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Автор книги, видный американский математик, профессор Колумбийского
университета С. Ленг, хорошо знаком советскому читателю по двум вышедшим
ранее монографиям "Алгебраические числа" и "Введение в теорию
дифференцируемых многообразий" (издательство "Мир", 1966 и 1967). В книге
рассмотрены все основные разделы современной алгебры (группы, кольца,
модули, теория полей, линейная и полилинейная алгебра, представления групп).
Читатель найдет здесь также первоначальные сведения по гомологической
алгебре и алгебраической геометрии.
Книга отражает изменения, происшедшие в алгебре за последние два

десятилетия, и дает читателю возможность основательно познакомиться с
областями алгебры, ставшими уже классическими. Язык категорий и функторов
связывает воедино разрозненные ранее понятия и результаты.
Книга будет весьма полезной математикам различных специальностей,

студентам, аспирантам и научным работникам. Она может служить основой
специальных курсов по алгебре.
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— собственное 11 Подмодуль 93
— инвариантный 427
— кручения 433
— примарный 177
— принадлежащий идеалу 177
р-подмодуль 435
Подмоноид 20
Подполе максимальное архимедово

308
Подпространство G-инвариантное

495
Подъем расширения 189
Показатель группы 26
— модуля 435
— элемента 26
Поле 74
— алгебраическое замкнутое 194
— архимедово 308
— вещественно замкнутое 309
— вещественное 309
— группы неподвижное 219
— инвариантов группы 219
— инерции 280
— конечное 208
— определения представления 539
— отношений 87
— полное 325
— простое 85
— разложения 198, 199, 277

— совершенное 217
— частных 87
— числовое 284
Положительный элемент 307
Полупростота 488
Полюс порядка r 347
Поляризационное тождество 420
Пополнение 327
Порождает 23, 49
Порожденный 100
Порядок 26, 347
— группы 24
— класса 514
— матрицы 362
— элемента а в р 91, 148
Последовательность Коши 325
— Штурма 312
Постоянный член многочлена 139
Почти все 19
Правило Крамера 370
Правильно определено 13
Представитель смежного класса 24
Представление 427, 478
— вполне приводимое 430
— главное 430
— группы 33
— индуцированное 523
— неприводимое 427
— определимое над k 540
— полупростое 430
— простое 427
— регулярное 514
— точное 504
— тривиальное 505
Представления изоморфные 507
Призрачные компоненты 265
Примарное разложение 177
— — несократимое 178
Примитивный элемент 213
Принадлежащий (об идеале) 290
Принадлежит 220, 262, 351
Продолжает 191



Продолжение гомоморфизма 282
Проективный предел 71
Произведение 45
Производная многочлена 153
Прообраз 11
Простейшие дроби 145
Простой элемент 91
Пространство представления 506
— EG-простое 495
G-пространство 505
(G,k)-пространство 505
Прямая сумма 55
Прямой предел 71
Прямое произведение 45
Пфаффиан 417
— общий 418
Радикал 502
Разложение на неприводимые

элементы 89
— определителя 373
Разложение Тейлора 162, 163
Размер 548
— вектора 548
— матрицы 361
— многочлена 549
Размерность  векторного

пространства 107
— расширения 286
Ранг 363
— группы 66
— столцовый 363
— строчный 363
Расширение алгебраически

свободное 297
— Галуа 219
— — абелево 224
— — циклическое 224
— конечное порожденное 18S
— круговое 237
— Куммера 249
— линейно свободное 295
— — разделенное 295

— нормальное 201
— основного кольца 467
— поля 185
— — алгебраическое 185
— — бесконечное 185
— — конечное 185
— радикальное 247
— разрешимое 246
— — в радикалах 247
Расширение регулярное 305
— сепарабельное 300
— сепарабельно порожденное 298
— сепарабельное 204, 206
— чисто несепарабельное 214
Рациональная функция 137
— — определенная в точке 137
р-регулярный множитель 534
р-регулярный элемент 534
Редукционный критерий 152
Редукция 467
— многочлена 136
Результат 158, 162
Ряд групп 31
Свободное множество 297
Сдвиг 34
Сепарабельный элемент 204
Силовские подгруппы 36
Символ Лежандра 236
Симметрическая алгебра 477
р-сингулярный множитель 534
— элемент 534
Система линейных уравнений 394
— — — однородная 394
Скалярное произведение 396
След 239, 363
Смежный класс 24
— — левый 24
— — правый 24
Собственный вектор 421, 447
Собственное значение 421, 447
Содержание многочлена 148
Сопряжение 33, 517



Сопряженное пространство 108
Сопряженность 208
Сопряженные подмножества 34
р-сопряженный 535
Спаривание 68
Спектр 292
Спектральная теорема 421, 423
Сравнение собственное 351
Стабилизатор 35
Стандартная знакопеременная

матрица 416
Старший коэффициент многочлена

139
Степенной ряд 170
Степень многочлена 138
— — относительно Хп 139
— — полная 139
— несепарабельности 206
— примитивного одночлена 138
— расширения 186
— рациональной функции 165
— сепарабельная 203
Степень трансцендентности 286
Столбец 361
Строка 361
Сумма подмножеств 412
Тело 73
— кватернионов 394
Тензор 485
Тензорная алгебра 470
Тензорное произведение 456
Теорема аппроксимационная Артина

— Уэплза 324
— Артина — Риса 181
— Артина — Шрейера 245
— Бернсайда 495
— Бликфельда 531
— Ведденберна 495
— Витта 403
— Гельфанда—Мазура 327—330
— Гельфонда — Шнейдера 547
— Гильберта 169

— — о нулях 290
— Джекобсона 494
— Жордана — Гёльдера 122
— Исо'сы 354
— китайская об остатках 82
— Колчина 503
— Кронекера 237
— Крулля 181
— Кэли — Гамильтона 446
— Машке 506
— Мориты 502
— Нётера 294
— Риффеля 499
— Сильвестра 408
— Стейнберга 487
— Тейта 428
— Шевалле 163
— Шрейера 124
— Штурма 312
— Эрмита—Линдемана 547
— 90 Гильберта 243
Теоремы  Артина  221,  238, 257, 537
— Брауэра 528, 538, 539, 540
Тип группы 62
— модуля 435
Топология Зарисского 293
Точка поля 339
— поля F-значная 339
— — тривиальная 339
— сектра 293
Точная последовательность 29
Транспозиция 70
Трансформирование 33
Трансцендентный 138
Универсально отталкивающий

объект 47
— притягивающий объект 47
Универсальный объект 47
Уплотнение башни 32
Упорядочение 336
— индуцированное 308
— поля 307



Факторгруппа 28
Факторкольцо 76
Фактормодуль 94
Фильтрация конечная 125
— простая 125
Форма 369
— билинейная 378
— — невырожденная 379
— — — слева 379, 380
— — — справа 379
— — неособая 380
— — — слева 379, 380
— — — справа 379, 380
— знакопеременная 369
— — нулевая 415
— квадратичная 400
— невырожденная 396
— нулевая 405
— определенная 406
— отрицательно определенная 409
— положительно определенная 409
— полуторалинейная 388
— — неособая 389
— — — слева 389
— — — справа 389
— приведенная к диагональному

виду 401
— симметрическая 381
— степени d 140
— эрмитова 390
— эрмитова  отрицательно

определенная 419
— эрмитова положительно

определенная 419
Формула классов 36
— Планшереля 543
— разложения на орбиты 36
Формы изометричные 399
— эквивалентные 399, 407
Функтор 42
— аддитивный 481
— ковариантный 42

— контравариантный 43
— представляющий 43
— стирающий 42 Функционал 108
Функция классов 512
— Мёбиуса 236
Характер 237, 262
— единичный 507
— неприводимый 508
— обобщенный 508
— одномерный 511
— представления 506
— простой 508
— регулярный 514
— собственный 508
— тривиальный 237, 507
Характеристика кольца 84
— Эйлера—Пуанкаре 119
—Характеристический многочлен

445
Хорошо себя ведет 334
Целое замыкание кольца 271
— уравнение 269
Целые алгебраические числа 284
Целый элемент 269
Центр 28
— кольца 74
Централизатор 28
Цикл 116
Чисто несепарабельный элемент 213
Эйлерова характеристика 118
— фи-функция 82
Эквивалентные нормы 327
— точки 339
р-элементарный 534
Эндоморфизм 23, 40
— диагонализируемый 454
— знакопеременный    относительно

формы 382
— кососимметрический

относительно формы 382
— нильпотентный 445
— нормальный 427



— положительно определенный 428
— симметрический относительно

формы 381
— сопряженный 389
— Фробениуса 154
— эрмитов 390
Эпиморфизм 11
Ядро 23
— морфизма 122
— слева 68, 110
— справа 68, 110
— формы 396
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