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Подпорядки

Пусть 𝐴,≤ является частично упорядоченным множеством. 
Для удобства рассматриваем вместо ≤ строгий порядок 
< = (x, y) ∈ 𝐴2 𝑥 ≤ 𝑦, 𝑥 ≠ 𝑦 на 𝐴. Отношение <′⊆< называется 
подпорядком в ≤ , если 𝐴,<′ также является (строго) частично 
упорядоченным множеством.



Решетка подпорядков

Множество подпорядков в 𝐴,< образует полную решётку 
по включению. Она обозначается 𝑂 𝐴,< . Будем называть эту 
решетку решеткой подпорядков 𝐴,< .
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где 𝑡 – транзитивное замыкание



Решетки 𝑀𝑛

Решетки высоты 2 с n атомами, 1 ≤ 𝑛 ≤ 𝜔
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Квазимногообразия

Квазимногообразие – это класс алгебраических систем 
фиксированной сигнатуры, аксиоматизируемый 
квазитождествами, т.е. предложениями вида

∀𝑥𝐴0 𝑥 &…&𝐴𝑛 𝑥 → 𝐴 𝑥 ,

где 𝐴0 𝑥 ,… , 𝐴𝑛 𝑥 , 𝐴 𝑥 − атомарные формулы.

𝑄 𝐾 - наименьшее квазимногообразие, порождённое классом 𝐾



Многообразия

Многообразие – это класс алгебраических систем фиксированной 
сигнатуры, аксиоматизируемый тождествами, т.е. 
предложениями вида

∀𝑥𝐴 𝑥 ,

где 𝐴 𝑥 − атомарная формула.

𝑉 𝐾 - наименьшее многообразие, порождённое классом 𝐾



𝑆 𝐾 - класс решёток, вложимых в решётки из 𝐾

𝑃(𝐾) - класс декартовых произведений решёток из 𝐾

Теорема Мальцева:
Если 𝐿 – конечная решётка, то 𝑄 𝐿 = 𝑆𝑃𝑃𝑢 𝐿 = 𝑆𝑃 𝐿

Теорема Биркгофа: 
Для класса 𝐾 алгебраических систем 𝑉 𝐾 = 𝐻𝑆𝑃(𝐾)



Базис 𝑺𝑷(𝑶 𝑴𝒏 )

Теорема. Для любого натурального 𝑛 > 0 𝑆𝑃 𝑂 𝑀𝑛 является 
многообразием, а Σ𝑛= { 𝐷2 , 𝐶𝑛 , (𝑃)} образует его базис 
тождеств.





Тождество (𝑫𝒏)

𝑥 ∧ 𝑦0 ∨ 𝑦1 ∨ ⋯∨ 𝑦𝑛 =ሧ
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Тождество утверждает, что любое несократимое покрытие 
любого неразложимого элемента в решетке содержит не более, 
чем 𝑛 элементов

Тождество (𝑫𝟐)

𝑥 ∧ 𝑦0 ∨ 𝑦1 ∨ 𝑦2 = 𝑥 ∧ (𝑦0∨ 𝑦1) ∨ 𝑥 ∧ 𝑦1 ∨ 𝑦2 ∨ (𝑥 ∧ 𝑦0 ∨ 𝑦2 .



Тождество (𝑪𝒏)
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𝑦𝑘 ∨ 𝑧𝑘 .

Тождество утверждает, что любой неразложимый элемент в 
решетке имеет не более, чем  𝑛 минимальных покрытий.



Тождество (𝑷)

𝑥 ∧ 𝑦0 ∧ 𝑧0 ∨ 𝑧1 ∨ 𝑦1 =

= 𝑥 ∧ 𝑦0 ∧ 𝑧0 ∨ 𝑧1 ∨ 𝑥 ∧ 𝑦1 ∨ሧ

𝑖<2

𝑥 ∧ 𝑦0 ∧ 𝑧𝑖 ∨ 𝑦1 .

Тождество утверждает, что для любого неразложимого элемента 
решетки его минимальное покрытие состоит из простых элементов


