
ÃÈËÜÁÅÐÒÎÂÑÊÎÅ ÈÑ×ÈÑËÅÍÈÅ ÏÐÅÄÈÊÀÒÎÂ (ÃÈÏ)

Îñíîâíûå îáúåêòû ÃÈÏ: ôîðìóëû ñèãíàòóðû Σ.

Äîïóñòèìîñòü ïîäñòàíîâîê: Ïóñòü Φ � ôîðìóëà ñèãíàòóðû Σ, t � òåðì ñèãíàòóðû Σ, x � ïðåä-
ìåòíàÿ ïåðåìåííàÿ. Ïîäñòàíîâêà (Φ)xt äîïóñòèìà, åñëè íèêàêîå ñâîáîäíîå âõîæäåíèå x â ôîðìóëå
Φ íå íàõîäèòñÿ â îáëàñòè äåéñòâèÿ êâàíòîðà ïî ïåðåìåííîé y ∈ FV(t).

Àêñèîìû ÃÈÏ: Ïóñòü Φ, Ψ, Θ � ôîðìóëû ñèãíàòóðû Σ, t � òåðì ñèãíàòóðû Σ, x, y, z � ïðåä-
ìåòíûå ïåðåìåííûå. Àêñèîìàìè ÃÈÏ ÿâëÿþòñÿ ôîðìóëû ñëåäóþùèõ 14 âèäîâ.

(1) Φ→ (Ψ→ Φ);

(2) (Φ→ Ψ)→ ((Φ→ (Ψ→ Θ))→ (Φ→ Θ));

(3) (Φ & Ψ)→ Φ;

(4) (Φ & Ψ)→ Ψ;

(5) Φ→ (Ψ→ (Φ & Ψ));

(6) Φ→ (Φ ∨Ψ);

(7) Ψ→ (Φ ∨Ψ);

(8) (Φ→ Θ)→ ((Ψ→ Θ)→ ((Φ ∨Ψ)→ Θ));

(9) (Φ→ Ψ)→ ((Φ→ ¬Ψ)→ ¬Φ);

(10) ¬¬Φ→ Φ;

(11) x ≈ x;

(12) x ≈ y → ((Φ)zx → (Φ)zy), ãäå ïîäñòàíîâêè (Φ)zx è (Φ)zy äîïóñòèìû;

(13) ∀xΦ→ (Φ)xt , ãäå ïîäñòàíîâêà (Φ)xt äîïóñòèìà;

(14) (Φ)xt → ∃xΦ, ãäå ïîäñòàíîâêà (Φ)xt äîïóñòèìà.

Ïðàâèëà âûâîäà ÃÈÏ: ñëåäóþùèå ñëîâà ÿâëÿþòñÿ ïðàâèëàìè âûâîäà ÃÈÏ

(1)
Φ,Φ→Ψ

Ψ (2)
Ψ→Φ

Ψ→∀xΦ , ãäå x /∈ FV(Ψ) (3)
Φ→Ψ
∃xΦ→Ψ , ãäå x /∈ FV(Ψ)

Âûâîäèìîñòü â ÃÈÏ: Ãîâîðÿò, ÷òî ôîðìóëà Φ ñèãíàòóðû Σ âûâîäèìà â ÃÈÏ èç ìíîæåñòâà

ôîðìóë Γ ñèãíàòóðû Σ è ïèøóò ΓBΦ, åñëè ñóùåñòâóåò íàáîð ôîðìóë Φ0, . . . ,Φn ñèãíàòóðû Σ òàêîé,
÷òî Φn = Φ è äëÿ ëþáîãî i 6 n ôîðìóëà Φi ÿâëÿåòñÿ àêñèîìîé ÃÈÏ, èëè Φi ∈ Γ, èëè Φi ïîëó÷àåòñÿ
èç íåêîòîðûõ Φj , j < i, ïî îäíîìó èç ïðàâèë âûâîäà ÃÈÏ, ïðè÷¼ì â ñëó÷àå èñïîëüçîâàíèÿ ïðàâèë
(2) èëè (3) âûïîëíÿåòñÿ óñëîâèå x /∈ FV(Γ).

Åñëè ∅B Φ, òî ãîâîðÿò, ÷òî ôîðìóëà Φ âûâîäèìà â ÃÈÏ.


