
ÔÎÐÌÓËÛ ËÎÃÈÊÈ ÂÛÑÊÀÇÛÂÀÍÈÉ

Àëôàâèò ëîãèêè âûñêàçûâàíèé: Àëôàâèòîì ëîãèêè âûñêàçûâàíèé ÿâëÿåòñÿ ìíîæåñòâî

{Pn | n ∈ ω} ∪ {&,∨,→,¬, (, )},

ãäå ñèìâîëû Pn, n ∈ ω, íàçûâàþòñÿ ïðîïîçèöèîíàëüíûìè ïåðåìåííûìè.

Ôîðìóëû ëîãèêè âûñêàçûâàíèé: Ôîðìóëû ëîãèêè âûñêàçûâàíèé îïðåäåëÿþòñÿ ïî èíäóêöèè:
(1) Ëþáàÿ ïðîïîçèöèîíàëüíàÿ ïåðåìåííàÿ Pn, n ∈ ω, ÿâëÿåòñÿ ôîðìóëîé ëîãèêè âûñêàçûâàíèé.
(2) Åñëè Φ, Ψ � ôîðìóëû ëîãèêè âûñêàçûâàíèé, òî ñëîâà (Φ & Ψ), (Φ ∨Ψ), (Φ→ Ψ), ¬Φ òîæå

ÿâëÿþòñÿ ôîðìóëàìè ëîãèêè âûñêàçûâàíèé.

Ïîäôîðìóëû: Ïîäôîðìóëîé ôîðìóëû Φ ëîãèêè âûñêàçûâàíèé íàçûâàåòñÿ ëþáîå ïîäñëîâî Φ,
êîòîðîå ñàìî ÿâëÿåòñÿ ôîðìóëîé ëîãèêè âûñêàçûâàíèé.

Îçíà÷èâàíèå ïðîïîçèöèîíàëüíûõ ïåðåìåííûõ: Ëþáîå îòîáðàæåíèå γ : {Pn | n ∈ ω} → {0, 1}
íàçûâàåòñÿ îçíà÷èâàíèåì ïðîïîçèöèîíàëüíûõ ïåðåìåííûõ â ìíîæåñòâå {0, 1}.

0-1-ñåìàíòèêà ëîãèêè âûñêàçûâàíèé: Ïóñòü γ : {Pn | n ∈ ω} → {0, 1} � ïðîèçâîëüíîå îçíà÷èâà-
íèå ïðîïîçèöèîíàëüíûõ ïåðåìåííûõ â ìíîæåñòâå {0, 1}. Ïðîäîëæèì îòîáðàæåíèå γ íà ìíîæåñòâî
âñåõ ôîðìóë ëîãèêè âûñêàçûâàíèé, îïðåäåëèâ çíà÷åíèå γ(Φ) ôîðìóëû Φ ïðè îçíà÷èâàíèè γ ïî
èíäóêöèè:

(1) Åñëè Φ = Pn � ïðîïîçèöèîíàëüíàÿ ïåðåìåííàÿ, òî γ(Φ) = γ(Pi).
(2) Åñëè Φ = (Ψ & Θ), èëè Φ = (Ψ ∨ Θ), èëè Φ = (Ψ → Θ), èëè Φ = ¬Ψ, ãäå Ψ,Θ � ôîðìóëû

ëîãèêè âûñêàçûâàíèé, òî çíà÷åíèå γ(Φ) îïðåäåëÿåòñÿ ïî ñëåäóþùèì ïðàâèëàì:

γ(Ψ) γ(Θ) γ(Ψ & Θ) γ(Ψ ∨Θ) γ(Ψ→ Θ) γ(¬Ψ)
0 0 0 0 1 1

0 1 0 1 1 1

1 0 0 1 0 0

1 1 1 1 1 0

Ôîðìóëà Φ íàçûâàåòñÿ èñòèííîé ïðè îçíà÷èâàíè γ, åñëè γ(Φ) = 1.

Òàáëèöà èñòèííîñòè: Ïóñòü Φ � ôîðìóëà ëîãèêè âûñêàçûâàíèé, âñå ïðîïîçèöèîíàëüíûå ïåðå-
ìåííûå êîòîðîé ñîäåðæàòñÿ â êîíå÷íîì ìíîæåñòâå {P0, . . . , Pn}. Ôóíêöèÿ, êîòîðàÿ êàæäîìó íàáîðó
çíà÷åíèé ïåðåìåííûõ P0, . . . , Pn â ìíîæåñòâå {0, 1} ñîïîñòàâëÿåò ñîîòâåòñòâóþùåå çíà÷åíèå ôîð-
ìóëû Φ, íàçûâàåòñÿ òàáëèöåé èñòèííîñòè äàííîé ôîðìóëû.

Òîæäåñòâåííàÿ èñòèííîñòü: Ôîðìóëà Φ íàçûâàåòñÿ òîæäåñòâåííî èñòèííîé, åñëè Φ èñòèííà
ïðè ëþáîì îçíà÷èâàíèè ïðîïîçèöèîíàëüíûõ ïåðåìåííûõ â ìíîæåñòâå {0, 1}.

Ñåìàíòè÷åñêàÿ ýêâèâàëåíòíîñòü ôîðìóë: Ãîâîðÿò, ÷òî ôîðìóëû Φ è Ψ ñåìàíòè÷åñêè ýê-

âèâàëåíòíû è ïèøóò Φ ∼ Ψ, åñëè ïðè ëþáîì îçíà÷èâàíèè γ ïðîïîçèöèîíàëüíûõ ïåðåìåííûõ â
ìíîæåñòâå {0, 1} çíà÷åíèÿ γ(Φ) è γ(Ψ) ýòèõ ôîðìóë ñîâïàäàþò.

Çàìå÷àíèå î ñèíîíèìàõ: Ôîðìóëû ëîãèêè âûñêàçûâàíèé ÷àñòî íàçûâàþò ïðîïîçèöèîíàëüíûìè
ôîðìóëàìè èëè ôîðìóëàìè íóëåâîãî ïîðÿäêà. Îçíà÷èâàíèÿ ïðîïîçèöèîíàëüíûõ ïåðåìåííûõ òàê-
æå íàçûâàþò èíòåðïðåòàöèÿìè ïðîïîçèöèîíàëüíûõ ïåðåìåííûõ. Ñèìâîë êîíúþíêöèè & ìîãóò
çàïèñûâàòü êàê ∧, à ñèìâîë èìïëèêàöèè → êàê ⊃.


