
ÑÅÊÂÅÍÖÈÀËÜÍÎÅ ÈÑ×ÈÑËÅÍÈÅ ÂÛÑÊÀÇÛÂÀÍÈÉ (ÑÈÂ)

Ñåêâåíöèè ÑÈÂ: ñåêâåíöèÿìè ÑÈÂ íàçûâàþòñÿ ñëîâà ñëåäóþùèõ ÷åòûðåõ âèäîâ:
(1) Φ0, . . . ,Φn ⊢ Ψ,
(2) Φ0, . . . ,Φn ⊢ ,
(3) ⊢ Ψ,
(4) ⊢,

ãäå Φ0, . . . ,Φn,Ψ � ïðîèçâîëüíûå ôîðìóëû ëîãèêè âûñêàçûâàíèé, n ∈ ω.

Àêñèîìû ÑÈÂ: àêñèîìîé ÑÈÂ íàçûâàåòñÿ ëþáàÿ ñåêâåíöèÿ âèäà Φ ⊢ Φ, ãäå Φ � ïðîèçâîëüíàÿ
ôîðìóëà ëîãèêè âûñêàçûâàíèé.

Ïðàâèëà âûâîäà ÑÈÂ: ïóñòü Γ,Γ1,Γ2 � êîíå÷íûå (âîçìîæíî ïóñòûå) ïîñëåäîâàòåëüíîñòè ôîð-
ìóë ëîãèêè âûñêàçûâàíèé, Φ,Ψ,Θ � ôîðìóëû ëîãèêè âûñêàçûâàíèé. Òîãäà ñëåäóþùèå ñëîâà ÿâ-
ëÿþòñÿ ïðàâèëàìè âûâîäà ÑÈÂ:

(1)
Γ⊢Φ; Γ⊢Ψ
Γ⊢Φ&Ψ (7)

Γ,Φ⊢Ψ
Γ⊢Φ→Ψ

ââåäåíèå êîíúþíêöèè ââåäåíèå èìïëèêàöèè

(2)
Γ⊢Φ&Ψ
Γ⊢Φ (8)

Γ⊢Φ; Γ⊢Φ→Ψ
Γ⊢Ψ

óäàëåíèå êîíúþíêöèè ñïðàâà modus ponens (óäàëåíèå èìïëèêàöèè)

(3)
Γ⊢Φ&Ψ
Γ⊢Ψ (9)

Γ,¬Φ⊢
Γ⊢Φ

óäàëåíèå êîíúþíêöèè ñëåâà ðàññóæäåíèå îò ïðîòèâíîãî

(4)
Γ⊢Φ

Γ⊢Φ∨Ψ (10)
Γ⊢Φ; Γ⊢¬Φ

Γ⊢
ââåäåíèå äèçúþíêöèè ñïðàâà ñâåäåíèå ê ïðîòèâîðå÷èþ

(5)
Γ⊢Φ

Γ⊢Ψ∨Φ (11)
Γ1,Φ,Ψ,Γ2⊢Θ
Γ1,Ψ,Φ,Γ2⊢Θ

ââåäåíèå äèçúþíêöèè ñëåâà ïðàâèëî ïåðåñòàíîâêè

(6)
Γ,Φ⊢Θ; Γ,Ψ⊢Θ; Γ⊢Φ∨Ψ

Γ⊢Θ (12)
Γ⊢Φ

Γ,Ψ⊢Φ
ïðàâèëî ðàçáîðà äâóõ ñëó÷àåâ ïðàâèëî ëèøíåé ïîñûëêè

Çàìå÷àíèå: î÷åíü ÷àñòî â ñïèñîê îñíîâíûõ ïðàâèë ÑÈÂ òàêæå âíîñÿò ñëåäóþùèå ïðàâèëà

(13)
Γ,Φ ⊢
Γ ⊢ ¬Φ

; (14)
Γ ⊢
Γ ⊢ Φ

; (15)
Γ,Φ,Φ ⊢ Ψ

Γ,Φ ⊢ Ψ
.

Îäíàêî, ýòè ïðàâèëà íå ðàñøèðÿþò ìíîæåñòâî äîêàçóåìûõ â ÑÈÂ ñåêâåíöèé, ò.å. ïðàâèëà (13)�(15)
ÿâëÿþòñÿ äîïóñòèìûìè â èñ÷èñëåíèè, çàäàííîì ïðàâèëàìè (1)�(12).

Äîïóñòèìûå ïðàâèëà âûâîäà ÑÈÂ (âïèøèòå ñàìîñòîÿòåëüíî):


