
ÀËÃÅÁÐÀÈ×ÅÑÊÈÅ ÑÈÑÒÅÌÛ ÑÈÃÍÀÒÓÐÛ Σ

Ñèãíàòóðà: Ñèãíàòóðîé íàçûâàåòñÿ óïîðÿäî÷åííàÿ ÷åòâ¼ðêà âèäà Σ = 〈ΣR,ΣF ,ΣC , ρ〉, ãäå
(à) ΣR = {Ri | i ∈ I} � ìíîæåñòâî ïðåäèêàòíûõ ñèìâîëîâ;
(á) ΣF = {fj | j ∈ J} � ìíîæåñòâî ôóíêöèîíàëüíûõ ñèìâîëîâ;
(â) ΣC = {ck | k ∈ K} � ìíîæåñòâî êîíñòàíòíûõ ñèìâîëîâ;
(ã) ρ : ΣR ∪ ΣF −→ ω � ôóíêöèÿ ìåñòíîñòè äëÿ ïðåäèêàòíûõ è ôóíêöèîíàëüíûõ ñèìâîëîâ.

Åñëè ìíîæåñòâà ΣR, ΣF è ΣC íå áîëåå ÷åì ñ÷¼òíûå, òî ÷àñòî ïèøóò

Σ = 〈Rm0
0 , Rm1

1 , . . . ; fn0
0 , fn1

1 , . . . ; c0, c1, . . . 〉,

óêàçûâàÿ â âåðõíèõ èíäåêñàõ ïðåäèêàòíûõ è ôóíêöèîíàëüíûõ ñèìâîëîâ èõ ìåñòíîñòè.

Àëãåáðàè÷åñêèå ñèñòåìû ñèãíàòóðû Σ: Àëãåáðàè÷åñêîé ñèñòåìîé (ìîäåëüþ) ñèãíàòóðû Σ
íàçûâàåòñÿ óïîðÿäî÷åííàÿ ÷åòâ¼ðêà A = 〈A, {RA

i | i ∈ I}, {fAj | j ∈ J}, {cAk | k ∈ K}〉, ãäå
(à) A � íåïóñòîå ìíîæåñòâî, íàçûâàåìîå íîñèòåëåì ñèñòåìû A;
(á) äëÿ ëþáîãî ïðåäèêàòíîãî ñèìâîëà Ri ∈ ΣR ìåñòíîñòè n = ρ(Ri) ìíîæåñòâî RA

i ÿâëÿåòñÿ
n-ìåñòíûì ïðåäèêàòîì íà A, ò.å. RA

i ⊆ An;
(â) äëÿ ëþáîãî ôóíêöèîíàëüíîãî ñèìâîëà fj ∈ ΣF ìåñòíîñòè m = ρ(fj) ìíîæåñòâî f

A
j ÿâëÿåòñÿ

m-ìåñòíîé ôóíêöèåé íà A, ò.å. fAj : Am → A;

(ã) äëÿ ëþáîãî êîíñòàíòíîãî ñèìâîëà ck ∈ ΣC ìíîæåñòâî cAk ÿâëÿåòñÿ ýëåìåíòîì A, ò.å. cAk ∈ A.
Ïðåäèêàòû RA

i , ôóíêöèè fAj è êîíñòàíòû cAk íàçûâàþò èíòåðïðåòàöèÿìè ñîîòâåòñòâóþùèõ
ñèìâîëîâ èç ñèãíàòóðû â àëãåáðàè÷åñêîé ñèñòåìå A.

Â ñëó÷àå íå áîëåå ÷åì ñ÷¼òíîé ñèãíàòóðû ÷àñòî ïèøóò
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Ïîäñèñòåìû àëãåáðàè÷åñêèõ ñèñòåì ñèãíàòóðû Σ: Àëãåáðàè÷åñêàÿ ñèñòåìà A íàçûâàåòñÿ
ïîäñèñòåìîé (ïîäìîäåëüþ) àëãåáðàè÷åñêîé ñèñòåìû B, åñëè

(à) A è B èìåþò îäíó è òó æå ñèãíàòóðó Σ;
(á) A ⊆ B, ãäå A � íîñèòåëü A, B � íîñèòåëü B;
(â) äëÿ ëþáîãî ïðåäèêàòíîãî ñèìâîëà R ∈ ΣR ìåñòíîñòè n è ëþáûõ a1, . . . , an ∈ A

〈a1, . . . , an〉 ∈ RA ⇐⇒ 〈a1, . . . , an〉 ∈ RB;

(ã) äëÿ ëþáîãî ôóíêöèîíàëüíîãî ñèìâîëà f ∈ ΣF ìåñòíîñòè n è ëþáûõ a1, . . . , an ∈ A

fA(a1, . . . , an) = fB(a1, . . . , an);

(ä) äëÿ ëþáîãî êîíñòàíòíîãî ñèìâîëà c ∈ ΣC èìååò ìåñòî

cA = cB.

Ãîìîìîðôèçìû è èçîìîðôèçìû àëãåáðàè÷åñêèõ ñèñòåì: Ïóñòü A è B � àëãåáðàè÷åñêèå
ñèñòåìû ñèãíàòóðû Σ, A � íîñèòåëü A, B � íîñèòåëü B. Îòîáðàæåíèå ϕ : A → B íàçûâàåòñÿ
ãîìîìîðôèçìîì èç A â B, åñëè

(à) äëÿ ëþáîãî ïðåäèêàòíîãî ñèìâîëà R ∈ ΣR ìåñòíîñòè n è ëþáûõ a1, . . . , an ∈ A

〈a1, . . . , an〉 ∈ RA =⇒ 〈ϕ(a1), . . . , ϕ(an)〉 ∈ RB;

(á) äëÿ ëþáîãî ôóíêöèîíàëüíîãî ñèìâîëà f ∈ ΣF ìåñòíîñòè n è ëþáûõ a1, . . . , an ∈ A

ϕ
(
fA(a1, . . . , an)

)
= fB

(
ϕ(a1), . . . , ϕ(an)

)
;

(â) äëÿ ëþáîãî êîíñòàíòíîãî ñèìâîëà c ∈ ΣC èìååò ìåñòî

ϕ(cA) = cB.

Åñëè ϕ : A→ B � áèåêöèÿ òàêàÿ, ÷òî ϕ è ϕ−1 � ãîìîìîðôèçìû, òî ϕ íàçûâàåòñÿ èçîìîðôèçìîì
èç A íà B. Åñëè ñóùåñòâóåò èçîìîðôèçì èç A íà B, òî ãîâîðÿò, ÷òî àëãåáðàè÷åñêèå ñèñòåìû A è
B èçîìîðôíû è ïèøóò A ∼= B.


