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Из соотношений инверсии получаем, что Q1C ·Q1A = r21 = Q1O ·Q1O и Q2C ·Q2B = r22 = Q2O ·Q2O,

откуда
Q1C

Q1O
=

Q1O

Q1A
и

Q2C

Q2O
=

Q2O

Q2B
.

Отсюда получаем, что 4Q1OC ⇠ 4Q1AO и 4Q2OC ⇠ 4Q2BO. Наконец,

6 Q1CB = 6 Q1CO � 6 Q2CO = 6 Q1OA � 6 Q2OB = (180� � 6 Q1OB) � 6 Q2OB = 180� � 6 Q1OQ2 = 180� � 90� = 90�.

Значит, угол ACB также прямой, поэтому точка C лежит на евклидовой окружности с диаметром AB. 
Заметим, что точка O не является евклидовой серединой отрезка AB, а значит, и евклидовым центром окруж-

ности.















Upper half-space model of hyperbolic 3-space

Denote by H
3 a 3-dimensional hyperbolic space (Lobachevsky–Boljai–Gauss

space).

H
3 can be modelled in R

3
+ = {(x , y , t) : x , y , t → R, t > 0} with metric s

given by expression ds
2 =

dx
2 + dy

2 + dt
2

t2
.

The volume element is dV =
dx dy dt

t3
.

The boundary ωH3 = {(x , y , 0) : x , y → R} caled absolute and consist of
points at infinity.

Denote by Isom+(H3) the group of orientation preserving isometries.

Isom+(H3) ↑= PSL(2,C) (Pozitive Special Lorentz group). An element

g =

(
a b

c d

)
→ PSL(2,C) acts on H

3 by the rule

g : (z , t) ↓↔
(
(az + b)(cz + d) + act

2

|cz + d |2 + |c |2 t2 ,
t

|cz + d |2 + |c |2 t2

)
, z = x+i y .

!"#$%&’ ()*$+",$- (./ 01 2(!) 1)34,5 644-#%"7$-58 949*&:7*$- 12 &-;<+9& 2025 7 / 55



Upper half-space model of hyperbolic 3-space

Isom+(H3) is generated by compositions of even number of reflections
with respect to geodesic planes.

Isom+(H3) →= { a z + b

c z + d
: ad ↑ bc = 1} a group of fractional linear

mappings in the complex plane ωH3 = {(x , y , 0) : z = x + i y ↓ C}.
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