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Ïóñòü X ⊆ En = {0, 1}n, Ci � i-ÿ ñòðîêà ìàòðèöû C = [cij]m×n ∈ Rm×n, i ∈ Nm =
{1, 2, . . . , m}, f(x,C) = (|C1x|, |C2x|, . . . , |Cmx|).

Ïîä ëåêñèêîãðàôè÷åñêîé m-êðèòåðèàëüíîé áóëåâîé çàäà÷åé îïòèìèçàöèè Zm(C) :
lex min{f(x,C) : x ∈ X}, m ≥ 1, áóäåì ïîíèìàòü çàäà÷ó ïîèñêà ëåêñèêîãðàôè÷åñêî-
ãî ìíîæåñòâà Lm(C) = {x ∈ X : ∀ x′ ∈ X (f(x′, C) ≺ f(x,C))}, ãäå ≺ � îòðèöàíèå
ëåêñèêîãðàôè÷åñêîãî äîìèíèðîâàíèÿ ≺, çàäàííîãî â êðèòåðèàëüíîì ïðîñòðàíñòâå
Rm ïî ïðàâèëó y ≺ y′ ⇐⇒ yk < y′k, k = min{i ∈ Nm : yi 6= y′i}, y = (y1, y2, . . . , ym) 6=
y′ = (y′1, y

′
2, . . . , y

′
m).

Èññëåäóþòñÿ äâà òèïà óñòîé÷èâîñòè çàäà÷è ê âàðèàöèÿì èñõîäíûõ äàííûõ, ò. å.
ýëåìåíòîâ ìàòðèöû C. Ñëåäóÿ [1], çàäà÷ó Zm(C) íàçîâåì óñòîé÷èâîé, åñëè {ε > 0 :
∀ C ′ ∈ Ω(ε) (Lm(C + C ′) ⊆ Lm(C))} 6= ∅, è ñîîòâåòñòâåííî � êâàçèóñòîé÷èâîé, åñëè
{ε > 0 : ∀ C ′ ∈ Ω(ε) (Lm(C) ⊆ Lm(C + C ′))} 6= ∅. Çäåñü Ω(ε) = {C ′ ∈ Rm×n : ||C ′|| <
ε}. Ïîíÿòíî, ÷òî ïðè âûïîëíåíèè ðàâåíñòâà Lm(C) = X çàäà÷à Zm(C) óñòîé÷èâà.
Çàäà÷ó Zm(C), äëÿ êîòîðîé ìíîæåñòâî X\Lm(C) íåïóñòî, íàçîâåì íåòðèâèàëüíîé.

Ïîëîæèì Lm
1 (C) = Argmin{|C1x| : x ∈ X}, 0(n) = (0, 0, . . . , 0)T ∈ Rn.

Òåîðåìà 1. Åñëè 0(n) /∈ X, òî íåòðèâèàëüíàÿ çàäà÷à Zm(C) óñòîé÷èâà òîãäà è
òîëüêî òîãäà, êîãäà Lm(C) = Lm

1 (C). Åñëè 0(n) ∈ X, òî çàäà÷à Zm(C) óñòîé÷èâà ïðè
ëþáîé ìàòðèöå C ∈ Rm×n.

Òåîðåìà 2. Åñëè 0(n) /∈ X, òî çàäà÷à Zm(C) êâàçèóñòîé÷èâà òîãäà è òîëüêî òî-
ãäà, êîãäà |Lm(C)| = |Lm

1 (C)| = 1. Åñëè 0(n) ∈ X, òî çàäà÷à Zm(C) êâàçèóñòîé÷èâà
òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà Lm(C) = {0(n)}.
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