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Îïðåäåëåíèå (àâòîð) Íåïîäâèæíîå íà M ⊆ Rn îòîáðàæåíèå ϕ : Rn → Rn

íàçîâåì ïðèæèìàþùèì ê M , åñëè ∀x /∈ M |ϕ(x)−M | < |x−M |, ãäå |x−M | =
inf
y∈M

|x− y|.
Êëàññ ïðåäñòàâëÿåò èíòåðåñ, êàê ðàñøèðåíèå êëàññà ôåéåðîâñêèõ îòîáðàæåíèé

[1,2]. Íàïîìíèì, ÷òî èòåðàöèîííàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü, ïîðîæäåííàÿ çàìêíóòûì
ôåéåðîâñêèì îòîáðàæåíèåì, ñõîäèòñÿ.

Òåîðåìà 1 Ïóñòü ϕ - çàìêíóòîå îòîáðàæåíèå, ïðèæèìàþùåå ê îãðàíè÷åííîìó M
â Rn, x0 ∈ Rn , xn = ϕ(xn−1). Òîãäà {xn}′ - ñâÿçíîå íåïóñòîå ïîäìíîæåñòâî M . Â ÷àñò-
íîñòè, ëèáî {xn} ñõîäèòñÿ ê òî÷êå M , ëèáî èìååò íå ìåíåå êîíòèíóóìà ïðåäåëüíûõ
òî÷åê â M .

Íàïîìíèì, ÷òî M ÿâëÿåòñÿ ìíîæåñòâîì ïîëîæèòåëüíîé äîñòèæèìîñòè [3], åñ-
ëè ∃r > 0 : M + rB ⊆ Unp(M), ãäå Unp(M) - ìíîæåñòâî òî÷åê x ∈ Rn ñ åäèí-
ñòâåííîé ïðîåêöèåé πM(x) íà M , à B - åäèíè÷íûé øàð. Âûïóêëûå ìíîæåñòâà è
C2-ìíîãîîáðàçèÿ [3] ëåæàò â ýòîì êëàññå.

Òåîðåìà 2 Ïóñòü ϕ - çàìêíóòîå îòîáðàæåíèå, ïðèæèìàþùåå ê îãðàíè÷åííî-
ìó ìíîæåñòâó ïîëîæèòåëüíîé äîñòèæèìîñòè M â Rn, x0 ∈ Rn, xn+1 = ϕ(xn) è
∞⋃

n=0
[xn, xn+1] ∩ M = ∅. Ïóñòü òàêæå âûïîëíÿåòñÿ óñëîâèå (*) ∃N, α > 0 : ∀x ∈

{xn} , n > N cos (ϕ(x)− x̂, πM(x)− x) > α. Òîãäà xn ñõîäèòñÿ ê òî÷êå M.
Çàìå÷àíèå Åñëè M ⊆ Rn - òåëåñíî, òî çàìêíóòûå M -ôåéåðîâñêèå îòîáðàæåíèÿ

óäîâëåòâîðÿþò (*).
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