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Ïîïóëÿðíîñòü ïîëèýäðàëüíîé êîìáèíàòîðèêè â íàøå âðåìÿ, ïðåæäå âñåãî, îáú-
ÿñíÿåòñÿ âîçìîæíîñòüþ ïðèìåíåíèÿ åå àïïàðàòà äëÿ îöåíêè òðóäîåìêîñòè ìåòîäîâ
îïòèìèçàöèè è ïåðñïåêòèâàìè ïîñòðîåíèÿ íà åå îñíîâå ýôôåêòèâíûõ àëãîðèòìîâ.

Íàèáîëåå ãëóáîêî èññëåäóþòñÿ ìíîãîãðàííèêè çàäà÷ òðàíñïîðòíîãî òèïà ââèäó
òîãî, ÷òî ýòè çàäà÷è íàõîäÿò ìíîãî÷èñëåííûå ïðèìåíåíèÿ â ðàçëè÷íûõ îáëàñòÿõ íà-
óêè, òåõíèêè, ýêîíîìèêè è óïðàâëåíèÿ. Äëÿ ðåøåíèÿ äâóõèíäåêñíûõ òðàíñïîðòíûõ
çàäà÷ ðàçðàáîòàíû ïðîñòûå è ýôôåêòèâíûå ìåòîäû. Îäíàêî ïåðåíåñåíèå ýòèõ ìåòî-
äîâ íà ìíîãîèíäåêñíûå òðàíñïîðòíûå çàäà÷è (îñîáåííî â öåëî÷èñëåííîé ïîñòàíîâêå)
âûçûâàåò çíà÷èòåëüíûå âû÷èñëèòåëüíûå òðóäíîñòè, êîòîðûå ñâÿçàíû ñî ñëîæíûì
ñòðîåíèåì âåðøèí ìíîãîãðàííèêîâ íàçâàííûõ çàäà÷ [1, 2].

Â íàñòîÿùåé ðàáîòå äëÿ p-èíäåêñíîãî àêñèàëüíîãî òðàíñïîðòíîãî ìíîãîãðàííèêà
(p-ÀÒÌ) ïîðÿäêà n1×n2× ...×np, n1, n2, . . . np > 1, p ≥ 2, îïðåäåëåííîãî öåëî÷èñëåí-
íûìè âåêòîðàìè (òåðìèíîëîãèþ ñì. â [1, 2]), èññëåäóþòñÿ êîìáèíàòîðíûå ñâîéñòâà,
êàñàþùèåñÿ åãî öåëî÷èñëåííûõ òî÷åê (ÖÒ), öåëî÷èñëåííûõ âåðøèí (ÖÂ) è íåöåëî-
÷èñëåííûõ âåðøèí.

Ïðåäëîæåí ïîäõîä ê îïðåäåëåíèþ ÷èñëà ÖÒ p-ÀÒÌ ïîðÿäêà n1 × n2 × ...× np. Ñ
èñïîëüçîâàíèåì ýòîãî ïîäõîäà äîêàçàíû êðèòåðèè ïðèíàäëåæíîñòè p-ÀÒÌ âåñà k ê
êëàññàì ñ ìèíèìàëüíûì, "ïî÷òè" ìèíèìàëüíûì (ò.å. ñî ñëåäóþùèì çà ìèíèìàëü-
íûì) è ìàêñèìàëüíûì ÷èñëîì ÖÒ. Âûäåëåíû ñëåäóþùèå êëàññû p-ÀÒÌ: ìíîãîãðàí-
íèêè, ó êîòîðûõ êîëè÷åñòâî ÖÒ íå çàâèñèò îò èõ âåñà; ìíîãîãðàííèêè, ó êîòîðûõ
êîëè÷åñòâî ÖÒ ñîâïàäàåò ñ ÷èñëîì ÖÂ. Óñòàíîâëåíî, ÷òî íå âñÿêèé p-ÀÒÌ âåñà k ñ
ìàêñèìàëüíûì ÷èñëîì âåðøèí îáëàäàåò ìàêñèìàëüíûì ÷èñëîì ÖÒ. Íàéäåíà îöåíêà
ñâåðõó äëÿ ÷èñëà ÖÒ p-ÀÒÌ.

Äîêàçàíà òåîðåìà îá ýêñïîíåíöèàëüíîì ðîñòå çíàìåíàòåëåé äðîáíûõ êîìïî-
íåíò íåöåëî÷èñëåííûõ âåðøèí 3-ÀÒÌ è ïîêàçàíî, ÷òî âñÿêèé 3-ÀÒÌ ïîðÿäêà
n1 × n2 × n3, n3 = min{n1, n2, n3}, è âåñà k ñ ìèíèìàëüíûì ÷èñëîì ÖÒ èìååò r-
íåöåëî÷èñëåííûå âåðøèíû äëÿ ëþáîãî r ∈ {4, 6, 7, . . . , 3n3 − 2}, ò.å. âåðøèíû, ÷èñëî
äðîáíûõ êîìïîíåíò ó êîòîðûõ ðàâíî r.

ËÈÒÅÐÀÒÓÐÀ

1. Åìåëè÷åâ Â.À., Êîâàëeâ Ì.Ì., Êðàâöîâ Ì.Ê. Ìíîãîãðàííèêè, ãðàôû, îïòè-
ìèçàöèÿ. Ì.: Íàóêà, 1981. � 342 ñ.

2. Åìåëè÷åâ Â.À., Êðàâöîâ Ì.Ê. Ïîëèýäðàëüíûå àñïåêòû ìíîãîèíäåêñíûõ
àêñèàëüíûõ òðàíñïîðòíûõ çàäà÷ // Äèñêð. ìàòåìàòèêà. 1991. Ò. 3, âûï. 2. Ñ. 3�24.

Êðàâöîâ Ìèõàèë Êîíñòàíòèíîâè÷, ÍÈÝÈ Ìèíýêîíîìèêè ÐÁ, óë. Ñëàâèíñêîãî, 1/1,
ã. Ìèíñê, 220086, Áåëàðóñü, òåë. (8-017) 267-35-24
Ëóêøèí Åâãåíèé Âàëåíòèíîâè÷, ÝÏÀÌ Ñèñòåìç, óë. Â.Õîðóæåé, 29, ã. Ìèíñê,
220123, Áåëàðóñü, òåë. (8-017) 237-44-99 (ext. 2735), E-mail: e.lukshin@gmail.com


