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Ïóñòü äàí íåîðèåíòèðîâàííûé ïðîñòîé ãðàô G = G(V, E). Ïîäìíîæåñòâî âåðøèí
C∗ íàçûâàåòñÿ ìàêñèìàëüíîé êëèêîé, åñëè ãðàô G(C∗) � ïîëíûé, è ìîùíîñòü w(G) =
|C∗| � ìàêñèìàëüíàÿ. Ñòàâèòñÿ çàäà÷à ïîèñêà ìàêñèìàëüíîé êëèêè.

Ðàññìîòðèì êâàäðàòè÷íóþ çàäà÷ó

Fγ(x) = 〈x, Tγx〉 ↓ min, x ∈ S, (Dγ)

ãäå Tγ = AḠ + γIn, AḠ � ìàòðèöà ñìåæíîñòè äîïîëíèòåëüíîãî ãðàôà Ḡ, In � åäè-
íè÷íàÿ ìàòðèöà, S = {x ∈ Rn | ∑n

i=1 xi = 1, xi ≥ 0, i = 1, . . . , n} � êàíîíè÷åñêèé
ñèìïëåêñ.

Òåîðåìà 1. Ïóñòü γ > 0 â çàäà÷å (Dγ), è V(Dγ) = min(Fγ, S) � çíà÷åíèå çàäà÷è.
Òîãäà

w(G) ≤
⌊

γ

V(Dγ)

⌋
, (1)

ïðè÷åì, åñëè γ ≤ 1, òî íåðàâåíñòâî (1) âûïîëíÿåòñÿ êàê ðàâåíñòâî.
Äàííóþ îöåíêó ìîæíî óòî÷íèòü, èñïîëüçóÿ ñëåäóþùèé ðåçóëüòàò.
Òåîðåìà 2. Ïóñòü γ > 0 â çàäà÷å

F i
γ(x) = Fγ(x) + (1− γ)xi ↓ min, x ∈ S, (Di

γ)

è V(Di
γ) = min(F i

γ, S) � çíà÷åíèå çàäà÷è. Òîãäà, åñëè i ∈ C∗, òî

w(G) ≤
⌊

1

V(Di
γ)

⌋
.

Â ðàáîòå [1] ïðåäñòàâëåíà ïðîöåäóðà ëîêàëüíîãî ïîèñêà, ïîçâîëÿþùàÿ ñ ïðîèçâîëü-
íîé òî÷êè èç S íàõîäèòü êëèêó â G, ïðè÷åì ñ èçâåñòíîé îöåíêîé ñíèçó äëÿ ðàçìåðíî-
ñòè íàéäåííîé êëèêè. Èñïîëüçóÿ òåîðåìû 1, 2 è äàííóþ ïðîöåäóðó, ìîæíî ïîñòðîèòü
àëãîðèòì ïîèñêà ìàêñèìàëüíîé êëèêè ñ îöåíêàìè. Äàííûé àëãîðèòì òåñòèðîâàëñÿ
íà çàäà÷àõ èç áèáëèîòåêè DIMACS. Ïðîèçâåäåíî ñðàâíåíèå ñ äðóãèìè àëãîðèòìàìè
ïîèñêà ìàêñèìàëüíîé êëèêè.

Ðàáîòà ïîääåðæàíà ãðàíòîì ÐÔÔÈ 05-01-00110.
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