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Ðàññìàòðèâàåìàÿ çàäà÷à çàêëþ÷àåòñÿ â îòûñêàíèè èåðàðõè÷åñêîé ïîñëåäîâàòåëü-
íîñòè íàçíà÷åíèé, èìåþùèõ ìèíèìàëüíóþ ñòîèìîñòü. À èìåííî, ïóñòü çàäàíû: ìíî-
æåñòâî êëèåíòîâ (ïîòðåáèòåëåé) C, ìíîæåñòâî ïðåäïðèÿòèé F , ðàññòîÿíèå d(u, f) ≥
0, îïðåäåëåííîå äëÿ êàæäîãî êëèåíòà u è ïðåäïðèÿòèÿ f , à òàêæå âåñ w(u) ≥ 0,
îïðåäåëåííûé äëÿ êàæäîãî êëèåíòà u. Íàçíà÷åíèåì áóäåì íàçûâàòü ïðîèçâîëüíóþ
ôóíêöèþ èç C â F . Ïîñëåäîâàòåëüíîñòü íàçíà÷åíèé α1, α2, . . . , αn íàçûâàåòñÿ èåðàð-
õè÷åñêîé, åñëè íàçíà÷åíèå α1 íàçíà÷àåò âñåõ êëèåíòîâ íà íåêîòîðîå ïðåäïðèÿòèå
f1, è äëÿ êàæäîãî k < n íàçíà÷åíèå αk+1 ïîëó÷àåòñÿ èç ïðåäûäóùåãî ïåðåíàçíà-
÷åíèåì ÷àñòè êëèåíòîâ, íàçíà÷åííûõ íà îäíî èç ïðåäïðèÿòèé, íà íîâîå ïðåäïðèÿ-
òèå fk+1 /∈ {f1, . . . , fk}. Ñòîèìîñòü ïðîèçâîëüíîãî íàçíà÷åíèÿ α ðàâíà âçâåøåííîé
ñóììå ðàññòîÿíèé ∑

u∈C w(u) d(u, α(u)). Òðåáóåòñÿ ïîñòðîèòü èåðàðõè÷åñêóþ ïîñëå-
äîâàòåëüíîñòü íàçíà÷åíèé α1, α2, . . . , αn, ãäå n � ìîùíîñòü ìíîæåñòâà F , òàêóþ, ÷òî
ñòîèìîñòü êàæäîãî íàçíà÷åíèÿ αk, k = 1, 2, . . . , n, ðàâíà ñòîèìîñòè k-ìåäèàíû.

Ïîñêîëüêó â áîëüøèíñòâå ñëó÷àåâ èñêîìîé ïîñëåäîâàòåëüíîñòè îïòèìàëüíûõ íà-
çíà÷åíèé, ïî-âèäèìîìó, íå ñóùåñòâóåò, èìååò ñìûñë ãîâîðèòü î ïðèáëèæåííûõ ðå-
øåíèÿõ çàäà÷è. Ãîâîðèì, ÷òî ðåøåíèå α1, α2 , . . . , αn èåðàðõè÷åñêîé çàäà÷è î íàçíà-
÷åíèÿõ èìååò òî÷íîñòü (competitive ratio) δ, åñëè ñòîèìîñòü êàæäîãî èç íàçíà÷åíèé
αk, k = 1, 2, . . . , n, îòëè÷àåòñÿ îò ñòîèìîñòè k-ìåäèàíû íå áîëåå ÷åì â δ ðàç.

Íàèëó÷øèé èçâåñòíûé àëãîðèòì äëÿ îáùåé ìåòðè÷åñêîé çàäà÷è èìååò îöåíêó
òî÷íîñòè 20.71 [1].

Ðàññìîòðèì äâà ÷àñòíûõ ñëó÷àÿ: îäíîìåðíûé ñëó÷àé (êëèåíòû è ïðåäïðèÿòèÿ
ðàñïîëîæåíû â òî÷êàõ âåùåñòâåííîé ïðÿìîé) è ñëó÷àé ïðîñòðàíñòâà lp , 1 ≤ p ≤ ∞.
Ïðåäëàãàåòñÿ àëãîðèòì, ðåøàþùèé èåðàðõè÷åñêóþ çàäà÷ó î íàçíà÷åíèÿõ â ñëó÷àå
ïðÿìîé ñ òî÷íîñòüþ 8, à â ñëó÷àå ïðîñòðàíñòâà lp � ñ òî÷íîñòüþ 4 (22/p + 21/p). Â
÷àñòíîñòè, â åâêëèäîâîì ñëó÷àå àëãîðèòì èìååò òî÷íîñòü 13.66.
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