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Ïóñòü F � íåêîòîðîå ïîäïîëå ïîëÿ äåéñòâèòåëüíûõ ÷èñåë. Õîðîøî èçâåñòíî,
÷òî ïðîèçâîëüíûé âûïóêëûé ïîëèýäð P ⊆ F d ìîæåò áûòü ïðåäñòàâëåí ëþáûì èç
ñëåäóþùèõ äâóõ ñïîñîáîâ: êàê ìíîæåñòâî ðåøåíèé ñèñòåìû ëèíåéíûõ íåðàâåíñòâ
P = {x ∈ F d : Ax ≤ b}, ãäå A ∈ Fm×d, b ∈ Fm, è êàê ñóììà êîíè÷åñêîé îáîëî÷êè
íåêîòîðîé ñèñòåìû âåêòîðîâ u1, . . . , us èç F d è âûïóêëîé îáîëî÷êè íåêîòîðîé ñèñòå-
ìû òî÷åê v1, . . . , vn èç F d. Ìåòîä äâîéíîãî îïèñàíèÿ (double description method) [1],
èçâåñòíûé òàêæå êàê àëãîðèòì Ìîöêèíà�Áóðãåðà, ïî îäíîìó èç ýòèõ îïèñàíèé ñòðî-
èò äðóãîå. Ïðè ýòîì ìåòîä âñåãäà íàõîäèò íåïðèâîäèìóþ ñèñòåìó âåêòîðîâ u1, . . . , us,
v1, . . . , vn è íåïðèâîäèìóþ ñèñòåìó íåðàâåíñòâ Ax ≤ b ñîîòâåòñòâåííî. Ñóùåñòâóåò
íåñêîëüêî èçâåñòíûõ ïðîãðàìì, ðåàëèçóþùèõ ðàçëè÷íûå ìîäèôèêàöèè ýòîãî ìåòîäà.
Êàê ïðàâèëî, ïðîãðàììû ïîääåðæèâàþò òî÷íóþ ðàöèîíàëüíóþ àðèôìåòèêó (÷èñëà
ïðåäñòàâëåíû êàê îòíîøåíèÿ äâóõ öåëûõ ÷èñåë ïðîèçâîëüíîé äëèíû) èëè ïðèáëè-
æåííóþ ìàøèííóþ àðèôìåòèêó ñ ïëàâàþùåé çàïÿòîé (float èëè double). Ñ äðóãîé
ñòîðîíû, èçâåñòíî, ÷òî ïîëÿ ðàöèîíàëüíûõ ÷èñåë íå äîñòàòî÷íî, ÷òîáû ïðåäñòàâèòü
âñå êîìáèíàòîðíûå òèïû ïîëèýäðîâ. Ìèíèìàëüíûì ïîäïîëåì ïîëÿ âåùåñòâåííûõ
÷èñåë, íà êîòîðîì ðåàëèçóþòñÿ âñå êîìáèíàòîðíûå òèïû âûïóêëûõ ïîëèýäðîâ, ÿâ-
ëÿåòñÿ ïîëå àëãåáðàè÷åñêèõ âåùåñòâåííûõ ÷èñåë [2]. Ðàçðàáîòàíû äâå ìîäèôèêà-
öèè ìåòîäà äâîéíîãî îïèñàíèÿ, ñïåöèàëüíî ïðåäíàçíà÷åííûå äëÿ ñëó÷àåâ, êîãäà 1)
F � ïðîñòîå ðàñøèðåíèå Q(α) ïîëÿ ðàöèîíàëüíûõ ÷èñåë, 2) F � ïîëå àëãåáðàè-
÷åñêèõ ÷èñåë. Â ïåðâîì ñëó÷àå äîëæåí áûòü çàäàí ìèíèìàëüíûé ìíîãî÷ëåí ϕ(x)
àëãåáðàè÷åñêîãî ÷èñëà α è ðàöèîíàëüíûé ëîêàëèçóþùèé èíòåðâàë (a, b), ñîäåðæà-
ùèé α è íå ñîäåðæàùèé äðóãèõ êîðíåé ìíîãî÷ëåíà ϕ(x). ×òîáû çàäàòü ÷èñëî β
èç Q(α) äîñòàòî÷íî óêàçàòü ìíîãî÷ëåí f(x), òàêîé, ÷òî β = f(α). Âî âòîðîì ñëó-
÷àå êàæäîå ÷èñëî âñòðå÷àþùååñÿ â âû÷èñëåíèÿõ, ïðåäñòàâëåíî ïàðîé: ìèíèìàëüíûé
ìíîãî÷ëåí è ëîêàëèçóþùèé èíòåðâàë. Ïðîãðàììíûå ðåàëèçàöèè îáåèõ ìîäèôèêà-
öèé âñòðîåíû â ñèñòåìó Skeleton (ñì. http://www.uic.nnov.ru/~zny/skeleton).
Skeleton èñïîëüçóåò áèáëèîòåêó Arageli (ñì. http://www.unn.ru/cs/arageli), â
êîòîðîé àðèôìåòèêà àëãåáðàè÷åñêèõ ÷èñåë ðåàëèçîâàíà Ñ.Ñ.Ëÿëèíûì.
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äâîéíîãî îïèñàíèÿ íàä ïîëåì àëãåáðàè÷åñêèõ ÷èñåë, ïðåäëîæåííîé Ä.Â. Ãðóçäåâûì.

Ðàáîòà ïîääåðæàíà ãðàíòîì ÐÔÔÈ 05-01-00552-à.

ËÈÒÅÐÀÒÓÐÀ

1. Ìîöêèí Ò.Ñ., Ðàéôà Õ., Òîìïñîí Äæ.Ë., Òðîëë Ð.Ì. Ìåòîä äâîéíîãî îïèñàíèÿ //
Ìàòðè÷íûå èãðû. Ì.: Ôèçìàòãèç, 1961. Ñ. 81�109.
2. Ìí�åâ Í.Å. Î ðåàëèçóåìîñòè íàä ïîëÿìè êîìáèíàòîðíûõ ñõåì âûïóêëûõ ìíîãî-
ãðàííèêîâ // Çàï. íàó÷í. ñåì. ËÎÌÈ. 1983. Ò. 123. Ñ. 203�207.

Çîëîòûõ Íèêîëàé Þðüåâè÷,
Íèæåãîðîäñêèé ãîñ. óíèâåðñèòåò èì.Í.È.Ëîáà÷åâñêîãî, ïð. Ãàãàðèíà, 23, Íèæíèé
Íîâãîðîä, 603950, Ðîññèÿ, òåë. (8312) 65-78-81, E-mail: Nikolai.Zolotykh@gmail.com


