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Àííîòàöèÿ. Â äàííîé ðàáîòå ìû ïîëó÷èì óðàâíåíèå íà ìåòðèêè êîìïàêòíûõ

êýëåðîâûõ ìíîãîîáðàçèé â ðàçìåðíîñòÿõ 2 è 3, ðåøåíèåì êîòîðîãî áóäóò ìåòðèêè

Êàëàáè�ßó. Äàííîå óðàâíåíèå îòëè÷àåòñÿ îò óðàâíåíèÿ Ìîíæà�Àìïåðà.

Ïóñòü M êîìïàêòíîå êýëåðîâî ìíîãîîáðàçèå ðàçìåðíîñòè n, ñ êýëåðîâîé ôîðìîé ω.
Êàëàáè ñôîðìóëèðîâàë ãèïîòåçó (ñì. [1]) ñóòü, êîòîðîé â ñëåäóþùåì: åñëè c1(M) = 0,
òî íà M ñóùåñòâóåò ðèìàíîâà ìåòðèêà ñ ãðóïïîé ãîëîíîìèé, ñîäåðæàùåéñÿ â SU(n),
â ÷àñòíîñòè ýòî îçíà÷àåò, ÷òî ìåòðèêà ýéøòåéíîâà. Áîëåå òî÷íî ãèïîòåçó Êàëàáè
ìîæíî ñôîðìóëèðîâàòü ñëåäóþùèì îáðàçîì: óðàâíåíèå Ìîíæà�Àìïåðà íà âåùåñòâåííóþ
ôóíêöèþ ϕ

(1) (ω + i∂∂̄ϕ)n = eFωn,

ãäå F � ãëàäêàÿ âåùåñòâåííàÿ ôóíêöèÿ íà M ñ óñëîâèåì
∫

M
eFωn =

∫
M
ωn èìååò

åäèíñòâåííîå ðåøåíèå. Ïðè ýòîì ïðåäïîëàãàåòñÿ, ÷òî ω + i∂∂̄ϕ ÿâëÿåòñÿ âåùåñòâåííîé
ïîëîæèòåëüíîé (1, 1)-ôîðìîé è

∫
M
ϕωn = 0.

Èç ñóùåñòâîâàíèÿ ðåøåíèÿ óðàâíåíèÿ (1), êîòîðîå äîêàçàë ßó, è óñëîâèÿ c1(M) = 0
ñëåäóåò ñóùåñòâîâàíèå ìåòðèêè Êàëàáè�ßó [2].
Â ýòîé ðàáîòå ìû ââåäåì óðàâíåíèå íà äåôîðìàöèþ êîìïëåêñíîé ñòðóêòóðû êýëåðîâà

ìíîãîîáðàçèÿ M â ðàçìåðíîñòÿõ n = 2, 3. Ðåøåíèÿì ýòîãî óðàâíåíèÿ, òàê æå êàê è
ðåøåíèÿì óðàâíåíèÿ (1), îòâå÷àþò ìåòðèêè Êàëàáè�ßó.
Ïóñòü Ω � ãîëîìîðôíàÿ ôîðìà îáúåìà íà M , ò.å. Ω ÿâëÿåòñÿ çàìêíóòîé ôîðìîé,

è â îêðåñòíîñòè êàæäîé òî÷êè, â íåêîòîðîé ëîêàëüíîé êîìïëåêñíîé ñèñòåìå êîîðäèíàò
z1, . . . , zn ôîðìà Ω èìååò âèä Ω = dz1 ∧ . . . dzn.
Ñïðàâåäëèâà

Òåîðåìà 0.1. Ïóñòü M � êîìïàêòíîå êýëåðîâî ìíîãîîáðàçèå ðàçìåðíîñòè n, è c1(M) =
0. Ïóñòü F � ïðîèçâîëüíàÿ âåùåñòâåííàÿ ôóíêöèÿ íà M ñî ñëåäóþùèì óñëîâèåì

íîðìèðîâêè
∫

M
eF Ω ∧ Ω̄ =

∫
M

Ω ∧ Ω̄. Òîãäà ïðè n = 2, 3 óðàâíåíèå

(2) (Ω + ddsψ) ∧ (Ω̄ + ddsψ̄) = eF Ω ∧ Ω̄

íà êîìïëåêñíóþ n-ôîðìó ψ, ãäå, ds � ñèìïëåêòè÷åñêèé äèôôåðåíöèàëüíûé îïåðàòîð

èìååò òàêîå ðåøåíèå, ÷òî Ω̃ = Ω + ddsψ ÿâëÿåòñÿ óñòîé÷èâîé ïðèìèòèâíîé ôîðìîé.

Óñëîâèå óñòîé÷èâîñòè ôîðìû Ω̃ â ôîðìóëèðîâêå òåîðåìû îçíà÷àåò ñóùåñòâîâàíèå
êîìïëåêñíîé ñòðóêòóðû íà M , äëÿ êîòîðîé Ω̃ ÿâëÿåòñÿ ãîëîìîðôíîé ôîðìîé îáúåìà [3].
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