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Пусть T : X → X — ограниченный линейный оператор на банаховом
пространстве X. Инвариантным подпространством называем собственное
замкнутое подпространство Y ⊂ X, такое, что T (Y ) ⊂ Y . Если X ком-
плексное, то символ σ(T ) обозначает спектр T , а R(λ, T ) = (T − λI)−1 —
резольвенту T . Стандартный спектральный метод получения инвариант-
ных подпространств у хороших операторов таков ([1], [2]): если спектр σ(T )
несвязен, то охватим контуром γ какую-нибудь компоненту F . Образ [F ] и
ядро [σ\F ] спектрального проектора P = 1

2πi

∫
γ

R(λ, T )dλ — инвариантные
подпространства и σ(T |[F ]) = F . Если спектр связен, но рост резольвенты в
его окрестности не очень велик, то вырезая контуром γ подмножество F ⊂
σ(T ), надо домножать резольвенту под интегралом на весовую функцию g,
малую в окрестности точек пересечения γ ∩ F : f(T ) = 1

2πi

∫
γ

R(λ, T )g(λ)dλ.
Пусть теперь X вещественно. Если интегрировать резольвенту комплек-

сификации TC : XC → XC оператора T по R-симметричному контуру с
симметричным весом g, то "вещественная часть" образа f(TC) будет T -
инвариантным подпространством в X. Близкие методы анализа веществен-
ных операторов описаны в [3]. Мы доказываем следующую теорему, в ком-
плексном случае полученную в [4]. Утверждение для изометрий в комплекс-
ном случае восходит к теореме J из [5].

Теорема 1. Пусть X — вещественное банахово пространство, T :
X → X — обратимый линейный оператор, такой, что ‖Tn‖ = O(|n|k), k <
∞ при n → ±∞. Если dim X > 2, то оператор T имеет инвариантное
подпространство. В частности, линейная изометрия T : X → X веще-
ственного пространства имеет инвариантное подпространство.
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scientifiques de l’École Normale Supérieure, Sér. 3, 64 (1947), p. 119-138.


