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Пусть (M, I) шестимерное почти комплексное многообразие. Если почти комплексная
структура I индуцирована некоторой комплексной структурой на M , то говорят, что I
– комплексная или интегрируемая. Ключевую роль в вопросе интегрируемости играет
тензор Нейенхейса N : Λ2T 1,0(M) −→ T 0,1(M). Известно [3], что тензор Нейенхейса на M
тождественно равен нулю в том и только том случае, если I интегрируема. Однако, тензор
Нейенхейса важен не только в решении вопросов интегрируемости. Например, если (M, I)
почти комплексное 6-многообразие с нигде не вырожденным тензором Нейенхейса N , до-
пускающее эрмитову связность с тотально кососимметричным кручением, то на нем можно
определить нигде не вырожденную действительную форму объема VolI := detN∗⊗detN∗.
В работе М. Вербитского [4] показано, что в этом случае функционал I −→

∫
M
VolI имеет

критическую точку в I в том и только том случае, если (M, I) допускает приблизительно
келерову метрику. В статье [2] исследуется двухпараметрическое семейство функционалов
связанных с тензором Нейенхейса, их критические точки и связь с квази-интегрируемыми
и приблизительно-келеровыми структурами.

В нашей работе изучается поведение тензора Нейенхейса на 6-мерной группе Гейезен-
берга G. Рассматривается пространство A+ всех левоинвариантных почти комплексных
структур на G, сохраняющих ориентацию. Зафиксируем стандартную левоинвариантную
метрику g наG. Тогда [5] пространствоA+ имеет структуру расслоения над пространством
AO+

g всех g-ортогональных левоинвариантных почти комплексных структур, сохраняю-
щих ориентацию. Причем слоем над I ∈ AO+

g является пространство A+
ωI

= {J ∈ A+ :
ωI(JX, JY ) = ωI(X, Y )}, положительно ассоциированных с формой ωI(X, Y ) := g(IX, Y )
почти комплексных структур. База такого расслоения в случае размерности 6 есть одно-
родное пространство SO(6)/U(3) = CP3. Представление CP3 в виде 6-мерного тетраэдра
[1] с гранями CP2 и ребрами CP1 позволяет получить явное описание ортогональных ле-
воинвариантных почти комплексных структур на G [6].

В настоящей работе найден тензор Нейенхейса N(I) и квадрат его нормы для про-
извольной почти комплексной структуры I ∈ AO+

g в параметризации [6]. Исследованы
экстремальные значения квадрата нормы тензора Нейенхейса на AO+

g . Также изучается
вопрос о поведении тензора Нейенхейса при деформации ортогональной почти комплекс-
ной структуры I ∈ AO+

g вдоль слоя A+
ωI
.
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