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Изучаются достаточные условия на младшие коэффициенты параболического уравнения,
при выполнении которых решение задачи Коши

∆ u + b̄(x, t)∇u + c(x, t)u− ∂u

∂t
= 0, x ∈ RN , t > 0, (1)

u(x, 0) = u0(x), x ∈ RN , (2)

имеет предел
lim
t→∞u(x, t) = 0 (3)

равномерно по x на любом компакте K в RN , при любой начальной функции u0(x) , расту-
щей на бесконечности не быстрее, чем |x|mea|x|n , a > 0 , где

b̄(x, t) · ∇u =
N∑

i=1

bi(x, t)
∂u

∂xi
, c(x, t) 6 0, x ∈ RN , t > 0.

Коэффициенты b1(x, t) , . . . , bN (x, t) удовлетворяют условию

sup
x∈RN, t>0

(1 + |x|)
N∑

i=1

|bi(x, t)| = B < ∞. (4)

Будут изучены две группы условий (C1) , (V1) и (C2) , (V2) .
Условие (C1) . Существуют постоянные α > 0 , 0 < k < 1 такие, что

c(x, t) 6 − α2

|x|2k
, |x| > 1, t > 0.

Условие (V1) . Существуют постоянные a > 0 , 0 < k < 1 такие, что

|u0(x)| 6 C (1 + |x|)α1 · exp {a|x|1−k}, x ∈ RN , α1 = α1(N, k, B).

Условие (C2) . Существуют постоянные β > 0 , 0 < l < 1 такие, что

c(x, t) 6 −β2(1 + |x|2l), |x| ∈ RN , t > 0.

Условие (V2) . Существуют постоянные α2 > 0 , b > 0 , 0 < l < 1 такие, что

|u0(x)| 6 C (1 + |x|)−α2 · exp {b |x|1+l}, x ∈ RN , α2 = α2(N, l,B).
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Теорема 1. Пусть коэффициенты b1(x, t) , . . . , bN (x, t) удовлетворяют (4), и для некото-
рых a > 0 , 0 < k < 1 функция u0(x) удовлетворяет условию (V1) , а коэффициент c(x, t)
удовлетворяет условию (C1) при

α > a(1− k). (5)

Тогда решение задачи Коши (1), (2) имеет предел (3) равномерно по x на любом компакте K
в RN .

Замечание. Условие (5) является точным и не может быть заменено на α 6 a(1− k) .
Теорема 2. Пусть коэффициенты b1(x, t) , . . . , bN (x, t) удовлетворяют (4), и для неко-

торых b > 0 , 0 < l < 1 функция u0(x) удовлетворяет условию (V2) , а коэффициент c(x, t)
удовлетворяет условию (C2) при

β > b(1 + l). (6)

Тогда решение задачи Коши (1), (2) имеет предел (3) равномерно по x на любом компакте K
в RN .

Замечание. Условие (6) является точным и не может быть заменено на β 6 b(1 + l) .
Обзор работ по стабилизации см. [1].
Работа выполнена при финансовой поддержке Российского фонда фундаментальных исследований

(проект № 06-01-00288).
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