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Пусть Dρ — ограниченная односвязная область на комплексной плоскости z = x + iy с
кусочно-гладкой границей, состоящей из угла

Gρ =
{∣∣∣arg z − π

2

∣∣∣ =
π

2ρ

}

и гладкой кривой S , лежащей внутри Gρ ; Cα(E) — множество функций, удовлетворяющих
условию Гельдера на плоскости E ; Lp,2(E) — множество функций f(z) , удовлетворяющих
условиям

f(z) ∈ Lp(|z| 6 1), |z|−2 f(
1
z
) ∈ Lp(|z| 6 1).

Через up,2(A,B,Dρ) обозначим множество решений в области Dρ уравнения

∂w

∂z̄
+ A(z)w + B(z)w̄ = 0,
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∂
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)
, (1)

где A,B ∈ Lp,2(E) ∩ Cα(E) , p > 2 .
Рассматривается задача описания функций ϕ ∈ (S) , которые являются следами w ∈

up,2(A,B, Dρ) . Обозначим через Xσ
j (z, ξ) (j = 1, 2) решения уравнения (1) по переменной z

из класса up,2(A, B,E) , соответствующие по теореме взаимности [1] аналитическим функциям

1
2
Φ(z, ζ),

1
2i

Φ(z, ζ),

где Φ — функция Карлемана дуги S относительно области Dρ [2]:

Φ(z, ζ) =
1

ζ − z
exp {σ [(−iζ)ρ − (−iz)ρ]} .

Теорема 1. Пусть w ∈ up,2(A,B,Dρ) ∩ (D̄ρ) и w(z) = ϕ(z), z ∈ S . Тогда справедливы
следующие эквивалентные формулы продолжения:

w(z) = lim
σ→∞

1
2πi

∫

S

Ωσ
1 (z, ζ)ϕ(ζ)dζ − Ωσ

2 (z, ζ)ϕ̄(ζ)dζ̄, z ∈ Dρ, (2)

w(z) =
1

2πi

∫

S

Ω1(z, ζ)ϕ(ζ)dζ − Ω2(z, ζ)ϕ̄(ζ)dζ̄ +

∞∫

0

I(z, σ)dσ, z ∈ Dρ, (3)

где Ωj — основные ядра Коши,

I(z, σ) =
1

2πi

∫

S

γσ
1 (z, ζ)ϕ(ζ)dζ − γσ

2 (z, ζ)ϕ̄(ζ)dζ,
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γσ
j =

∂

∂σ
Ωσ

j , Ωσ
1 = Xσ

1 + iXσ
2 , Ωσ

2 = Xσ
1 − iXσ

2 .

Теорема 2. Пусть ϕ ∈ L(S) ∩ C(
0
S) . Для того чтобы существовала функция w ∈

up,2(A,B, Dρ)∩C(Dρ∪
0
S) такая, что ее сужение на

0
S совпадает с ϕ , необходимо и достаточно,

чтобы интеграл ∣∣∣∣∣

∞∫

0

I(z, σ)dσ

∣∣∣∣∣ 6 ∞

сходился равномерно на каждом компакте K ⊂ Gρ . Если это условие выполнено, то продол-
жение осуществляется эквивалентными формулами (2) и (3).

Из теоремы 2 при A(z) ≡ 0, B(z) ≡ 0, ρ = 1 следует

Теорема (Фока – Куни). Пусть ϕ ∈ L(S)∩C(
0
S) . Для того чтобы существовала функция

w ∈ A(D̄1)∩C(D1∪
0

S) такая, что w(z) = ϕ(z), z ∈ 0
S необходимо и достаточно, чтобы интеграл

∣∣∣∣∣

∞∫

0

∫

S

ϕ(ζ) exp[−iσ(ζ − z)]dζdσ

∣∣∣∣∣ < ∞

сходился равномерно на каждом компакте K ⊂ {Imz > 0} .
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