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Мы рассматриваем параболическое уравнение вида

Lv =
∂u

∂t
− a(x)l0u + l1u = 0 (x ∈ Q = G× (0, T )), (1)

где

l0u =
n∑

i,j=1

∂

∂xi
aij(x)uxj +

n∑

i=1

ai(x)uxi + a0(x)u,

l1u =
n∑

i=1

bi(x)uxi + b0(x)u

и G — ограниченная область с границей Γ или G = Rn . Заданы начальные условия

u|t=0 = u0(x). (2)

Если G 6= Rn , то к начальному условию (2) добавляем также условие Дирихле

u|S = 0, S = Γ× (0, T ). (3)

Если G = Rn , то условие (3) понимается так: lim|x|→∞ u(x) = 0 . Условие Дирихле может быть
заменено на условие второй или третьей краевой задачи. Мы рассматриваем вопрос о опреде-
лении вместе с решением и одного из коэффициентов уравнения, в частности, коэффициента
a(x) по некоторой дополнительной информации при t = T . Много интересных результатов
в этом направлении получено в работах А. И. Прилепко и его учеников (см. [1]) Среди ра-
бот, где рассматривалась задача вида (1)–(3) c финальным переопределением решения на всей
прямой t = T (или на всем верхнем основании цилиндра в случае когда область цилиндриче-
ская) отметим работу О. А. Колтуновского [2]. Можно также сослаться и на ряд результатов
А. И. Кожанова, М. Иванчова, В. Исакова, М. Клибанова и ряда других авторов (см. [3–5]).
Классические условия финального переопределения задаются в виде

u(T, x) = uT (x), x ∈ G, (4)

Обратная задача о определении коэффициента a(x) и решения u по данным (2)–(4) в случае
n = 1 была исследована в [2]. Рассмотрим случай, когда коэффициент a(x) известен в области
G \G0 (G0 ⊂ G ) и неизвестен в области G0 . Подобные задачи возникают в математической
экономике [6]. В этом случае, естественно записать условие (4) в виде

u(T, x) = uT (x), x ∈ G0. (5)
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Однако, оказалось, что подобная задача о определении решения u и коэффициента a(x) по
данным (2), (3), (5) переопределена, если мы ищем коэффициент a(x) хотя бы непрерывным.
Если искать коэффициент a(x) непрерывным или из класса Гельдера Cα(G) c α ∈ [0, 1) , то
наиболее естественная постановка условий переопределения в этом случае имеет вид

L1(a(x)l0uT ) = L1(a(x)l0u(x, T )), x ∈ G0,

или
L1(a(x)l0uT − l1uT ) = L1(al0u(x, T )− l1u(x, T )), x ∈ G0,

где L1 — некоторый эллиптический оператор второго порядка. В этом случае задача коррект-
на, в том смысле, что можно указывать естественные условия на данные задачи при выпол-
нении которых решение существует и единственно (решение ищется в пространстве Соболева
W 2,1

p (Q) или Гельдера C2+α,1+α/2(Q) .
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