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Рассмотрим многопараметрическую задачу на собственные значения по Аткинсону

Tj (t1, t2, . . . , tn) xj = 0, j = 1, . . . , n, (1)

где Tj (t1, t2, . . . , tn) ∈ L (Ej , Fj) — аналитические в некоторой области G ⊂ Rn оператор-
функции, Ej , Fj — вещественные банаховы пространства. Пусть λ = (λ1, . . . , λn) ∈ PσS —
изолированная фредгольмовская точка, где PσS — дискретный спектр задачи (1) [1], такая,
что N (Tj(λ)) = {ϕj} , N ∗ (Tj(λ)) = {ψj} , ‖ϕj‖ = 1 , ‖ψj‖ = 1 , j = 1, . . . , n , и пусть
kij =

(
ψi,

∂Ti(λ)
∂tj

ϕi

)
6= 0 , i, j = 1, . . . , n . Предполагается, что известны достаточно хорошие

приближения
∥∥∥ϕ0

j

∥∥∥ = 1,
∥∥∥ψ0

j

∥∥∥ = 1 , j = 1, . . . , n , и Λ = (Λ1, . . . , Λn) к ϕj , ψj , j = 1, . . . , n , и

λ соответственно,
∥∥∥ϕ0

j − ϕj

∥∥∥ 6 ε ,
∥∥∥ψ0

j − ψj

∥∥∥ 6 ε , ‖λ− Λ‖ 6 ε .

Вычислив невязки по формулам σ0
j = Tj(λ(0))ϕ0

j , τ0
j = T ∗j (λ(0))ψ0

j , малые по норме опера-
торы М. К. Гавурина Dj0 , j = 1, . . . , n , [2], обладающие свойствами Dj0ϕ

0
j = σ0

j , D0
j0ψ

0
j = τ0

j ,
j = 1, . . . , n , построим следующим образом

Dj0x =
(
γ0

j , x
)
σ0

j +
(
τ0
j , x

)
z0
j ,

где γ0
j и z0

j элементы биортогональные к ϕ0
j и ψ0

j , j = 1, . . . , n , соответственно. Тогда
тензоры ϕ(0) = ϕ0

1 ⊗ · · · ⊗ ϕ0
n , ψ(0) = ψ0

1 ⊗ · · · ⊗ ψ0
n и λ0 окажутся точными собственными

элементами и собственным значением соответственно многопараметрических задач

[Tj(t)−Dj0]xj = 0, [Tj(t)−Dj0] xj = 0, j = 1, . . . , n.

Применняя обобщенную лемму Шмидта [3] к уравнению (1), строятся итерационные про-
цессы, позволяющие найти собственное значение и соответствующие собственные элементы.
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