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Пусть D ⊂ C = R2 — односвязная область, z = x1+ix2 ∈ D , и µ(z) — комплекснозначная
измеримая в D функция. Будем рассматривать уравнение Бельтрами

wz̄ = µ(z)wz, z ∈ D (1)

где w = u1 + iu2 .
Если

|µ(z)| < 1 п.в. в D, (2)

то при различных дополнительных ограничениях на µ известны (см., например, [1]) версии
теоремы о существовании и единственности гомеоморфного в D решения уравнения (1). Что
можно сказать о существовании и единственности решений уравнения Бельтрами, если усло-
вие (2) не выполняется: имеются точки в которых |µ(z)| < 1 и точки в которых |µ(z)| > 1 ?

Нами установлено следующее утверждение.
Теорема. Если µ(z) : D → C — такова, что функция

K(z) =
1 + |µ(z)|
|1− |µ(z)||

является локально W 1,2 -мажорируемой в D , то существует гомеоморфизм w : D → w(D) =
D ⊂ C , т.ч.

1) w ∈ W 1,2
loc (D) и w−1 ∈ W 1,2

loc (D) .
2) в подобластях где |µ(z)| < 1 , уравнению Бельтрами удовлетворяет w(z) , а в подобла-

стях где |µ(z)| > 1 ему удовлетворяет w(z).
Гомеоморфизм единственный с точностью до конформного отображения в w -плоскости.
Другие результаты об уравнениях Бельтрами переменного типа содержатся, например,

в [2].
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