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Приведем примеры, которые показывают, что класс отображений с s -суммируемой харак-
теристикой [1] не пуст и шире класса отображений с ограниченным искажением [2,3] и класса
с ограниченным в среднем искажением.

Пример 1. В пространстве R3 рассмотрим тор D , точки x = (x1, x2, x3) которого удо-
влетворяют условиям |x1| < 1, |x2| < 1, |x3| < 1, x1 = (R + r cosΘ) cosϕ,
x2 = (R + r cosΘ) sinϕ, x3 = r sinΘ; здесь 0 ≤ ϕ < 2π, 0 ≤ Θ < 2π, 0 < r < R, R < 1.

В области D зададим отображение f : (r, ϕ,Θ) → (r, ϕ, rpΘ), где p — отрицательное чис-
ло. Легко показать, что для чисел α > 0, β > 0 существует число
0 > p > max{−(2β)−1,−(1 + α)−1}, для которого одновременно конечны интегралы вида∫
D

kα
I (x, f)|J(x, f)|dσx < ∞,

∫
D

kβ
O(x, f)dσx < ∞. Ограниченность на компактах кратности отоб-

ражения f не имеет места.
Пример 2. Пусть D = {x ∈ R3 : 0 < x1 < ∞, 0 < x2 < x2

1, 0 < x3 < 1}.
Рассмотрим отображение: f(x) = {y ∈ R3 : y1 = x1, y2 = x2

x1
, y3 = x1−α

1 x3}, которое
отображает область D на область
D∗ = {y ∈ R3 : 0 < y1 < ∞, y2 < y1, 0 < y3 < y1−α

1 }.
Отображение f является отображением с s -суммируемой характеристикой при s > 0,

α ≥ 1, 5.
Теорема 1. Пусть f : D → Rn — отображение с s -суммируемой характеристикой. Тогда

выполняется неравенство M(Γ∗) ≤ inf
ρ∧Γ

∫
D

(ρ(x))nKI(x, f)dσx, где Γ — некоторое семейство

кривых в области D, Γ∗ — образ Γ при отображении f.
Нами установлена оценка искажения расстояний |f(x) − f(x0)| при стремлении x к изо-

лированной точке x0.
Теорема 2. Пусть f : D → D∗ — отображение с s -суммируемой характеристикой. Тогда

для точки x ∈ Bn(x0, d), d = ρ(x0, ∂D), справедлива оценка |f(x)− f(x0)| ≤ λR∗e−t(x,x0), где
R∗ = R(f(x0), f [Bn(x0, d)]), R(x,A) = sup

y∈A
|x − y|, λ — некоторая величина, зависящая толь-

ко от n, t(x, x0) =
[
ω−1

n−1 · n
n(n−1)

2

∫
D

rn(|x− x0|, y)KI(y, f)dσx

] 1
1−n

и r(t, y) — произвольная

функция, допустимая для семейства Γ([0, t], Sn(s0, d);Bn(x0, d)), 0 < t < d.
В [4] рассматривается поведение отображений квазиконформных в среднем в изолирован-

ной особой точке. В теореме 3 устанавливается порядок роста отображений с s -суммируемой
характеристикой в окрестности изолированной особой точки.

Теорема 3. Пусть f — отображение с s -суммируемой характристикой шара Bn на себя,
f(0) = 0 и vraimax

x∈S(x0,t)
T

D
KI(x, f) ≤ (

ln c
t

)α(n−1)
, где 0 < α < 1, 0 < t < 1, постоянная c ≥ e.

Тогда |f(x)| ≤ λ|x|g(c,|x|), где g(c, t) = n−
n
2

[
β((ln ct−1)β − (ln c)β)−1 ln t−1

] 1
n−1 ,

β = α(n− 1) + 1.
Построен пример, показывающий, что порядок стремления к нулю функции g(c, t) при

t → 0 в теореме 3 увеличить нельзя.
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