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В работе рассмотрен центральный вопрос теории интегральных представлений регулярных
и однозначных функций — даётся распространение центральных теорем метода структурных
формул для некоторых классов обобщенных аналитических функций [1-4].

Эти интегральные представления регулярной и однозначной в многосвязной круговой об-
ласти функции получены методом функциональных уравнений, основанным на разделении
особенностей функции преобразования и на сведении задачи её определения к системе функ-
циональных уравнений, которые затем решаются методом последовательных подстановок.

В связи с необходимостью преодоления эффектов многозначности, проявляющихся из-за
многосвязности области, указываются дополнительные условия разрешимости задачи.

Теорема. Пусть W (z) есть регулярное и однозначное решение в G уравнения Векуа с
коэффициентом, принадлежащим Lp, p > 2 и пусть вещественная часть W (z) на граничных
компонентах Ck, k = 0, . . . , n; принимает непрерывные значения fk(ζ).

Пусть, далее µ̃k(ϑ) = µk (ak + Rkexp(iϑ)) , k = 0, 1, . . . , n, — функции класса V B[−π, π],
удовлетворяющие соотношениям

Am =
1
2π

π∫

−π

dµ̃m(ϑ) =
n∑

k=0
k 6=m

δk

2π

π∫

−π

Sk (ak + Rkexp(iϑ)) dµ̃k(ϑ), m = 1, . . . , n,

где

Sm(ζ) = 1 +
1
2

∞∑

ν=0

k2ν 6=k∑

k1 6=k2

n∑
k=0
k 6=m

(
ζ + LmE2νLk(z)
ζ − LmE2νLk(z)

∣∣∣∣∣
am

bk

− ζ + E2νLk(z)
ζ − E2νLk(z)

∣∣∣∣∣
am

bk

)
.

b0 = 0 , bm = ∞ , m = 1, . . . , n, δk — символ Кронекера [1].
При этом

E2ν(z) = Lk1Lk2 · · ·Lk2ν−1Lk2ν (z), ν = 1, 2, . . . ,

E0(z) ≡ z.

Кроме того,
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где C1
2 — вещественное число, Ŵ1(z) определяется константными решениями уравнения

Векуа. Тогда структурная формула

W (z) =
n∑

k=0

δk

2π

π∫

−π

Hk (ak + Rkexp(iϑ), z) dµ̃k(ϑ) + C1
2Ŵ1(z),

является необходимым и достаточным условием принадлежности функции W (z) классу
B(Rj , aj , j = 0, . . . , n).
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