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Рассмотрим следующую задачу интегральной геометрии. В области 0 ≤ z ≤ H трехмерного простран-ства x, y, z задано семейство плоских кривых 
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В задаче интегральной геометрии [1] по заданной функции f (x, y, z,
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нужно определить функцию 
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 означает дли-ну проекции кривой из заданного семейства на плоскости  z = 0.

Аналогичная постановка задачи интегральной геометрии, когда кривые инвариантны к сдвигу по пе-ременным x и y, исследована в работе [2]. В данной работе рассматриваемые кривые инвариантны к сдвигу лишь по переменной  z. Доказывается теорема единственности решения.
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Тогда решение рассматриваемой задачи интегральной геометрии единственно в достаточной малой области в классе финитных функций 
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 Д о к а з а т е л ь с т в о. Исходное уравнение преобразуем к виду 
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Далее, к функции 
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Следовательно,
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Сделаем следующую замену переменных:
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Отсюда найдем 
[image: image48.wmf]a

t

,

рассматривая x, y как параметры. Далее, вычислим якобиан 
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Нетрудно из системы (2) найти 
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Л е м м а. При условиях теоремы, 
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Пользуясь формулами (3), (4) вычислим якобиан
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дважды непрерывно дифференцируема по переменным x, y.
Таким образом, после замены переменных, вместо уравнения (1) имеем
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В силу финитности функции 
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достаточно гладкая функция. К обеим частям последнего уоравнения применяем оператор усреднения по кругу 
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С помощью полярных координат 
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Поэтому уравнение (5) запишем в виде 
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Исследуем ядро уравнения (7). Если ввести полярные координаты 
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следовательно, ядро уравнения (7) имеет вид
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Заметим, что 
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Отсюда вытекает следующая оценка 
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По известной лемме Адамара [3] 
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Используя неравенства (10), (11) на основе формулы (8) оценим ядро интегрального уравнения второго ро-да (7) в окрестности 
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Таким образом, мы показали, что интегральное уравнение (7) является уравнением типа Фредгольма с осо-бенностью вида 
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Следовательно, интегральное уравнение (7) является уравнением со слабой особенностью в окрестности точки 
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