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Группы Баумслага–Солитера BS(p, q) задаются двумя
порождающими элементами a, t и одним определяющим соотношением
t−1apt = aq, где параметры p, q – ненулевые целые числа.

В случае, когда параметры p и q взаимно просты, Гелман [1] нашел
точную формулу числа подгрупп индекса n в группе BS(p, q).

В данной работе формула Гелмана обобщена для произвольных
параметров dp и dq, где p, q – взаимно просты, а d – натуральное число.
Обозначим через b1, b2, . . . , bτ(b) – все натуральные делители числа b, а
через π(r) – множество простых делителей числа r. При фиксированных
натуральных числах k1, k2, . . . , kτ(b) обозначим через−→v вектор, в котором
числа bi присутствуют ki раз для всех i.

Теорема. Число подгрупп индекса n в группе BS(dp, dq) равно
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Здесь T (−→v ) — число подстановок y из Sn, для которых подгруппа
〈x, y〉 группы Sn транзитивна (x – фиксированная подстановка,
последовательность длин независимых циклов которой совпадает с
вектором −→v ). В работе указана рекурсивная формула подсчета T (−→v )
для произвольного вектора −→v .
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