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Ïîëóãðóïïó óäîáíî çàäàâàòü åå ïîðîæäàþùèì ìíîæåñòâîì. Êðîìå ìîùíîñòè
ïîðîæäàþùåãî ìíîæåñòâà âàæíîé åãî îöåíêîé ÿâëÿåòñÿ äèàìåòð. Äëÿ ïðîèçâîëüíî-
ãî ìíîæåñòâà X ïîëóãðóïïû W ÷åðåç 〈X〉 áóäåì îáîçíà÷àòü ïîäïîëóãðóïïó, ïîðîæ-
äåííóþ X. Åñëè 〈X〉 = W , òî íàèìåíüøåå íàòóðàëüíîå ÷èñëî k òàêîå, ÷òî ëþáîé
ýëåìåíò W ïðåäñòàâèì â âèäå ïðîèçâåäåíèÿ íå áîëåå, ÷åì k ýëåìåíòîâ ìíîæåñòâà X,
íàçûâàåòñÿ äèàìåòðîì ∆(X) ïîðîæäàþùåãî ìíîæåñòâà X. Äèàìåòð ïîçâîëÿåò îöå-
íèòü, íàñêîëüêî ñëîæíî âûðàçèòü ýëåìåíòû ïîëóãðóïïû ÷åðåç äàííîå ïîðîæäàþùåå
ìíîæåñòâî.

Ñëåäóÿ [1], ñòàòóñîì Stat(W ) ïîëóãðóïïû W íàçîâåì âåëè÷èíó

Stat(W ) = min
W=〈X〉

|X| ·∆(X).

Ñòàòóñ ïîëóãðóïïû ïîçâîëÿåò îöåíèòü, íàñêîëüêî �õîðîøåå� ïîðîæäàþùåå ìíîæå-
ñòâî ìîæåò áûòü âûáðàíî äëÿ íåå.

Èçó÷åíèå äèàìåòðà è ñòàòóñà àëãåáðàè÷åñêèõ ñèñòåì èìååò ãëóáîêèå ÷èñòî àë-
ãåáðàè÷åñêèå êîðíè (ñì. [2] � [5]). Ñ äðóãîé ñòîðîíû, èíòåðåñ ê ýòèì ÷èñëîâûì õà-
ðàêòåðèñòèêàì îáóñëîâëåí íåêîòîðûìè ïðèíöèïèàëüíî âàæíûìè ïðîáëåìàìè áèîèí-
ôîðìàòèêè (ñì., íàïðèìåð [6, 7]) è ïðîåêòèðîâàíèÿ àðõèòåêòóðû ìíîãîïðîöåññîðíûõ
ñèñòåì (ñì., íàïðèìåð, [8]).

Â ÷àñòíîñòè, ñóùåñòâåííîå çíà÷åíèå èìåþò âåðõíèå îöåíêè äèàìåòðîâ è ñòàòóñîâ
êîíå÷íûõ ñèììåòðè÷åñêèõ ïîëóãðóïï, êîíå÷íûõ ñèììåòðè÷åñêèõ è çíàêîïåðåìåííûõ
ãðóïï.

Â ðÿäå ðàáîò áûëà ïîëó÷åíà êâàäðàòè÷íàÿ âåðõíÿÿ îöåíêà äëÿ ñòàòóñà ñèììåò-
ðè÷åñêîé ãðóïïû Sn (ñì., íàïðèìåð [1, 8]). Çàòåì â [9] ýòà îöåíêà óëó÷øåíà äî

Stat(Sn) ≤ O(n · log2n).

Â [10] óêàçàíà âåðõíÿÿ îöåíêà ñòàòóñà ñèììåòðè÷åñêîé ïîëóãðóïïû Pn:

Stat(Pn) ≤ O(n · log2n).

Öåëü äàííîé ðàáîòû � äîêàçàòü, ÷òî ïîðÿäêè âåðõíèõ îöåíîê ñòàòóñîâ ñèììåò-
ðè÷åñêîé ïîëóãðóïïû, ñèììåòðè÷åñêîé è çíàêîïåðåìåííîé ãðóïï ñîâïàäàþò.

Îñíîâíûì ðåçóëüòàòîì äàííîé ðàáîòû ÿâëÿåòñÿ ñëåäóþùàÿ

Òåîðåìà. Äëÿ çíàêîïåðåìåííîé ãðóïïû An íàä n-ýëåìåíòíûì ìíîæåñòâîì ñó-
ùåñòâóåò êîíå÷íîå ïîðîæäàþùåå ìíîæåñòâî X òàêîå, ÷òî |X| ≤ A2

8 è ∆(X) ≤
O(n · log2n).

Ñëåäñòâèå. Stat(An) ≤ O(n · log2n).
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