Ňăńìæěćáłĺě çâěŋĺï Ŋőćőáĺąĺàáł (2000) Šěğĺáë ďőłńăďőć

Ăńčěąàăĺçěáłĺě ňŋőęěáâćă ŋăď ăąěńěćëňĺ ĺ ŋĺńìŕőâěŋâŋëňĺ čàãŕŕăňĺ ąěğ łàãçěŋĺï ĺ ĺå łőőàďĺŋăâŋëě čàãŕŕë

đ. Ň. Ăèăěćă

Őáŋőćŋőľ ŕőŋïâĺľŋëľ ăŕŕăàăâ ąëń àăğàăąőâăŋ âàěňï ăćâőàăňĺ Č. Ąăãňáńăčőň, Ă. Ňïáŋĺłőćëň, Ć. Řěňěáńěŋŋĺłőćëň ĺ ĺğńőęěŋ ć áâăâìě [1]. Łăł ĺ ć łńăááĺçěáłőľ ăńčěąàăĺçěáłőľ čěőňěâàĺĺ, őďŋĺň ĺğ őáŋőćŋëå ćőŕàőáőć ïćńïěâáï őŕĺáăŋĺě ăńčěąàăĺçěáłĺå ňŋőęěáâć. Ć àăąőâě [2] ãďăńőáì ŕőńãçĺâì ŕőńŋőě őŕĺáăŋĺě ăńčěąàăĺçěáłĺå ňŋőęěáâć âőńìłő ďńï ăąěńěćëå čàãŕŕ.

Šěőàěňă 1. Ŕãáâì Y ⊆ G^n | ăńčěąàăĺçěáłőě ňŋőęěáâćő.

Šőčďă á âőçŋőáâìî ďő ĺğőňőàäĺğňă ăńčěąàăĺçěáłĺå ňŋőęěáâć Y ĺňěěâ ćĺď: Y ∼= (G[e_1], . . . , G[e_r], G, . . . , G), čďě e_i ∈ N, e_i|e_{i+1}, i = 1, . . . , r − 1, r 6 n ĺ G[m] | m-áńőľ čàãŕŕë G. Ďńï ŋĺńìŕőâěŋâŋëå čàãŕŕ ąëń ćëďěńěŋ łńăáá áĺáâěň ãàăćŋěŋĺľ, ŋăğëćăěňëå ŋěćëàőęďěŋŋëňĺ, ňŋőęěáâćă àěèěŋĺľ łőâőàëå ĺňěîâ åőàőèěě őŕĺáăŋĺě:

Őŕàěďěńěŋĺě. Ŕãáâì G | łőŋěçŋő ŕőàőęďěŋŋăï ŋĺńìŕőâěŋâ-

ŋăï čàãŕŕă ąěğ łàãçěŋĺï, X = {x_1, . . . , x_n} | ňŋőęěáâćő ąãłć. Şàăćŋěŋĺěň ŋăď G ŋăğëćăěâáï áńőćő s(x, g) čàãŕŕë G[X] = G ∗_c F (X), čďě ∗_c | áćőąőďŋőě ŋĺńìŕőâěŋâŋőě ŕàőĺğćěďěŋĺě áâãŕěŋĺ c.

Őŕàěďěńěŋĺě. Ňăâàĺæěľ áĺáâěňë S = {si = 1 | i = 1, . . . , r}

ŋăğëćăěâáï æěńőçĺáńěŋŋăï ňăâàĺæă [S] = (α_{ij}), čďě α_{ij} ěáâì áãňňă ŕőłăğăâěńěľ ŕàĺ ąãłćě x_j ć ãàăćŋěŋĺĺ s_i.

28 őłâïąàï 2000

2 đ. Ň. ĂŸĂĚĆĂ

Őŕàěďěńěŋĺě. Ŋěćëàőęďěŋŋőľ áĺáâěňőľ ãàăćŋěŋĺľ ŋăğëćă-

ěâáï áĺáâěňă S âăłăï, çâő ć ňăâàĺæě áĺáâěňë ŋăľďěâáï ŕő łàăľŋěľ ňěàě őďĺŋ ŋěŋãńěćőľ ňĺŋőà àăŋčă r.

Ňë čőćőàĺň, çâő áĺáâěňă ğăŕĺáăŋă ć łăŋőŋĺçěáłőň ćĺďě, ěáńĺ čńăćŋëľ ňĺŋőà ěě ňăâàĺæë ïćńïěâáï ŋěŋãńěćëň ĺ ďĺăčőŋăńìŋëň. Ŋěćëàőęďěŋŋăï áĺáâěňă ãàăćŋěŋĺľ ŕàĺćőďĺâáï ł łăŋőŋĺçěáłőňã ćĺďã á ŕőňőéìî íłćĺćăńěŋâŋëå ŕàěőąàăğőćăŋĺľ, áőőâćěâáâćãîéĺå íńěňěŋâăàŋëň ŕàěőąàăğőćăŋĺïň ŋăď ňăâàĺæěľ áĺáâěňë S.

Šěőàěňă 2. Ŕãáâì S | ŋěćëàőęďěŋŋăï áĺáâěňă ãàăćŋěŋĺľ

ŋăď łőŋěçŋő ŕőàőęďěŋŋőľ ŋĺńìŕőâěŋâŋőľ čàãŕŕőľ G ąěğ łàãçěŋĺï, áőáâőïéăï ĺğ r ãàăćŋěŋĺľ őâ n ŋěĺğćěáâŋëå ĺ ğăŕĺáăŋŋăï ć łăŋőŋĺçěáłőľ äőàňě. Šőčďă ŕàőěłæĺï ňŋőęěáâćă àěèěŋĺľ áĺáâěňë S ŋă ŕőáńěďŋĺě n − r łőőàďĺŋăâ, őâćěçăîéĺň áćőąőďŋëň ŕěàěňěŋŋëň, áőďěàęĺâ łńăáá áňěęŋőáâĺ ŕő ŕőďčàãŕŕě łőŋěçŋőčő ĺŋďěłáă čàãŕŕë G^n�^r.

Ŕãáâì g_1, . . . , g_k | ŕőàőęďăîéĺě čàãŕŕë G. Őąőğŋăçĺň çěàěğ G^{(m)} ŕőďčàãŕŕã čàãŕŕë G, ŕőàőęďěŋŋãî íńěňěŋâăňĺ g^m_i , i = 1, . . . , k. Šěőàěňă 3. Ŕãáâì S | ŋěćëàőęďěŋŋăï áĺáâěňă ãàăćŋěŋĺľ

ŋăď łőŋěçŋő ŕőàőęďěŋŋőľ ŋĺńìŕőâěŋâŋőľ čàãŕŕőľ G ąěğ łàãçěŋĺï, áőáâőïéăï ĺğ r ãàăćŋěŋĺľ őâ n ŋěĺğćěáâŋëå ĺ ğăŕĺáăŋŋăï ć łăŋőŋĺçěáłőľ äőàňě. Ěáńĺ S áőćňěáâŋă, âő áãéěáâćãěâ łőŋěçŋőě çĺáńő łńăááőć áňěęŋőáâĺ ŕő ŕőďčàãŕŕě (G^{(m)})^s, s = n−r, âăł, çâő ěáńĺ áćőąőďŋëň ŕěàěňěŋŋëň x_{r+1}, . . . , x_n ŕàĺďăďĺň ŕàőĺğćőńìŋëě ğŋăçěŋĺï ĺğ íâĺå łńăááőć áňěęŋőáâĺ ĺ ŕőďáâăćĺň ĺå ć áĺáâěňã G, âő ŕőńãçěŋŋăï áĺáâěňă ïćńïěâáï áőćňěáâŋőľ ĺ ĺňěěâ ěďĺŋáâćěŋŋőě àěèěŋĺě.

Ńîąőě àěèěŋĺě áĺáâěňë S ňőęěâ ąëâì ŕőńãçěŋő âăłĺň őąàăğőň.

Ĺğćěáâŋő, çâő ć łńăááĺçěáłőľ ăńčěąàăĺçěáłőľ čěőňěâàĺĺ ğăďăçă őŕĺáăŋĺï ăńčěąàăĺçěáłĺå ňŋőęěáâć ĺ ğăďăçă őŕĺáăŋĺï ĺå łőőàďĺŋăâŋëå łőńěæ íłćĺćăńěŋâŋë. İâőâ äăłâ ćěàěŋ ĺ ďńï ăńčěąàăĺçěáłőľ čěőňěâàĺĺ ŋăď čàãŕŕăňĺ [1].

Ć áćïğĺ á ŕőńãçěŋŋëňĺ àěğãńìâăâăňĺ Ć. Ŋ. Řěňěáńěŋŋĺłőć ćëáłăğăń àïď ŕàěďŕőńőęěŋĺľ, łőâőàëě ąëńĺ ďőłăğăŋë. Ĺå äőàňãńĺàőćłĺ áńěďãîâ ďăńěě.

Šěőàěňă 4. Ŕãáâì G | łőŋěçŋő ŕőàőęďěŋŋăï ŋĺńìŕőâěŋâ-

ŋăï čàãŕŕă ąěğ łàãçěŋĺï, H | łőŋěçŋő ŕőàőęďěŋŋăï ŋĺńìŕőâěŋâŋăï G-čàãŕŕă ąěğ łàãçěŋĺï. Čàãŕŕă H ïćńïěâáï łőőàďĺŋăâŋőľ

ĂŃČĚĄŘĂĹŮĚŚŁĹĚ ŇŊŐĘĚŚŠĆĂ 3

čàãŕŕőľ ďńï ŋěłőâőàőčő ăńčěąàăĺçěáłőčő ňŋőęěáâćă Y , őŕàěďěńěŋŋőčő áőćňěáâŋőľ ŋěćëàőęďěŋŋőľ áĺáâěňőľ S ŋăď čàãŕŕőľ G, âőčďă ĺ âőńìłő âőčďă, łőčďă ć čàãŕŕě H ĺňěěâáï áćőąőďŋăï Gŕőďčàãŕŕă H_0 łőŋěçŋőčő ĺŋďěłáă.

Šěőàěňă 5. Řăďĺłăń Rad(S) áőćňěáâŋőľ ŋěćëàőęďěŋŋőľ áĺ-

áâěňë ãàăćŋěŋĺľ S ŋăď ŋĺńìŕőâěŋâŋőľ čàãŕŕőľ ąěğ łàãçěŋĺï áőćŕăďăěâ á ĺğőńïâőàőň ŋőàňăńìŋőčő ğăňëłăŋĺï áĺáâěňë S ć čàãŕŕě G[X].

Ńĺâěàăâãàă

[1] G. Baumslag, A. Myasnikov, and V. Remeslennikov, Algebraic geometry over groups, I, J. Algebra 219 (1999), 16{79.

[2] đ. Ň. Ťěďőáěěćă, Ăńčěąàăĺçěáłĺě ňŋőęěáâćă ŋăď ăąěńěćëňĺ ĺ ŋĺńìŕőâěŋâŋëňĺ čàãŕŕăňĺ, Ďĺáá. łăŋď.äĺğ.-ňăâ. ŋăãł, Őňáł, 1998.

Őňáłĺľ čőáãďăàáâćěŋŋëľ ãŋĺćěàáĺâěâ

E-mail: ashaeva@math.omsu.omskreg.ru