Ğăňěçăŋĺě őą őâďěńĺňőáâĺ ŕőďčàãŕŕ ć łńăááě łőŋěçŋëå ß-čàãŕŕ

Ě. Ć. Śőłőńőć

Ŕãáâì K | ŋěłőâőàëľ łńăáá čàãŕŕ. Ŋăŕőňŋĺň (áň. [1]), çâő čàãŕŕă X ŋăğëćăěâáï ăŕŕàőłáĺňĺàãěňőľ ć łńăááě K (K-ăŕŕàőł-áĺňĺàãěňőľ), ěáńĺ ďńï ńîąőčő ŋěěďĺŋĺçŋőčő íńěňěŋâă g ∈ X áãéěáâćãěâ čőňőňőàäĺğň čàãŕŕë X ŋă ŋěłőâőàãî čàãŕŕã ĺğ łńăááă K, ŕěàěćőďïéĺľ g ć íńěňěŋâ, őâńĺçŋëľ őâ 1. Ŕőďčàãŕŕă Y čàãŕŕë X ŋăğëćăěâáï őâďěńĺňőľ ć łńăááě K (K-őâďěńĺňőľ), ěáńĺ ďńï ćáïłőčő íńěňěŋâă g ∈ X \ Y ňőęŋő ãłăğăâì âăłőľ čőňőňőàäĺğň φ čàãŕŕë X ŋă čàãŕŕã ĺğ K, çâő gφ /∈ Y φ.

Őçěćĺďŋő, çâő ěáńĺ ćáě čàãŕŕë ĺğ łńăááă K ć áćőî őçěàěďì ăŕŕàőłáĺňĺàãěňë ć ŋěłőâőàőň łńăááě L, âő łăęďăï K-ăŕŕàőłáĺ-ňĺàãěňăï čàãŕŕă ïćńïěâáï L-ăŕŕàőłáĺňĺàãěňőľ. Őçěćĺďŋő âăłęě, çâő ěáńĺ P | čőňőňőàäŋő ğăňłŋãâëľ łńăáá čàãŕŕ ĺ ć ŕàőĺğćőńìŋőľ čàãŕŕě ĺğ łńăááă K ćáě P-ŕőďčàãŕŕë (â. ě. ŕőďčàãŕŕë, ŕàĺŋăďńěęăéĺě łńăááã P) ïćńïîâáï L-őâďěńĺňëňĺ, âő ĺğ Kőâďěńĺňőáâĺ ćáěå P-ŕőďčàãŕŕ ŕàőĺğćőńìŋőľ čàãŕŕë X áńěďãěâ ĺå L-őâďěńĺňőáâì. Śĺâãăæĺï őłăğëćăěâáï ąőńěě áńőęŋőľ, ěáńĺ Lőâďěńĺňőáâì P-ŕőďčàãŕŕ ďăŋŋőľ čàãŕŕë ğăćĺáĺâ őâ âőčő, łăł ŕőďčàãŕŕë àăáŕőńőęěŋë ć íâőľ čàãŕŕě. Ŕàĺňěàőň ňőęěâ áńãęĺâì őâďěńĺňőáâì ć łńăááě łőŋěçŋëå π-čàãŕŕ (π-őâďěńĺňőáâì).

Ŋăŕőňŋĺň, çâő ěáńĺ π | ŋěłőâőàőě ňŋőęěáâćő ŕàőáâëå çĺáěń, âő ŕőďčàãŕŕă Y čàãŕŕë X ŋăğëćăěâáï π-ĺğőńĺàőćăŋŋőľ ć X, ěáńĺ ďńï ćáïłőčő íńěňěŋâă g ∈ X ĺ ďńï ćáïłőčő q ∈ π ĺğ g^q ∈ Y áńěďãěâ, çâő g ∈ Y . Ŋăĺňěŋìèăï π-ĺğőńĺàőćăŋŋăï ŕőďčàãŕŕă, áőďěàęăéăï ŕőďčàãŕŕã Y čàãŕŕë X, ŋăğëćăěâáï π-ĺğőńïâőàőň Y . Łăł őąëçŋő, π^0 őąőğŋăçăěâ ňŋőęěáâćő ćáěå ŕàőáâëå çĺáěń, ŋě ŕàĺŋăďńěęăéĺå π. Ńěčłő ćĺďěâì, çâő ŕàőĺğćőńìŋăï π-őâďěńĺňăï ŕőďčàãŕŕă ďőńęŋă ąëâì π^0-ĺğőńĺàőćăŋŋőľ. Őçěćĺďŋő âăłęě, çâő π^0-ĺğőńïâőà ŕőďčàãŕŕë Y áőďěàęĺâ ňŋőęěáâćő π^0-łőàŋěľ ĺğ Y , â. ě. ňŋőęěáâćő ćáěå âăłĺå íńěňěŋâőć, łőâőàëě ć ŋěłőâőàőľ π^0-áâěŕěŋĺ ńěęăâ ć Y . 1

2 Ě. Ć. ŚŐŁŐŃŐĆ

Őąàăâŋëě ãâćěàęďěŋĺï, ćőőąéě čőćőàï, ŋě ĺňěîâ ňěáâă. Ĺğćěáâŋő, őďŋăłő, çâő ďńï ćáïłőľ ŕőďčàãŕŕë Y ŕàőĺğćőńìŋőľ łőŋěçŋő ŕőàőęďěŋŋőľ ŋĺńìŕőâěŋâŋőľ čàãŕŕë ąěğ łàãçěŋĺï ňŋőęěáâćő π^0-łőàŋěľ ĺğ Y ïćńïěâáï ŕőďčàãŕŕőľ (áň., ŋăŕà., [2, § 4]), ŕàĺçěň π-őâďěńĺňőľ [3]. Ěáâěáâćěŋŋő ćőğŋĺłăěâ ćőŕàőá, áŕàăćěďńĺćő ńĺ ăŋăńőčĺçŋőě ãâćěàęďěŋĺě ďńï ŕőďčàãŕŕ ŕàőĺğćőńìŋőľ čàãŕŕë, ăŕŕàőłáĺňĺàãěňőľ ć łńăááě N ćáěå łőŋěçŋő ŕőàőęďěŋŋëå ŋĺńìŕőâěŋâŋëå čàãŕŕ ąěğ łàãçěŋĺï. Ć íâőň ŋăŕàăćńěŋĺĺ ŕőńãçěŋő áńěďãîéěě ãâćěàęďěŋĺě.

Šěőàěňă 1. Ŕãáâì čàãŕŕă G ăŕŕàőłáĺňĺàãěňă ć łńăááě N. Šő-

čďă ďńï łăęďőľ N-ŕőďčàãŕŕë čàãŕŕë G ňŋőęěáâćő π^0-łőàŋěľ ĺğ íâőľ ŕőďčàãŕŕë ïćńïěâáï π-őâďěńĺňőľ N-ŕőďčàãŕŕőľ. Ć çăáâŋőáâĺ, łăęďăï π^0-ĺğőńĺàőćăŋŋăï N-ŕőďčàãŕŕă čàãŕŕë G π-őâďěńĺňă.

Ğăňěâĺň, çâő åőâï äőàňãńĺàőćłă âěőàěňë ŋě âàěąãěâ ïćŋő őâďěńĺňőáâĺ łőŋěçŋő ŕőàőęďěŋŋëå ŋĺńìŕőâěŋâŋëå ŕőďčàãŕŕ čàãŕŕë G ć łńăááě N, ňőęŋő ŕőłăğăâì, çâő ğďěáì íâő ãáńőćĺě ćëŕőńŋïěâáï ăćâőňăâĺçěáłĺ. Ŕàĺćěďěň ďćă ãâćěàęďěŋĺï, ŋěŕőáàěďáâćěŋŋő ćëâěłăîéĺå ĺğ áäőàňãńĺàőćăŋŋőľ âěőàěňë.

Śńěďáâćĺě 2. Ŕãáâì čàãŕŕă G ïćńïěâáï ŕàïňëň ŕàőĺğćěďě-

ŋĺěň áěňěľáâćă áćőąőďŋëå čàãŕŕ. Šőčďă ďńï łăęďőľ łőŋěçŋő ŕőàőęďěŋŋőľ ăąěńěćőľ ŕőďčàãŕŕë čàãŕŕë G ňŋőęěáâćő π^0-łőàŋěľ ïćńïěâáï π-őâďěńĺňőľ łőŋěçŋő ŕőàőęďěŋŋőľ ăąěńěćőľ ŕőďčàãŕŕőľ.

Śńěďáâćĺě 3. Ŕãáâì F | áćőąőďŋăï čàãŕŕă, w | íńěňěŋâ

čàãŕŕë F , ŕőàőęďăîéĺľ ć F áćőľ æěŋâàăńĺğăâőà, ĺ G = ⟨F ∗ X; w = xn⟩ | áćőąőďŋőě ŕàőĺğćěďěŋĺě á őąêěďĺŋěŋŋőľ ŕőďčàãŕŕőľ čàãŕŕë F ĺ ąěáłőŋěçŋőľ æĺłńĺçěáłőľ čàãŕŕë X á ŕőàőęďăîéĺň x

(n ¿ 1). Šőčďă ďńï łăęďőľ æĺłńĺçěáłőľ ŕőďčàãŕŕë čàãŕŕë G ňŋő-

ęěáâćő π^0-łőàŋěľ ïćńïěâáï π-őâďěńĺňőľ æĺłńĺçěáłőľ ŕőďčàãŕŕőľ.

Ďěľáâćĺâěńìŋő, ăŕŕàőłáĺňĺàãěňőáâì áćőąőďŋőľ čàãŕŕë ć łńăááě N åőàőèő ĺğćěáâŋă, ă ďńï čàãŕŕë G ĺğ äőàňãńĺàőćłĺ áńěďáâćĺï 3 ăŋăńőčĺçŋőě ãâćěàęďěŋĺě ďőłăğăŋő ć àăąőâě [4].

Őâňěâĺň âăłęě, çâő áńěďáâćĺě 2 ïćńïěâáï őąőąéěŋĺěň ĺğćěáâŋőčő àěğãńìâăâă ő âőň, çâő ćáïłăï π^0-ĺğőńĺàőćăŋŋăï æĺłńĺçěáłăï ŕőďčàãŕŕă áćőąőďŋőľ čàãŕŕë ïćńïěâáï π-őâďěńĺňőľ (áň., ŋăŕàĺňěà, [5]).

Ńĺâěàăâãàă [1] Ă. Ĺ. Ňăńìæěć, Ő čőňőňőàäĺğňăå ŋă łőŋěçŋëě čàãŕŕë, Şçěŋ. ğăŕ. Ĺćăŋ.

čőá. ŕěď. ĺŋ-âă. 58 (1958), 49{60.

ĞĂŇĚŮĂŊĹĚ ŐĄ ŐŠĎĚŃĹŇŐŚŠĹ ŔŐĎČŘŞŔŔ 3

[2] Ť. Ţőńń, Ŋĺńìŕőâěŋâŋëě čàãŕŕë, Ňăâěňăâĺłă. Ŕěàĺőď. áą. ŕěàěćőďőć

ĺŋőáâà. áâăâěľ (1968), no. 1, 3{36.

[3] Ě. Ď. Ńőčĺŋőćă, Ťĺŋĺâŋăï ăŕŕàőłáĺňĺàãěňőáâì áćőąőďŋőčő ŕàőĺğćěďěŋĺï

ďćãå čàãŕŕ á łőňňãâĺàãîéĺňĺ ŕőďčàãŕŕăňĺ, Śĺą. ňăâěň. ę. 40 (1999), no. 2, 395{407.

[4] G. Baumslag, On the residual nilpotence of certain one-relator groups, Com-

mun. Pure Appl. Math. 21 (1968), no. 5, 491{506.

[5] Ď. Ŋ. Ăğăàőć, Ő ŋĺńìŕőâěŋâŋőľ ăŕŕàőłáĺňĺàãěňőáâĺ áćőąőďŋëå ŕàőĺğćě-

ďěŋĺľ áćőąőďŋëå čàãŕŕ á æĺłńĺçěáłĺň őąêěďĺŋěŋĺěň, Ňăâ. ğăňěâłĺ 64 (1998), no. 1, 3{8.

Ĺćăŋőćáłĺľ čőáãďăàáâćěŋŋëľ ãŋĺćěàáĺâěâ

E-mail address: ev sokolov@i1.ru