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�ãáâì (âìîà¨£®¢ë) áâ¥¯¥¨ a ¨ b â ª¨¥, çâ® 0 < b < a.

�¯à¥¤¥«¥¨¥. Câ¥¯¥ì b  §ë¢ ¥âáï ¥¤®¯®«ï¥¬®© ¤® áâ¥¯¥¨ a ¢ ª« á-

á¥ áâ¥¯¥¥© C, ¥á«¨ ¥ áãé¥áâ¢ã¥â â ª®© áâ¥¯¥¨ w ∈ C, çâ® w < a ¨ a = b∪w.
�¯à¥¤¥«¥¨¥. �â¥¯¥ì b  §ë¢ ¥âáï á¨«ì® ¥¤®¯®«ï¥¬®© ¤® áâ¥¯¥¨

a ¢ ª« áá¥ áâ¥¯¥¥© C, ¥á«¨ ¥ áãé¥áâ¢ã¥â â ª®© áâ¥¯¥¨ w ∈ C, çâ® a � w ¨

a = b ∪w.
�ãáâì R ¨ D2 | íâ® ª« ááë ¢á¥å ¢.¯. ¨ ¢á¥å 2-¢.¯. áâ¥¯¥¥©, á®®â¢¥âáâ¢¥-

®. �®à®è® ¨§¢¥áâë ¤¢¥ á«¥¤ãîé¨¥ â¥®à¥¬ë, ¤®ª § ë¥ ¢ 1980-ëå £®¤ å.

�¥®à¥¬  (�ã¯¥à ¨ �©âá). �ãé¥áâ¢ã¥â ¥¢ëç¨á«¨¬ ï ¢.¯. áâ¥¯¥ì, ª®-

â®à ï ¥¤®¯®«ï¥¬  ¤® 0
′
¢ ª« áá¥ R.

�¥®à¥¬  (�àá« ®¢). �«ï «î¡®© ¥¢ëç¨«¨¬®© 2-¢.¯. áâ¥¯¥¨ a áãé¥-

áâ¢ã¥â ¥¯®« ï 2-¢.¯. áâ¥¯¥ì d, çâ® 0
′ = a ∪ d.

� ª ç¥áâ¢¥ á«¥¤áâ¢¨ï ¨¬¥¥¬, çâ® ª« ááë R ¨D2 ¥ ï¢«ïîâáï í«¥¬¥â à®

íª¢¨¢ «¥âë¬¨.

�¡®§ ç¨¬ ç¥à¥§ Rlow ¨ D2

low ª« ááë ¨§ª¨å ¢.¯. ¨ ¨§ª¨å 2-¢.¯. áâ¥¯¥-

¥©, á®®â¢¥áâ¢¥®. � ª®æ¥ 1980-ëå ¡ë«  ¤®ª §   â¥®à¥¬ .

�¥®à¥¬  (�ã¯¥à, �¥¬¯¯ ¨ �®âá®). �«ï «î¡®© ¢ëá®ª®© ¢.¯. áâ¥¯¥¨ h,

¤«ï «î¡®© ¥¢ëç¨á«¨¬®© n-¢.¯. (n ≥ 1) áâ¥¯¥¨ a ≤ h áãé¥áâ¢ã¥â ¨§ª ï

2-¢.¯. áâ¥¯¥ì d, çâ® h = a ∪ d.
�ë ¤®ª § «¨ á«¥¤ãîéãî â¥®à¥¬ã.

�¥®à¥¬  1. Cãé¥áâ¢ãîâ ¨§ª¨¥ ¥¢ëç¨á«¨¬ë¥ ¢.¯. áâ¥¯¥¨ b < a, çâ®

áâ¥¯¥ì b áâà®£® ¥ ¤®¯®«ï¬  ¤® áâ¥¯¥¨ a ¢ ª« áá¥ R.

�®áª®«ìªã Rlow ⊂ R, â® â¥®à¥¬  ¡ã¤¥â ¢¥à  ¨ ¢ á«ãç ¥, ¥á«¨ ¢¬¥áâ® R

à áá¬®âà¥âì Rlow . � ª¨¬ ®¡à §®¬, ª ª á«¥¤áâ¢¨¥ ¤¢ãå ¯®á«¥¤¨å â¥®à¥¬ ¯®-

«ãç ¥¬, çâ® ª« ááë R
low ¨ D2

low ¥ ï¢«ïîâáï í«¥¬¥â à® íª¢¨¢ «¥âë¬¨.

�â®â ¢®¯à®á ¤® á¨å ¯®à ®áâ ¢ «áï ®âªàëâë¬ ¨ áâ ¢¨«áï ¢ àï¤¥ ¯ã¡«¨ª æ¨©.
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