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Â äîêëàäå ïðåäñòàâëåí êðàòêèé îáçîð ðåçóëüòàòîâ ïî êîëè÷åñòâåííîé PI-òåîðèè.
Ïóñòü F � ïîëå íóëåâîé õàðàêòåðèñòèêè. Ñ êàæäîé àëãåáðîé A íàä F ñâÿçàíà

öåëî÷èñëåííàÿ ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {cn(A)}, n = 1, 2, . . ., íàçûâàåìàÿ ïîñëåäîâà-
òåëüíîñòüþ êîðàçìåðíîñòåé, êîòîðàÿ õàðàêòåðèçóåò êîëè÷åñòâî òîæäåñòâåííûõ
ñîîòíîøåíèé àëãåáðû A. Èçó÷åíèå àñèìïòîòè÷åñêîãî ïîâåäåíèÿ ïîñëåäîâàòåëü-
íîñòè {cn(A)} � îäíà èç öåíòðàëüíûõ çàäà÷ êîëè÷åñòâåííîé PI-òåîðèè.

Äëÿ øèðîêîãî êëàññà àëãåáð, ê êîòîðîìó îòíîñÿòñÿ, íàïðèìåð, âñå àññîöèà-
òèâíûå PI-àëãåáðû, âñå ñïåöèàëüíûå àëãåáðû è ñóïåðàëãåáðû Ëè, âñå êîíå÷íî-
ìåðíûå àëãåáðû ïðîèçâîëüíîé ñèãíàòóðû, ïîñëåäîâàòåëüíîñòü êîðàçìåðíîñòåé
ðàñòåò íå áûñòðåå ýêñïîíåíöèàëüíîé ôóíêöèè. Â ýòîì ñëó÷àå âîçíèêàåò âîïðîñ
î ñóùåñòâîâàíèè ïðåäåëà

lim
n→∞

n
√

cn(A),

íàçûâàåìîãî PI-ýêñïîíåíòîé A. Â ïîñëåäíèå äåñÿòèëåòèÿ ïîÿâèëîñü áîëüøîå êî-
ëè÷åñòâî ðàáîò, â êîòîðûõ ýòîò âîïðîñ ðåøàëñÿ ïîëîæèòåëüíî äëÿ ñàìûõ ðàç-
íîîáðàçíûõ àëãåáð, è òîëüêî íåäàâíî áûë ïîñòðîåí ïåðâûé êîíòðïðèìåð (ýòîò
ðåçóëüòàò áûë àíîíñèðîâàí â [1]).

Êðîìå ñóùåñòâîâàíèÿ PI-ýêñïîíåíòû, âîçíèêàåò öåëûé ðÿä äðóãèõ âîïðîñîâ
î õàðàêòåðå àñèìïòîòè÷åñêîãî ïîâåäåíèÿ {cn(A)}, íàïðèìåð, â êàêèõ êëàññàõ
àëãåáð äîïóñêàåòñÿ èëè íå äîïóñêàåòñÿ ïðîìåæóòî÷íûé ðîñò, êàêèå ïîëèíîìè-
àëüíûå è ýêñïîíåíöèàëüíûå ôóíêöèè ìîæíî ðåàëèçîâàòü â êà÷åñòâå ôóíêöèé
ðîñòà êîðàçìåðíîñòåé, è ò.ä.

Â äîêëàäå ïðåäïîëàãàåòñÿ îáñóäèòü êàê ñîâðåìåííîå ñîñòîÿíèå, òàê è îòêðû-
òûå ïðîáëåìû óêàçàííîé òåìàòèêè. Ñ îñíîâíûìè ïîíÿòèÿìè è ìåòîäàìè êîëè-
÷åñòâåííîé PI-òåîðèè ìîæíî ïîçíàêîìèòüñÿ â ìîíîãðàôèè [2].
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