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Семейство A, у которого Com1
n+1(A) 6= ∅ будем называть Σ1

n+1 - вычислимым.
Отношение≡ является отношением эквивалентности на Com1

n+1(A), а отношение
≤ вводит частичный порядок на множестве классов эквивалентности. Класс экви-
валентности нумерации α называется степенью α, обозначается deg(α). Частично
упорядоченное множество 〈Com1

n+1(A)/ ≡,≤〉 степеней Σ1
n+1 - вычислимых ну-

мераций A будем обозначать R1
n+1(A). Если α, β ∈ Com1

n+1(A), то нумерация
α⊕β семейства A определяется так: α⊕β(2n) = α(n) и α⊕β(2n+ 1) = β(n) — и
deg(α⊕ β) является наименьшей верхней гранью пары deg(α), deg(β) в R1

n+1(A).
Таким образом, R1

n+1(A) является верхней полурешеткой.
Изучаются некоторые свойства полурешетки Роджерса в аналитической иерар-

хии.

Теорема 1. Полурешетка Роджерса любого бесконечного Π1
n+1-вычислимого

семейства содержит содержит бесконечное число минимальных элемен- тов.

Теорема 2. Для семейства всех Π1
n+1-множеств не существует однозначной

Π1
n+1-вычислимой нумерации.

Теорема 3.
Если у семейства S Π1

n+1-множеств есть Π1
n+1-вычислимая нумерация с гипе-

рарифметическим отношением нумерационной эквивалентности, в том числе, нет
пози- тивная, то есть однозначная Π1

n+1-вычислимая нумерация.

Теорема 4. Элементарная теория любой нетривиальной полурешетки Род-
жерса R1

n+1(A) является наследственно неразрешимой.
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