
Îò ëîêàëüíîé ê ãëîáàëüíîé ñîïðÿæåííîñòè
â îòíîñèòåëüíî ãèïåðáîëè÷åñêèõ ãðóïïàõ

Î.Â. Áîãîïîëüñêèé

Îòíîñèòåëüíî ãèïåðáîëè÷åñêèå ãðóïïû áûëè ââåäåíû Ãðîìîâûì (1987). Èç-

âåñòíî (Õðóøêà, 2010), ÷òî ñóùåñòâåííî ðàçíûå îïðåäåëåíèÿ, äàííûå Ãðîìî-

âûì, Áîâäè÷åì è Îñèíûì, ñîâïàäàþò â ñëó÷àå, êîãäà ãðóïïà ñ÷åòíà è åå ïåðå-

ôåðè÷åñêèå ïîäãðóïïû áåñêîíå÷íû. Â ïåðâîé ÷àñòè ìîåãî äîêëàäà áóäåò ïðåä-

ñòàâëåíî êîìáèíàòîðíîå îïðåäåëåíèå Îñèíà è ïåðå÷èñëåíû íåêîòîðûå ïîëåçíûå

óòâåðæäåíèÿ, ïîçâîëÿþùèå ðàáîòàòü â ýòîé îáëàñòè. Âî âòîðîé ÷àñòè áóäóò

ïðåäñòàâëåíû íîâûå ðåçóëüòàòû î ñîïðÿæåííîñòè ïîäãðóïï â îòíîñèòåëüíî ãè-

ïåðáîëè÷åñêèõ ãðóïïàõ. Â ÷àñòíîñòè, ìû äîêàçûâàåì ñëåäóþùóþ òåîðåìó:

Òåîðåìà. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî êîíå÷íî ïîðîæäåííàÿ ãðóïïà G ãèïåðáîëè÷-

íà îòíîñèòåëüíî íàáîðà ïîäãðóïï P. Ïóñòü H1,H2 ïîäãðóïïû ãðóïïû G, òàêèå
÷òî H1 êâàçèâûïóêëà îòíîñèòåëüíî P è H2 îáëàäàåò íåïàðàáîëè÷åñêèì ýëå-

ìåíòîì áåñêîíå÷íîãî ïîðÿäêà. Ïðåäïîëîæèì, ÷òî H2 ïîýëåìåíòíî ñîïðÿãàåòñÿ

â H1. Òîãäà ñóùåñòâóåò ïîäãðóïïà êîíå÷íîãî èíäåêñà â H2, êîòîðàÿ öåëèêîì

ñîïðÿãàåòñÿ âíóòðü H1.

Äàíà îöåíêà äëèíû ñîïðÿãàþùåãî ýëåìåíòà.

Èçâåñòíî, ÷òî ïðåäåëüíûå ãðóïïû (ñì. ðàáîòû Çåëû, Ðåìåñëåííèêîâà, Ìÿñ-

íèêîâà è Õàðëàìïîâè÷) ãèïåðáîëè÷íû îòíîñèòåëüíî ïðåäñòàâèòåëåé êëàññîâ

ñîïðÿæåííîñòåé ìàêñèìàëüíûõ íåöèêëè÷åñêèõ àáåëåâûõ ïîäãðóïï.

Ñëåäñòâèå 1. Ïóñòü G ïðåäåëüíàÿ ãðóïïà. Ïóñòü H1 è H2 ïîäãðóïïû ãðóï-

ïû G, ãäåH1 êîíå÷íî ïîðîæäåíà. Ïðåäïîëîæèì, ÷òîH2 ïîýëåìåíòíî ñîïðÿãàåò-

ñÿ â H1. Òîãäà ñóùåñòâóåò ïîäãðóïïà êîíå÷íîãî èíäåêñà â H2, êîòîðàÿ öåëèêîì

ñîïðÿãàåòñÿ âíóòðü H1. Èíäåêñ çàâèñèò òîëüêî îò H1.

Äàíà îöåíêà äëèíû ñîïðÿãàþùåãî ýëåìåíòà.

Ñëåäñòâèå 2. Ïóñòü G ïðåäåëüíàÿ ãðóïïà. Äëÿ ëþáûõ äâóõ íåñîïðÿæåí-

íûõ êîíå÷íîïîðîæäåííûõ ïîäãðóïï H1 è H2 ãðóïïû G ñóùåñòâóåò êîíå÷íûé

ãîìîìîðôíûé îáðàç G, ãäå îáðàçû ýòèõ ïîäãðóïï íå ñîïðÿæåíû. Â ÷àñòíîñòè,

ïðîáëåìà ñîïðÿæåííîñòè êîíå÷íî ïîðîæäåííûõ ïîäãðóïï â ïðåäåëüíûõ ãðóï-

ïàõ ðàçðåøèìà.

Ïîñëåäíåå ñëåäñòâèå äîêàçàíî òàêæå Çàëåññêèì è ×àãàñîì äðóãèìè ìåòîäà-

ìè.

Áóäóò ñôîðìóëèðîâàíû è äðóãèå òåîðåìû, êàñàþùèåñÿ ãèïåðáîëè÷åñêèõ ïî-

÷òè êîìïàêòíûõ ñïåöèàëüíûõ ãðóïï (ýòîò êëàññ ãðóïï âîçíèê ïðè ðåøåíèè

âèðòóàëüíîé ïðîáëåìû Õàêåíà î 3-ìíîãîîáðàçèÿõ).

Ýòî ñîâìåñòíàÿ ðàáîòà ñ Êàé-Óâå Áóêñîì.

Óíèâåðñèòåò Äþññåëüäîðôà (Ãåðìàíèÿ) è ÈÌ ÑÎ ÐÀÍ (Íîâîñèáèðñê, Ðîññèÿ)

E-mail address: Oleg.Bogopolski@uni-duesseldorf.de

1


