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Тематика доклада восходит к известной теореме Бэра–Судзуки: если p -простое
число, то p-радикал (т.е. наибольшая нормальная p-подгруппа) любой конечной
группы состоит из таких элементов x, что любые два сопряженных с x эле-
мента порождают p-подгруппу. Эквивалентная формулировка дает полностью
аналогичную характреризацию нильпотентного радикала конечной группы.

В [1, 2] независимыми группами математиков доказано, что в любой конечной
группе разрешимый радикал состоит из таких элементов x, что любые четыре
сопряженных с x элемента порождают разрешимую подгруппу. Уменьшить число
четыре не только до двух, но даже до трех нельзя.

Такого рода аналоги теоремы Бэра–Судзуки имеет смысл изучать для радика-
лов конечных групп, соответствующих классам X с определенными свойствами
замкнутости, а именно, замкнутых относительно взятия изоморфных образов,
подгрупп и произведений нормальных подгрупп. Для класса X с перечислен-
ными свойствами любая конечная группа G обладает X-радикалом — наиболь-
шей нормальной X-подгруппой GX (X-группой называют группы, принадлежа-
щие X) и определена ширина Бэра–Судзуки класса X. Согласно [3] это ординал
BS(X) ∈ ω ∪{ω}, задаваемый следующим свойством: BS(X) 6 m для m ∈ ω, если
в любой конечной группе G выполнено равенство

(1) GX = {x ∈ G | 〈x1, . . . , xm〉 ∈ X для любых x1, . . . , xm, сопряженных с x}.

Если же для любого m ∈ ω найдется конечная группа G, для которой (1) нару-
шается, то по пределению BS(X) = ω.

Например, ширина Бэра–Судзуки класса всех конечных групп равна нулю,
класса групп порядка 1 — единице, класса p-групп или класса нильпотентных
групп — двойке, класса разрешимых групп — четверке и т.д. Н.Гордеев, Ф.Гру-
невальд, Б.Кунявский и Е.Плоткин [3] предложили изучить классы конечных
групп с конечной шириной Бэра–Судзуки. Основной результат доклада состоит
в том, что если, подобно классу разрешимых групп или классу p-групп, класс X
замкнут относительно взятия подгрупп, гомоморфных образов и расширений,
то BS(X) < ω. Будут обсуждаться также уточнения этого результата примени-
тельно к конкретным классам конечных групп.
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