Операторные алгоритмы Минского и алгоритмические проблемы.
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При исследовании алгоритмических проблем в алгебре важным инструментом является интерпретация в изучаемой алгебраической системе вычислений частично рекурсивной функции с помощью какого-либо абстрактного вычислительного устройства. Долгое время таким устройством служили машины Минского. Однако для разрешимых групп в некоторых случаях более удобными оказываются операторные алгоритмы Минского специального вида (SMOA): умножение на 2 и 3 и деление на 6, доказательства становятся при этом на много короче и проще, а значит и убедительнее. Известно, что любая ч.р.ф. f вычислима с помощью таких алгоритмов, а именно, если f(x) определено, то подходящее SMOA  F перерабатывает 
 EMBED Equation.3  


 в 
 EMBED Equation.3  


 [1]. Интерпретацией вычислимости ч.р.ф. с нерекурсивной областью определения, передоказывается следующий факт [2,3]. Пусть Sx (или Sy) – фактор – кольцо кольца многочленов R[x1,…,xn] ( или R[y1,…,ym]) по идеалу Jx (или Jy), где R({Z,Zp,Q}; S=Sx(RSy, T – свободный конечно порождённый S-модуль; N,Lx и Ly – конечно порождённые подмодули из T над кольцами S,Sx и Sy, соответственно.

Предложение. Проблема вхождения в двусторонний ступенчатый R-модуль N+ Lx+Ly, вобще говоря, неразрешима, в случаях : 1. S=R[x,y] , т.е. J=0, 2. S=R[x1, x2, x3, y1, y2, y3]
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, где J порождён x1 x3 –1 ,( x1+1) x2-1, y1 y3-1,( y1+1) y2-1.

Опираясь на это доказывается следующая 

Теорема. Существует группа конечно определённая в многообразии N2A с неразрешимой проблемой вхождения в конечно порождённые подгруппы. 
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