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к KAxOIjIEItиn тOчfi}l fнOгOгрАЕникдr
шI,iIАRшп к пАчдJш кOOрдRнАт

А.Б.Цовшfr

Прш рввшскавш! вапрsвловпя oIIJrcвa в IчЕпIа8спшх аапдчах [l]
требуется наfiтш

(I)

гда ?i. - ЕовотOршо.фttвспроваяЕшс вскtоЁ ха Е- ._Пусть
- цвOгогр8цвll8, патяЕутшfi ва вов!оF /t ,t. [t,9J l 8 Z*-
лочва вв /Y , блшtаfiшая к ва,Iалу воорд!lдт. Тогла (cr. [I]),
осаа zr # О r то во8rор 9* =-z'/lz' |l авtrяотся.ровоЕIоI
вадачп (I). Поатоцу для ЕаIоIдсвlя ваправдоЕIя спуова qt
достаточво ваf,ш лочву IпогограЕЕЕrа И , блвrаiпgп в Й"алу
кOOрдлваr.

Поспедвяя ваддча ЕввlDsлоЕrЕв слвдtпцоlз lrвшIlsцроватъ

il -g по

tt Б *r ?rll-= (Юz,,z.) (2)

при ограниqOвшях

2
zz>0, НQь=/. (э)

В силу условпfi fiуна-Таквор (cr. [2l) во8тор сэ явшется
решешиеч ааддqп (2)-Ф) тогда r только !огдд, когда ваfiдlтся
вектор О иqlсло J таJtшоrчто
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7а.- tt * /l =0, l
I

/'z=l, l, (4)

zr,0, u>О,э'ё.0 
]

3десъ v - вевтор раэшервост}l f , всо коllпояввтш которого

разнн единице, а дlтри:( оOоаЕачаsт траЕсповlаров8Еша. Поэтоrry

для рощения задачш (?)-(Э) доотаточво паfiтu хотя бн одно ро-
шовпе систешý (4).

Для вахопдвния .z , t r/ l удовлоtворяDщIrх 1а1, з [z+l
пре дJIOIенo ш!lнt{цпаllров8тъ

*о,
c,f u

при ограншчвниiх
Qq-t * fi+Еu=0,
q'

J а,= l,
z->.0, x rOr.z'12=0, tzr- 0,

гдо Е=| а; tr;| - рlаDOЕалъЕая Iа!рица с
Isвтахш

[-r, вслчdl|r-0 iА'= 
1* ,. оuм d', < о .

В [Z-r+] показаgо, 8ак дв радовия аадачи (5)-(6)
оиl!пдокс-rlетод с учотох ограЕшчеЕхя ,z'c = 0 ,
ходпшli базисннч решовшоц систешr (6) явJшотся

zl = /, ut= |drrl, i. [l, 2l
(остальвно перцевнцо раввл вулп).

BrecTo спстешr (6) Iоrsо поотроить систоtу, в котороfi бу-
ДеТ 80Лък0 одпа lсвусс!вOвЕая пOрешенная.

Рассшотриlt вяддчу:

(5)

(6)

дагOнаJIьпшI|ш эле_

приilенитъ
причвш ис_

(7)

(8)

И- rтurъ

Юz - ,t " 7l- е, ьь-- С,

7'* = |,

z r- 0, t}>z О, а'О-0, to 2 0,

lдlв | -шерньrfiвовlор g7=(Ir0109...r0), а ц- с8аJIяр.
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Покашоrrrвак решатъ ату вадачу. Пустъ dro, - вапченыцй
элешевт в первоtl столбце шатрrщ Ю :

dio, = di, , L€ [,/ | зJ .

Если l" = / ,, то нетрудно проверuIь, что fl - блпчЛшм
точка шногограЕнпка М п тош са"llыц дсходЕая аадача решена.
Вслп Lo > -/ , то ддя сшстошr (8) ltqlно указатъ следупщое ба-
зисвOе решевl{е:

и.= drr rtL = dr, - dLot, i. [2, qJ, L* io,
l= - clr"t, z, -- /

(остальнне перечеЕнце ршнн вуш).
fiак обшчно, првдставляал / в вllде ,L--l,-l"rio>C,,/2v 0 .

Ecп,t drt > 0 , tо в бавис вводиll 4=d../ | ecrlп ле da1.0,
то в баjис вводпrr Lt= -dцt

На пршере покагоцr tc&t построить чатрuщl , обрвтцуп к баэис-
воfi шатрлtце.

llУСТЪ 2= 6 , Lo=4 , d;o1 '- 0 . Базпсная Iатрица а
составдяотся иа стодбцов шатршlш оис!оllш (8), cooTBeTcTByDlIш|x
бааисныш перечеввнх:

u t22 lrз l. а5 ц I1
_I 0 0 _I 0 0 d,ц

0 -I 0 _I 0 0 ф,
0 0 -I _I 0 0 d,
0 0 0 _I 0 0 d",
0 0 0 _I _I 0 d5|

0 0 0 _l 0 -I 4,
0 0 0 0 0 0 I

llатрица В'- Q'' ихеет впд
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l,

-I 0 0 I 0 0 dо-dц
0 -I 0 I 0 0 фr'd,
0 0 _I I 0 0 ф,-ф,
0 0 0 -I 0 0 d",
0 0 0 I _I 0 drl-d",
0 0 0 I 0 -I dr-ф,
0 0 0 0 0 0 I

(9)

Еслп d,ц1 < О , то rвтрица В ' 
та ie сашая; тодько у аде-

tiовlов Bbb,u Bio,g*t шешетсЯ Вшак.

}1lоя исходноо базшсЕоо решешше и обратнуD lдатриllуi шOан0

прпценшlь lrодпфпцпрованЕшfi спшпекс-r.етOд для рошевпя ваддчu
(?)-(8). Прш oTotl есJIп Еа векотороfi итерцции 7i принадле-
lпт баапсу, то U; нельзя ]jводlтъ в базис, и ваOборот. Это

усдовио вакладьrваетса дLfl тOго, чтобы не ЕарушилOсь 0граЕичв-
влце a'L-=0 . ts [2|4]показано, tlтo на посдеднеfi итерации
с!:}!плекс-};еТЭ;lii flО;i}чt€тс:: LLao . Теш саlлыш по.,]учаеш реше-
нше сист€шj (* ) li рецен,rо исходltоii задцчи (2 )- (5 ).

ll1e::MytecTBl ,еj:;ач,t (i')-(U) п€ред задьчеit (5)-(6) состО-
иt I: тOм1 llT0 j r i )- iE ) ,i0а,lьilэ 0дна ltcкyccтBeнHaa пероцепная,
в (5)"(6) - q iloк;i сс?ъеi{ньlх itupemeнHýx ц; . ilpи рошевии
аадач!: (7)-(6) дOс:аЕ0::II0 :iс;tлiсчtiтъ л:скjоственпую перешеннуп

ц i{з базl!са, il 0,rд&ч& бJдет pelieнa. iiээтсшу прп решонци
задачи (7)-(8) тре63,ется, как правил0, меньце сишплексвшх
rтер;иii, чеш при реЁении (5):(6).

/з
цRlt

,=(2,2),
три ит8ра-

В задаче (7)-(8) пос.lrе того'' rаfi яскусственная пороцевЕая
введена в исхс;Jflй бавlс, но нJЕно пред/сtвтризать Boзlltil-
HOcJb е0 вторичного введенIlя в базис, что Jпрощаоs програtlrч-
роваше алгорштtlа.

06шчво Е сицшеко-цотодв t( rатрице В припшсшваеrсs Еу-
Jlовая строка, к)торая tiспопьауется ддя вшtlшслевия сшrпле8оншх
оцеЁоко Нетрудьо вuдвтD, qlо в аалаqо (7)-(8) эта оrроЕа сов_
падает с первоfi отровоfi tвlpxщ 8 , поотоlrу цуловуD cтpotзy

в-

Тш, в пршtiереr приведенЕрrr в [3] ( ?L-(cre), ?2
= (:.,о)у, для решеЕIя 8аддчи (5)-(6)- требуетсh-
r ;r дIя решенлf,. (7)-(8) - одва итераIця.
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приписшватъ нв Bytнo.
Кроче того, обшчво прппиошвается отолбец в Koтopoll хранятсн

9пачеЕия баапсншх пероllеЕЕшх. В эадаче (7)-(8) л этот стодбец
будет совпадаtь с последпиш столбцоц llатрицы б , поэтоlлу ,ft-
полпительпшfi стодбец пршписнвать так8е не ну]fiнo.

Еа всах пlерациях первшfi столбец В будет такпш fiе, как в

шатршце (9), поэтошу хранитъ 8г0 вот н8OбхOд{rrOс8ш.
Теперъ IoIEo оцеЕптъ объоц пацят!,r, веобход.tчшft дш решония

эадачи (l). В освовнош пачятъ тртитЪя на хIвненио векторOв

9i ( qn ячеек), шатрлцш 9 ( |2 ячаек и }lохно учесть
сиiчетричiость Ю 1 п шатрицш Е ( |r2,|ячеекr так каJi

первшй стодбец хравЙтэ во вапо).
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