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ts}s/ ТРЕi{}ýlп /ьРдitТIiРhСТ}lltА ijlцlш KJIOп0 ttltOIEcTBA
тOпOjiOгh чн] к0 i,0 tsЕig'OРttoг0 пРOстРднстВА

д.Г.IIшнскор, 8.В.Кузьtlчна

Ь рабсте [t| эвелеrrо пошяти0 вваgtдлнпеfiпого llдоsасЕва
(прострнства) п усталiовлово, чtо лшбOе !аЕо0 ttнoцocтBo
изоtаофно tsшIryкдоlцl подlнOЕоствJ sеfiOsорOго апнеf,нOгo прооr_

ранетвЁ. 0братно, выпукло8 пOдlшоilесfЕo прол8Еольног0 линеЬ
ног0 проOтранства шоrет бнть oпроделснншtl спOсобош преврашiо-
ш0 в квазrtлинеfiнов. Теш оачшll дана эfiутрочвяя характоршотl-
ка выпуклOго порrttо}lsства ллtнеfiного прострапства. В квазt|дц-
нвliноtд llHOxiBeTBo Е" опродолеша яекотOрая алгебраическая
оперirция, а иiiенflо: дая лпdого конечного ttабор апоиеЕтOв
'?, 1, . . . , J'/ъ И3 Е" И Чt{сол ./1 l 0, l, 2Оr,,., /о> О

Ё /, = 
| 0днозначно опраделеш элOшOвт l/ra, i|,x"+ ,,,

.",'. i./nao . Е.о - 'lквазtt!ыпуклая кошбинацпяп элешештов
21, Z21...l in с коа!фицшевзаtли 1, ,l"r..., ,/*. Прч
эlоч IlродпOлагаDтся внпOлнонffыци нокOтOрыо аасшOшц. Частншll
сJIучаоlJ кваал|выпуклой кошбинации r{вляется'lпроitаввдениоlt
l,a l гд8Oз,/,</ па€Ео.Ь Ео-суr,рству8тедпц_

ствешныfi l|нулввоft элешептШ 0 , удовлотвOряOчlиfi JслOв]ID0,z.0 ,*о любого ,Ze Ео
Jiюбое кпазилишеttное Il!оýестts0 Ео шоцот бшть расширешо до

ЛиНеi,tнОГ0 l.illolliecTna Е таfi! что 0 окаIется нулов}Jш ?ло_
Ёl]il1,,|i., Е ; кьчзиiJi.{пуклая ко!dоинзцilя элешенточ Е. будеt
.:i, с,гL JOUчllIll. Ct,!i.iC., :. Е | Е. оliiл;8етсrl sullJliлbitt lloлjjll0;,le-
i:,|.,,c: Е .t ,:г,(;сl! :rлеhент Е ь j}:eT CluTb npel:(:TJl:jleH .t : l:,
it2-y), r ,/rО .,.ZryeEo .iyiic,. t.G,Jl.:Iir, {:,
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f - линойшоG расч,lrрви0 ltвааltлшнеЯвого lrllotocтэа Ео , atoT
реsуль!а, rоrот бчть испоhьаован в ршон}ru сltодуlсtцвГr лроблошtл,
пOсlавлеввоfi Д.А.Раf,вовшr: ддtъ бксиоцаlичесfiOе 0пределение
8шукJlOг0 IHO!Go?B8 loпOлOгшqесfiOгo вO8тOр,rог0 llpocTpaBcTBa.
РасоllотрошrD этOfi sад8чlt ч посвяtцоша шacзoaIiB,t сlать8.

JyoTb Ео - квазплинеf,ное шшопестао, Е ýоtсрош выделsно
сешоf,стзо полIпоtесlв ?l - (UJ {U С Ео ), удоол8твOряр-
шх уOлOввяrl:

I) каrдоа lle 7Z ппсглощдет Ео п Е т0I сIýслеr что
для лпбого qe Ео наJlдатся чпсао О al З / такоо. что
,{аеИ ;

2) KBrBoe CCBilL - ПполуурввOвOOенноо'' в ý . ато вна-
чпlr чlо еслп ав lL п ?c,l</ , то ,/,,.z в ll ;

3) рrя лвбого Ис?L ваВдется VelL Taкooi что

t.Vr t,v . t,u (t.Yr t,V-(t.-, t./l.,y.Vil;
4) СеШ И1,?/re?Z . то суц.Ътоу., Ъе Z 1.a6oor

чrо 1l с lh /? Ца
Будош говорп!ь! что Ео - квазrrлшшеltнов ,оподOгическоо

прос!раЕсtво. Покаtеш, ч!о в ог0 линоfiкоч рцсlдшренш Д nor-
по BEocTl IrцаИвуD lоподогиD п ,oI с8Iчg ус!ановш!ь, чtо Ео -
ввпJкл06 пOдIп0l0сt80 IOпOлOглчOскOг0 BeKlOpll0г0 прOсlрёllств8
Ё . С этоi цоJlъD paccuotpltl в Е couel'tcTBo ?П .[ Е ]

подrноtес!в Е 1йСЕ 1, гдв

й - Ц - И - {а-? |., ?. И, Ц. П}.
Jtагко вшдаль, что ltъlдоо utloloctвo il. с ?rL пOглочtаDqео

п JрвввоЕешsшшое в Д . Да:rсо, пусъ й в ?7L, а - И - И,
ИвП. Тогдаl по своf,ству 3. ttаЛдется V с 7L Taкoor

ч

0
ю t,V + t,V с t_,U иi следODательноi V +V с ll,.
,тсшдд след/ет, что (V-V)' ft-W_ < U, U илп

V * V . Е . Пусть !спсрь йr, ilrС 77?, йl n lЦ-Иt,
ila,l|r- И|( Иlr1,|э" jO ). По условltlо 4 r сJществу 4 И З 7?

такоеrчто lca1 lilз .втцкOчслJчце И-Ис
. (Иl, tlr) /, (Цr: lla) iлп Г!. Гсrп оr.

Топерь шоIно вsес!и в Е лuнеi4пуD топологllrrr ,iыОпрап lt

качесtва фJшлдцентцJtьtlоll сttствшн 0крестности кулrl се}lеИ,тво
п,.
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}1!ак, шtteOт uесто

TIЮPEIAI. Лцбоо ква8шдинвПное t0_
подOгччоскос прострашс!8о Ео иво-
rорфно вЕпуttдOIу пOдlдвOIеоIвJ
шеко!OрOго топOлогllчесЕOг0 веr-
lорчого пространсlва Е

Пусть Е, - выпуклOо подiшоIостDо шокоrорог0 тOполOгичоо-

кого векторltого прOстрtuсrвa Е . tio учsдяя 0Оlцаосrи рцссJ8-
дений, шоfiно прадlолоIить, чtо Ео содOрш! ByJb прострап-
cTB{r Е . [опустпш tакше, чт0 в € содорIш!оа окрвсlвость
llyJlя V. тцliая, чrо _En Л Vo с t Ео, ( * )

l(аш извест:tо, в Е суrчествуеl фушдалеЕlальная cиc!6lд
?7l = [Vl оЕрOствосtой шуля f8кая| что

1. кашд8я V е 7L - поглоIвDщео шноЁествоi
ll. кашдая V е 77L - уЁьновsчlеншоо llнoloo
Ш. какOва былu бш;rа V < 7П. . судtаствувr

каяrчтOV*V.V ;
IY. какоtsы Сiш ши 0шли Vl , V, . 77L , ф

так8я, что V.Vl Л V"
лiосtЕуот VЭ 77Z

Ноано такrе предtопоf;шть| что Vo r содерlацlввоя в JсдоЕиlt
( Х ), тiiкше прt|ЕадлЕtит спсrcуе 77L . 0!rrравляясь 0! 0шOt0-
мы ??L , опредепшч о Ео сечsДство ог0 подшноIо см t7 - {UJ,
пOJIаган ?,L= ЕоПV , где V eVZ

IloKaшau. что liноýестъа ?Ъ обдад8Dт своýстваrш I - 4.
I. пусть NL.|Ф, Хl=еПV , V в ?? ч.zсfо

Так как V - пOгло|цдшщее l,шolecTвot ,о прr, ноко!орч
0.1 </ /zс V п вшестб с ToI., lz в fо , откуда- 1.zеИ, или 

'L 
поглоцвет Ео .

2. Пустъ И--ErlV, це Ve 77L ;Тоtм ?,L t явJlяясь
поресечешuOц уравновешOЕного IBoIEctEa V с полуур8вво-
вешвннЕ. Ео ( Е. - вЕпуклоо подtlноIество Е , оодбреl-
щве нулево}l эле}:енt Е ), будо! пOдуJраsfiовешошнчч в Е..

3. Еоли_ ?J.'= Eorl V , V С 7O_r _I0, п0_ JслOвиD Ш, сушеству-
w Y е 77Z тuкцtlr qто V + V_с V . Рассчотрtrtl ше80-
торое шl :ство 7 e'TL, V - t П Ц _ (що .yutв.roo-
ван}lе cJ ет шз услоЕия lJ). Так как |/С, 1/ , ю
Е" П У Е, /? V . + Е, _ (JсJlсь}ts t lt )). ý такоц

слу{:.е ЛV"E"kV-V+V.V . o8)ct0
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с ToI [_+ 7_. V_ I.t, следOýьтtiльноr. Е. rl V + '
+Eor?V.V +V c'V . TaKat.tro.uJoo. E^rlVt
+ Е. ll V - Е. ПY . iiо;tlzгчя U'' -- 6" rl Т . .

бJдечшшвть 7,L'tЪ'с7l , :{.lll! tt"'*tu./lL
Ilpn этош ?/' , так rе как и U , принадле8пт систGме
П . Теш сачдll пOказ8rrа спЁпелдивостъ усrrо;*ия lil.

4. пусть t/=Eo/l Vl , ?lr= Е" Л V, ; гл€ Vl,V2 < TZ
По условшп IYl сJцествJsт V. Vt л Vе ( У; ?7Z ).
пшееr ?,L = Еь rl V с (Е. rl V) П (€" П Vr) - alt /1 ?la,
lt зlсловпе IY Taкrio пuеет шесто rutя сtrстt:l:ы 7L ..
Пtак, справодлDtвs

ТЕOРЕШ2. Вчпуклое п одlrн orec та о

Fо т с п о л о г л ч о с к о г о в 8 к l о р lr 0 г о

просrрапств8 Е (суслоЁuеш (*)) }:о-
raT бшrь прsвр8цiен0 з

псilпоо rOпOлOгич8сксе прOст[,зн-
сrво Е .

IIроллоrввия.8нцлогпчные lеоречач l, Z, пчошt uесто lt

ддя случ8п trокальшo вшпJклOгo npocTpattcтBa.
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