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хшдfiЕЕристIдкд .совопупвоФш зЕА,lЕшиа
пЕшсtошх ддд{тшвншх вЕштOр4уншддп шнOшсIв

D.В.llrхеов

I0. Вшувлосtь х эацвЕутость шноIЕстЕа авачопrfi ЕоаlоIвшх
впоJIно адlпlf,вЕцх фувrцдll деfiсtвупщпх в аовечЕ0llорвшо прOсl-
paвclвar впорвце бцllа доЕа8аЕа А.А.Дяпушоэьш [I1 . tjlш re бцл
посlрооЕ tlpдIop, доваашваDчдfr, что ддя Еоа!оIвцх вподвб аддi-
тпвЕцх Фввщl, дgf, сtэrDчlI в бвскодочвоrlорвцо прос!рацстваr
llнохостэа вЕачввшf,, вообчв говоtя, во явп8D!ся вшпувJIцtrш.

Вrесте с шш (сrотрп обаорцуп сватью [2l) роsульlатц А.А.Ля-
пунова уддIOоD перЕ8сtr Еа вполЕо адщlи,вЕцо фJцкIц! '|(Е)
со авачоЕf,яrд з баваховшх проOIраЕстЕах, осппР(L)-*tОr, l
ою |L - Еоатоццая BttoIEe адrцтlsвая Рушзllшя, а f афошот-
в0 пвrетрlруоIа.

В восrедвше год} укаэаввшо ,еороIц шашJIl рsд ваIшшх прrл0-
rевпЦ в !еорцr верояrвооlsf,, шагоlатчческой а8овоIшсе ш тво-
рпа J!1вDловпя. В свя8п с эlll шlероо к подобцшд ,еорошI
звачlroлъв0 вOврос.

В васлояцвl рбOзе доваашваотOя вшпуtсJtосrь lEotoclвa зЕачо-
шпfi вэrоrоршх вовцх 8пассов фушсlцfi, деiствупцшх в бавахOвш
проо!tвЕсlва. Раосrвтршваецц8 Фувtсщr опрл9IоЕц п адщ!х8вн
ва ЕatоlоршI алгоdрах подltЕоIес!в коЕечвоIорЕнх прс!Iвsс!в I
Е0 ,DIяDтся ва ЕIх впOлв0 аддtrтпвЕшшш

a

I2I



2о. В tt -rоввш аIшФршчосrоI орооrр".r". Rn с аIэ-
.oB!аIt j:(ar)82l...2tn) IпооЕtDrDаOtол обцsпоа 0tалярвоо
про!вЕaIзЕпо, оdоавачаalоо ( аr !) , ! цач9оtЕо Еошш прIцl-
IаЕ!ся lСl-mР| lanl . l DэuоляlOя упOIпIо,tоЕrя:

'rgёаР0, 
il= I,2,...,ft,

а > 0ё alr 0, L= |r2,. . ., lt .

Пвтегршr оt ФJвrцrl, опроIrtоlЕс' о Rn , оо 8ЕачоЕI8-
Iп в qшsrовш прос!IЕ,Ес!в0 D по аоIпаа!ЕцI подшlоIосrЕаI
J с R'' поЕlIаD!ся ЕоDшl гаа lЕ!вгtвд. в ошсIо Бошора [5l
по lopc, trЕдуц!роDашоt ropoil trсбега.

Длл пропзвоrьЕог0 воцOсrвсЕЕOго IIl кошlловсЕого др_осrраl-
.n"" D Ь...оrр"" оововiЕIцt!ь Ф{R"пD)оувrцлfi f 'П^;Ъ ,
удOЕ[OtвOрбDllх yOrOBltI:

a

t

I. Фупкчrя
вошаа!у ýС

Iош! бн!ь пFЕяro ,rчсI0

d пвцорIщ п абсолшво хв!gгрЕруоЕ по лэбоlry

2. Сучасзвуал одеýпцлl продзл

If -}1IL #",",Jo, t(c)dfi .

]. Суцваrцуот CtlleR !а8оо, ч!о

1(
Й","LпШf Е)Ше l,л< Ct1l , |{- I121...

Еотрулво пpoDoprlDr *"о " Ф(RП, В) в вачссцо Еоtш

llf l]:J.uI,... #f ,J."Шt'r'l, 
ilО ..

IIолвоtа эIого прOс!рqЕстsа
учO!ш пOtrвоfц, дрOOtравств

f 
,5,r- {r. R": lol< П } *

величuцу l1 д,,Iпt-
t no прострнству К

дOЕпшrваO!ся 0Ецлв8!ЕшI прtrOIоI с

л 
L' t ýrr) r соOlояцlх rэ фпвцrt

В c_Boprorll|l, -J шltclil. do
ФtК", D) 

""rоЪ.itродЕвI 
Фуцв,tцI

,

Э0. Теперь порfiдоч в опродrIоЕшD Ерос!ра8ства ФJнкцнfi и
аrгебрш цнохествr дIя кOтOрцх дOкаtеI octtoBпyD Teopoll.y.
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JIЕшд I. Пусл" С-оросtраtс!во 8oI-

Для rаад0
п р п ,r . 

" 
Ie2fr

чtсо! о обвчвоt ворrоl.
г о де Rn I I с о . g 2fItИ'СL ФtП",Цc(l,E):o, 

о о л Е л +0 .

ДOШАЦТЕllЬСttsO. По rooprr Oyбrrr ,,

Ы.rг"rfi{,o,s) 
d,,-Ё * l.

Hi:jtj;:j_ip11#i

zЛiлrсr do к
.l

,
0,
tn(t

lк 1r
l елt}rlП,ll

оош. iк + 0 . во логла, очоDхлЕоr oпрslаллlво УtЕоРlДOЕrО

бm

a

IаIIц.'"tпr, Lc обовrа:t[.Iзfiцур оболэчцу " Ф(RП, С) *о-
аао!Dа Фувrцrt вrда_О--'--"'-' , }е К . [алое, ччрв L,;;йй7. П ФП", П) . п""i".д, пr".лdiроiпй.rr]'fЬл
EaвoBoI цпвЁПryп оОЙоsву Е Ф(RП;D) IвOIэсIва ОушсшШ а9 О,

"*of*'o*o f.i"lд".'"посrрапсlво ГtR", Ь) оу*ццд {'ьЬ
в8s ваIцв8Ехе шошсtва Д, в просtравсrвоФ(Р}В). Ддлоо,
чоров Д" обоввачшч соЕокупвос!ь lвoloclв ДСЛ' тsцuх
,l!o Ix чlвкtорхсlltчосlсIо Фrцчrr }о 

*"йryr.о' 
FiF;il

]lп:lшд2. Еолп1еГtR'lЬ) -i,Е-Z- .i lо
f 
.}r.ГtRП,в)

" 4rr;fulа,,Чijъ' Д,,о*, пi.f ъй f"J L'* В'
" t *-fp, fg . L. пrёеш

Шf, fE-f xrl. iEbltrttlilr, lg*-хrl + шfр-t[о
прцчоI tfojf ll- Оо+ 0 для оцвшiш Еорвого сшгао,,ого до_
сзазочво' хо вfiовзъ !а8, 

. 
ч!о llyr, - Хr[< %/:gпr llt, Y Ь 

.

Такпч обравош о!роштоя послодоэатбльвосtь Фrвrшr frfqп.L, ,
сход]Iвяся r ltB

сДвЛсШtв.2О явtrяо8ся аIгоброfi
цвOlвO!в.
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Буд8J Еаsшва!ь шottctBo Е' RП l -перподrчвсrur
1iе R", Л > 0 ), ооли оно trэIоршо по Добегу ш его ха-
раJсторпоlIчасsая ФуЕвця Хе l -перrодrчосЕая! !о ооть

xs(cl+^lKro trr* }rКr, ... , Сп,+^пК^)-Irýrlзоэtl

для лшбого С€ R" l tDбцх цешх Kr . Кrr..., Кл. llorпo
пова8атьr tlTo лшбоо l-перподшчоовоо IBoIBclBo прхвsлде-

<ro 'шtт д
ППШЦАЭ. Для tDбого ЛеRП ,l>0

лрбого воцо с тве Евого O<d<l
ц8с!Еует Д-перlодшчосtl08
IocTBo Е !а8оо, чтоI*r-О

дOкАаАтЕпьств0.

,l
су-

IB0-

2Ii,tr,cl

,a

t

[I, еслш О68п-rlпК< 0)to шя Евво!орого цоlого К ,
Хrtt)={ rr ,ý

[0 -в протпввоц случа0.

0qевидв0, i - порrrоличос8ая, х 18 опрOд9IоЕrл срл!s8о лоtь
ко получtлц Itrо - О

iереэ Zо "обоаlачrrц алгабру.rпоIвоlвr.пороIIоЕцrD 
^ 

-
поршодпческпцlt цаоI8сrваш Е'R" 1lе R" 1.

вводоч обоавачевпя, Irti I1x,; v(E)- Itr.
тЕOРЕllл. Пу с тъ L-црOlt8 вOпьЕая аI-

ге б р8 ч н о ао с, " Z"ЭZЭZ"._ r_. r о гда
1;:;:: iltil ,ъ,Jt'f о ",",гlоiр} о. " " 

о _

ДOКА3АТЕ,[ЬСТВ0 lоороцц состоuт па tрох частеt.
I. IIуоть I , r е,R_"..,_е > 0 _, таковш! 

"}о 
l*(Л* Ео

цодоо ддя повоторо'го { < К< n . Тогдв лт*f .л,L*r-орошззопь-ное Ir -пвриодфсвое lшoloclвor rо I, О ----'"'-'- 0

Деfiствитеiънс,

|r+ [ хЕ(с)е 
2Ii^rIK 

d,n*l . # (l ý;,.")e'"i^'** d,T ,Z Рцr'll*2,).
1*r* l

_.frt7'fu*2) *.
0лсюла иiJ теорецш Фубинi: легýс с" ,,ýur, "rо I

,

Е
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2. ма $аIдоii f 
е Г(RПrВ) суцвствJел першоri (. .пrкоfi,

чт0 лля прошввOдьвOг0 л -перхOлдчеOrо80 цЕOаесlва L liыпOJl-

Еяеlся равOвсtво: I, t - v(E) I t
Пустъ

1,tc)= с}+ Ё*rI соь2лt{ r с )"d; ci,n 2f tIl ,cl)

+ -последОБа'Ёififl:Ьi*riТtýь.lаТТ.#riТj d В ПРО-

iЁ""'. r,'*о*о"; ; ;;;.;{.:й' iod.,,rot.

' Совокуппость t(oopдtв! Bot(TopoB 
^ l 

ве болес qеI счеl-
Еа, поэ!оцу сущвствJет воцЕсзвоЕЕое а'>0 , прr KolopDI
ваrддfi вектор CrT пшоот хотя бш олвхr цоцолуD tcoopдrнuтJ.
Тогдд в качестводФпот"л |L шошло взлtь @ЦJ , где о' =

=(I 11;...rI)€ К- . ДеfiстшитедьшOr lцlсть L -проиввольвос
аО -парпод!tчоскOе шtоtоство. !1в порsоfi часtи доказатедЕсlва

Irfr-vtE)ci. 0чевидшо, что{rХr+f х. _u F(Г,Ь) .

слсдоsателъ,,о, Irf-VtЕl}Ц С} -. одшакi 
"lrgrI- 

tt
Р._Пустъ Jrf 

: О.., In1 = 0 . Рассr:отриrr rпотвства Е'G
п G'E . шо Bтopott частх докав8тодьсtза ш лоtше 5 при лрооri
0< р < 1 .уороrЕупl_пор}tод|ческпо Iвоаоства Е., и Е, та-
fiхоr что Ir,{^r.u-рl..nt ,Iul*...-(t-P)li.r1 . Для
IЕOдоства

А : k Г, t,) п E,J u [tO.ElnEn] u (Е п0)

шц8аш

lлt= р l,.u f +tt -p) In.rf*tpt t-p)lEпOt -р0*(1-Р)D.

Теорrа до8аsаша.

40. ocTa.ltocb пока&rtьr что рассцотренвше ji тsорецо нвщ/лf;-
. вшо функltпlt EHoTecTJ Ео являптся Еполв0 лдrylт}tввыши

fulrетиш, что rrнoxeclBo E-{o+([.P.rKrp r...rKnp),]r l< Г1 :
К1 , Кlr..., Кл -прсиsвФlьнне цедшо l озевшаlrо Ро - tlc-

, ршод,,IIеское. ni" 
"rou 

V(E)- mirn (trff)). llоэтоtl.у пр}t дi0_

боц воцOствешвоrr 0 > 0 шоýво вшбIвlъ llослеловательшостъ
Ъm dО-перпопr.rческих чltоýес!в Е; ( ?m p9l|rtoltцJ;bнo)r тs-
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ЯvtЕ_l<l. тогла

Itосtупrrлв в ред.-шiд. олд.
5. ш. 1974 г.

llчOrасrЕа

Сr- Err...r
m-t

Uкri

попарЕо Ее пересе*аDlо",gOr- Rn , " Р V(Сп)<{ .

ВtоFя qасtь допааlелъоlDа ,ооDош. по8Еоля0! вцбваrь О !а-
кш!, чtоОШ lr.nuf -^u(c)lqt лlя шбоцо zdr.l _оr*олr_

чесвого IEoIocrDa t, ( Z IвIвоЕsдьЕо). Ш0 losдд .)tIoDtI-

во Ir,l{E lr.nr.f , ослr I ,.l *0

Авrор rпогпI 0ФlЕаl cBoOIy пqучЕOr(у рJвOвOдIIIJID, внЕ0

покоiвоrу чJIову-воррспопдоЕlу дIt СССР А.А.Jlяпувов, аа

00льлуD пOIоlць и вшltвЕпo в раоOr0.
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