
с
Вцшrклшй аltалшз

a

Уш 5I5.88:5i9.53

0 ПOЛИtlOfrlИАJIЬНШХ МЕРДХ, СilРЕДfiliЕl{i{ЫХ НА CiiCTЦiE
ýOРшlЕtsскиt мнOшЕстВ |,iET РiiЧЕ] ]:0г0 ttф.tПдКТА

А.Н.Козь:ро а

В раОоте Г.iJ.РуdинtвтеИна [I], пос8яllit):rз j.i !i,ji:]дOрылl классаш
ltоаддптиsншх Функциil па d-алгебрх пOд},lI(о]ir,]тв lJиксироваЕ-
нOг0 lrнOfrgcTвa, приведенш предJIOrcнпя 0 xaFtкTtpttcтt4к, пOли$0-
миальнцх функцпfi, в частttос!ш полпношпальнi{:{ чер. llpli oToll

указнваотся, ч!о в одноtr иэ докладов Г.Щ.Рублittатt](tна была на-
uече8а cxerra докаааtельс!ва э!пх предIOrcнtifi дtя елучап функ-
цшfi, определенкшх ша бореловскOf, спсточе пOдrflоsоств шетриче-
ского кошпакта. В вастоящоfi аашет8о эта схвча реалпзуоlся о

нвкоторшши дополвенияци.
I. Прпведеч некоторые определеншя пз [r]. Пусть о - sа-

которая 6-алгебра подllноаеств фивсироваttного taнoteolBa 4 r
а С"(6) - .оrо*упrосlь всех нопроршввшхi) 

"ещ..п"r"ЕовЕач-пшх фупкцпfi, определенншх па В п обршвпrrшхся в нуль Еа
пустоrr tiнofiecтBo ф . Тогдд кааддя аддтпвпая Фувкщrя ?€4(а,
как известно, явJIяеlся 6-аддтлtвной. Функция ?еС.(8) на-
зываOтся пOлllнOчиалънOfi пOрядr8 а r ocпlit ова предсrавпча в
вид0 дагOцалъЕOг0 сечения некоtорой п. -кралttоfi аддl,tтшввоfi

функцпп 
О) ч: $L-l-Q, л.е.

х) Непрерывность пониllаотся в сцшсJtо теоретико-tдвоIествовшOгo
пер8хOда.

*п) Ilол этllц пониrrается 6-аддr!пввос?ь по каsдошу аргушевту.
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?(e)-y(e,e,.,.re), ееЕ. G)
!ля врrtорrо!шr пошlоIrадьrпх Фrпцrt ваrдоfi Фввщr

t? е С, (8) о опоо !аDш посtодоэа!влDl ос!ь во поIога!опьпшх фу вв-
цrп .I-, ВФ* R , оЕрsIвtlоцу] оооtвоtоЕIяII

/*G,, €2, .,. s "d - Ё н)** а|!у ч,), czl

uл, J*_, - оововупЕоOlD Z -эдецевtпцх подrвоIос!Е llolocr-
эа tlrЭ,...,hJ .

Еолрудо проверrlь, ч!о

у'rф=?(е), €.8,
а прш rlа > / спвэgллrDо poвyppoвtвoo ooorEololro

7*(er,e|,e.,...,n--r)=*X-|gUe;,er,...,e-)-frenp;-&*lýt
Epore зого, ооII е -ýе2, ,о

V G) 'fi ,rrfirn("r,,'rr,.", еЕr) , (4)

гдо iln" uоfД la8ol ro счшсл, ч!о l в Фошуло (2).
В [IJ отrочао!ся. чrо осIr Фувsцtя |BCG) яDIяо!оs по-

rrвошальвоi ЕODялrа hL | 1о 0ва удOЕIеrlOрп0! с!еýDцOt, ус-
мвю ( Р*) : оtэочаDцf,в Фупвщп Е вопOцога!аIьвве Фувrцlr
(2 ) прr лtъ > tъ обраqдшся в ЕулD ва дэбоr дlэъDЕЕlЕоI оо-
rolotBe {eJaI с В

В слоýэцlх пуЕЕ!аI для BoвoloЁx часrшЕ 0ýчаOв дOваilЕа-
о!ся опtвводлrвоO!ъ обрtвого у!вовшвЕrя. ШвлвроOупцOо Еао ур
DOрцIэЕ!o Jс!аЕаDдlваOtся прOдlашtOIъЕo II, в0l0tlЕOг0 IЕOIэ0!-
Dа Q , а Balol лIя сIJqая, вогдв б явtяо!оя бороаовопоl
опслоrоl IEoIoolB проlзDольЕQго lоltгtrосвого rоIпа.вtа. Пр Io-
вава!Oдьсrв0 по0I0лЕOг0 ш 0граЕlчllа0l0я BaoololPoErol !ав
ЕsвшDаоIцх Еадrвр Vе С, G) , дIя ЕоrоFхх во0 вспоIогаrо!D-
вцо Фrrвщв (2) прrвrrшв Еоотрйцвlо!ьЕцо 8вачеЕIя ва лпфr
дIвъDЕвtЕц соцоlсtвах {ert.'*. с б .

2. Пусль Q.{t 2r..., tlЦ - вопочвоо rЕоаrо!Dо, а В -
coEolyEEoolb BooI ого поЕtоаOолэ. В эrоI cý,lao /а -rраrаая
адttr!пвЕая Фуввщя УЦ B'LIR , очоttl!о, поtlооlьD оЕрод0-
,яOrOя oDоIIп 8rаqolrяш Еа 0ll0аt0l0ltпц llotocrEaI.
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лЕllцАI. Е с лr .|ес"(8) у до вIе ! в о ря в l
уолозID Рь r tO ова являO!ся Е0-
лltвоltшалъвоf, пOрядва rL , t.0.
СОВПаДаО! С ДПаГОЕаПЪВЦI СOЧ0l8-
впеч воаоlороВ tъ-вра!ЕоП аддп-
т п вв ofi фу вкцши Р:fi,Ъ.Q.

ДOЕАЗДТЕ[ЬСТВ0. Вввау (4) rа'rддя фуввция, удOшO!эоряDчдя

условпп Ро, в даппоI сду,lао олýовцачЕо опродвJlяо!оя своlll
вЕачоншяIп Еа швоIасtвах ееВ l GOдOрIaщцх ве бодое rb
эIечоЕ!ов. В саоtвосзltrэ!о отЕоси!ся к полlЕочпаJIьЕцц ФуЕrtщ-
яI пOIядв /а t аOзOFo, BaIc 0rIOчапось, удOэI0!80рfrD! уOIо-
BED Рr, . поэзоtry ддя доtsаватоJlъства лецIц дос!а!очво поотро-
п!ъ полlЕоIцальвуD фувrцпп порядза а , совпаIаDцуп с Фувпrlп-
ей ? Еау8а8sввD.х €вВ

Рассчозрич фушсцнц эидд

?е G) =rrrБ_,.хе 1 t tJ, { L"J, ..., I L2! ),

гдв /el - чшсJIо элехов!оЕ в шпоtестве е е В
lloTBo проэериlь, чlо дJIя sацдого t=/r2,.,., FL фуякцвя ?е

удошотворяол условшп Р, , 8роце lого, прд €>m для лпбшх

ра8лшчЕш( Ll.Lr,,,,, L,nia а оlЕечаDщая q, вспоrtогатедь-
шая Фуц*щя 

- X.I тякова, что /-itirJ,tir/,|.. ,{i*| = О

Ддя Фунвцпf, ?2 , € = /r2,,.,, lЪ, в fiачес!ве пороедаDщIдх дх
/ -*p"nBB, адд}t!пвЕцх фушцпfi roTyT бшзь пршвя!н Фуввцдц
?4 r SЕаЧОЕДЯ КОТОРЬЦ Еа ОДВОЭДОUОВ!ЕШХ ШВОаеС!В8Х ОПРеДОЛЯ-

D!c, по ФOрlуло

Yc({i,J,...,{irJ)=ry
llсвоцая Фувкlщя ?:B\R поJtучае!ся шз Фупк,lиf, Уе с
поIOцDD р8вевс!ва

V (еr, еr,..., €r)= Е ?, 1"rr€а,..., "r-r,! rв )'
ш лOщ l0ва8апа.

3. Пероlлэr !епоръ 8 слу,lаD, вогдв Q - Iоtршчосrпfi воша8!,
а В - опсtеIа его борвловсвlх подrЕоаеоtв. Сиrзодоц Вrъ
будеч обозва?slь cцcтory бораавовlх под|соIас!в воltпаtз!в а*.

{
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Поотрочr rшtуD послодоватеJIьвостъ ttrJi. воЕочЕшх ш8Iель-

чарlцlлхся равбиепй вошавта а ва борлевсашо IвоIос!ва, ч!о
d;дпъ(е) . } м" лпбого оС е tз . _

llшвuшадъвая 6 -алгебра, содор8ашвя q=tч fд , сOвпа|де!

с со8окупвос!ъD В всех борелевсвпх trвоIOств кошЕав!а Q .
Это следtоз пв очевшдноfi прдс!авшцос!п каIдого о!крштого IЕо-
IocTBa GcQ в впдо оdЬодлвевпя содорпащпхоя в вёчIцоIOс!в
&et .

Рассrотрич !еперь систоlry алгебр 4в, l=/r1...l сOсIOя-
щпх хв lвoteclв &еВ l представlшшх в видо коЕечвшх оdьедд-
ЕеЕхfi Ео8оторшх Фd € 1El_.

Так как еi4, э'44r'rо ."""rus "rt=Ean TaBIo яв[яеl-
ся алгеброfi, прпчец а <,Ас 8 .

ЛЕШ{А2. Фунвция ?еС,(В) , 0бращап-
щаяся в цупь ша алоlrоЕтах адгеб-
рц ,.l , I0tдествовв0 равда вулD.

ДOКД3АТЦ[ЬСТВ0. Пустъ б - отrрштов цЕоIаотво п Gз -
оОьедпвевпе всех о. вtз l содерIащt{хся в G . Тогдд

с=OG,kпl ' tkcr,
.rt фуцкrщu Е е С"(S) слЕшIе!rПоэтоrу пв обрцовшя в вrль Еа

чт0

f(G) = fu?(Gэ)=0,
Переход о! о!врш!цх llltolвclв в прOчэводъЕшч цвоtoсrмl е е В
ооуIрствляется 0rандартвшш обравоц с поцощDD трпсфпвштвоfi ив-
дувциu.

Прдrолошr !епорь, что Фуввцшя 
"€С"(6)яыяеюя 

вадlероfi,
удовле!воряпщеi условшп Рь . В спп5r лошш 2 оЕа одЕоввачшо
опредепяотся сводч cyIoEшoI ва алгебру о:€ , воторое ш обов-
начпц laкIo буквоil q . Для ) = /r2,.-,а ш ваIдого е еvL по-
JIOшц

r|k) =rИД;rоХ'(п,,&е,",,ф,), (5)

где под ос поЕпшав!ся лабор (4lrd2r...r4y) рlвъDв8llвЕшх шно-
IocrB, а под 4i /е}совокупвосlБ всох tавих ваборов прш ус-
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toвll, ч|о d.t€Сэ | o.-lc е . Поrа8оI, чtо пDодрt в правоt
qаоrl ооо!поlоЕlя Ф) оуцаоtвrоr. flвпоарIo!воЕlо rB CJ) полу-
tlaol cOOrBolOElo

i;Pi, ni,;,, i ), t*; (k|,.c.., . . ., о J -/ki,..., q) -/(*i,. . .,&, ),
18 вO'OрOг0 с!Oшr0!, ч!0 вOшчIЕа

"а)
в0 BoвIlrofao? с уDOлIчOЕпoI rцввса
пDOдэдr

fu # -Бr. fl(ar,*., ...,ау)

N tтъ=/r...r\ а laдto прOJрtш в првоfi чаоr] DцраIвЕш Ф),
ч!о оЕЕаqао, roppoвlEocrD опроIвtввrя Фввцl ?* :.l*R *
для всO]с йL=/r,,., 11 .

Бrлэr вавшrа!ъ Еадору t:ф-В* чrслоi /а-G!опоЕъD'
00Il дlя эсох m-,a rъ пIgо! I00l0 ч_ = о .

ПoЕalal, ч!о поо!рооlЕсо lsш Фrвrцrr 1,o яыапся чIо!Е-
Il tа. -о!опоЕяI!. Ддя э!ого EaI прrдэ!ся пос!роr!ь посrоIоDа-
!оIьlоо!t Фввцrr XL , *=/,Q,,., лrя вацd Фrrвцrr
tп,'4_R, r ПОВеВа!D, ЧrО DШпОtЕЯD!оЯ 

'сIОвlП:al Xf* > О Iля EooI ý-1,2,...,

'l/2=Q дя l>ttъ,
а) (Vп)п = !пъ,
l) ?ас С.(в) .

ДоваваtолъсlDо ЕопроFrЕпоолr Фпвщt Уй IЕDоII!ся !l-
Iэ, 8 !ошо 3, а поrа проIпшоцI, tllo Еоо Фуввцrr ?to !8_
пIl0швЕн, l цOэ!Or, lal I0с!а!OчЕ0 прODOшrь llrb уOлODfi
Д -.d.

По опрIолавш |f,fl . /:, шоеI

Ё"л,Що'Q"п"
П . Поэлоrу ctloolDrDl

a

/|,@,...,"s= *oi\, fu-Е*.,!ý!!,.. *,*). G )

Воо 0уш в праrо[ час!I сооrвоfаЕIя (6) вовочш, поаrоýl пtlo-
доI IoIB0 ЕшЕOсll ва 8Eaal оуш l рас0I0!р!D tшlвraвlc

IФ



! l-z
Б(,r)-'"аЬ*rrrr*rп....,ф*). (?)

Прп # 2ftL glg 0у!ца обращдO?ся в ЕJль, откуда сраву сподIот,
ч!о вшолЕяоlоя условlе.вП, паш фупкцшя чеt_ !доыrcтворяо!
условtrп Рfu . Прп Ё <rL в (?) осташтая лшшь сла!аоrtшо, при-
сутствуDщш0 тольlс0 в пOрвоц чJIеЕе, т.е. lакше, чт0 дJIя 8аIд0-
го шндовса L=/r..., Ё ваfiдется дuдо8с ji r дIя которого
ф' с е. . Поскольtсу всо эlп олагаоIше Еоо!рица!ельвы, фувш-

о. лlЕ
цй Х; воотрпцатолъЕа, т.е. вшодвяе!оя усдовпо,,а".

Рассшотрпt болео деtалько случаf,, коrда ft=ttъ. Пptt этоll
пIеот цесто довOдьЕ0 прOстая фOрlула:

-' 'tЪ = /urъ Z Xn (.r,... rоr-,*) ,trr*(er,.. ., €*) r__ :rr:2
rв BoTopof, поIуqаоч Eylпoo BaI сооrвошоttшо,,d':

('fl),* -rb-Fa F,* tk,,, ", & 
"о) =

= tir* lir-. Z Е l*(.r,...,&r*) о
/-- '+--qrrФ i;!!i

= ?ittъ__ Е_ .Х*(.r,...,4*) - Vп(е).у-- 4(е)

Ваrrотпш, ч!оrпо опродеIsпшD Фуввцвi t?* , эаалв вцпошiоlся
соOтЕOцOвп0

?(е) - Ё, n*rO . (8)

В часtносзr, вшопЕяOrся с0O!ЕOцеЕr0

ч|{е) -- Ё 
'n*)r 

rr.
Шо

9*G) =(|*),* (е), (?-)в (е) >О, l = /, ... , ь,

оIедоваtольво, (l-)*(e) =О дIя вооI €её g ьсах t('rtъ.
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Этиш оdьясвяо!ся достаточностъ условиfi,,а" -,ou дlя зого, что-
бы фувкцшя Чп бшла чшстой степенъD. 8вачштrпв вопрOFвпOс-
тш фупвцпfi ?пъ оледует, что (8) есть равлоrевпо надlорш
на чшл?uе степевh.

4. предподоIIlt теперьr ч!о у вас шrое!ся чпсtая l}1,_отоповь
Qrп:l * R* и шш хотпш построитъ ftt-KPalEYD адДiт}rв-

вую функцип Ym:В* R* тФсупr что

V*G) Ё Y*(е,€,...,е), ее!е,.

06озвачиц черав .l! пряшое пропаЕедеЕи б rrL аквешпляров ал-
rcбры еLд . Поскольку в алгебре о/6 шrlеотся JIишь коночпоо
чцсло элеltеЕтов, шш шо8оlI воспользова!ься лешшой I и получить

последOвателъность шор / r:};, , У: :.$* R,, l-/,2,...,
дtя кацдой и8 которых ишеет шесто сооrношеЕие

2
Yi G, €,... s е) = ч* (е)

при любоrл IBo*ecTBo е еJз. IIо построеппп фушвциil Р: (сш.
лешrу I)пдля любого набора lдЕоаеств (еr,....rе,)еr{Т вш_
пOпвяется равенств0

rj Gr,..., е*) =Ё r:,, (n,, 
".,...,ес,, l ч), (9)

Если в соотноцеЕии (4 ) принять ,! = tп п учесть усдовпя Р fu
шя qа. r т0 пOлучиll новое соотношенше

Xi rn ;,t/n;, d 
", 

. . ., n ) = Х* Н, -о,.., a) + ff (*; аr, ...,4)
кOтOрOе с учетош равевства (9) оапачает, что дJlя всех вабороэ
(еh4еr,,., &*) дtзъюнктных llЕоtеств ас;еtз звачевие фупк-

циfi Ylc поаоянно, т.е. при всех С> / пuеет шесIо ра-
венс!в0

rj {*r,d2, .. . , d*) = Vi'e (n/l 44,. . .,ф*),
Из cBoficTB чистнх степонеfi вштекаDt предельншв GооЕltолевпя:

bn|
К+ф'ltа,С

&h. clrB--O.
|+* 'l+l2C

А ато с JчотоI (9) оввачаот, что для лпбшх llвoloclв E.l^
0уществушт пределш

о ,
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Ь у!, @ -- y,*(Е).

0продедеввая такич обрвош Фувкцпя ?-:J\ В будет аддш-
тлвпоf,. Чтобш покаsатъ её 6 -аддtтuвшость по каЕдоху аргу-
lloвly и распросзраЕшЕъ ату фувкцап на 6- naau потрбуется
ЕопрощвЕооть Фувкцuч 7.r2 1 8oтOpylo t ш в этOш пуЕкте предп0-
пагаOц.

Еслr эафшкспроватъ tfu-l коtlповеЕт швоIества Е =€lХ,,.Х Qal

т.е. всо, lcpouo нево!орого €6 l |о пощучиш алгебру
.,lц(елцt..,l€irlх€;..ll...х €,*) ' , шаоrофнуш алгебре ;t . Ес-
лш фувкlця Ч2- непрершвЕаi то фувкllия ?m 6-аддиlдвЕа
ва адошвшIах алгобрш ilir(еr,€.l ,.,х€;r-l,еirrtд ",,€rо) , ло.
атошу её Iошо распростравять на 6-алгобру
Е1,(еrrеrr...rе;,-rtеqr...хфl пзоltофпуп 6'-а.llгебре В . Еслп то-
пеЬь Фпвсировать i, -il сошношlтелъ е;,е 8 и сдепать пере-
цовЕшц i.-\ сошноштель швоаеотва Е = €, х е. t,,,' €rn t то
свова поIучпrr алгебру, шэоrrофцуп алгебре с/ . Покаtеш, что
Фупкция Уп аддl!швва на этоf, шtгебро, а посlсодьку функцrя

Llпъ Еепрершвна, то Фушкцшя V,rs. будет u 6-qдцитпввоfi.
Чтобш показать аддrЕпвность фувкцлtп V,о по арIушевту с

ночерош L. , вшберешпроизволъЕно llшoтocтBa еr,е8 gё>О .
Польвуясь регулярЕостьD llopш ?*(,.,Q,..., Q,...); ваf,дёш оt-
кртов lшorecTBo Gеб Е аашкЕутое rrцotocтBo F. 8 гавше,
что бэ е;, э F а ?п (Q,...,Q, G\F,Qr...,Q) . с

Наfiдвtся 1glg9g er'eJa , что б э€;'rэF , а 8вачшI,

Y*(Q,..., Q, еrл е!, Q,..., Q) < с .

0цввпш тепорь Iвsвость
?(er,...,ei. o/€!.r...,e,n)-Y(er,.,.,e!",...,e)-Y(er,...,€!,,.-,e)ýot

где ed, ei, е1 , ef. О е!.= Ф . [rlчееч

| Р 1"r,,.., еr, U е;,...,е) - ? ("r,..., n !. r..., е) - ? Gr,,., ei, .. ., €,о)<

.lУ (...,е;,...,";u 
"i,...)- 

Y(.,, ei,..., е:. U е;,... ) l "
*lY(,..,€'r,...,e'r,t/e!rr..)-P(..,,ei.,...,ei)-9(..,e!,,...,e;,...)*
, |Y(,..,e'ir...,e;,...) - у(..., е;,,..,,е!"r...) l *
* ly(..., €!.,...,п!r,...) - Ll(..., €i,,... , ri,..,) l. 3r.

I03
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ПОсколъку € > О вшбпралось проlзволъво, ЕшраIOншо (I0) есть
lоIдес!ввЕвьй вуль, чlо п оаЕачаот аддп!швЕосlь фупкцпп у,rъ.
Еепрершввостъ Yrо 1рбувтся проЕорш!ь толъко в пуле, т.о.
проворt!ть' что пВ ф-* слодlо' '/,о(€rr..r.ЧrZ.,Ё,ё._
.,en)-0. 0дпако для лэбого вабора IвоаесlЕ (аt,..,'еЁr...rе*)
Iuеот 

"осlо 
оцеЕка ? (еь . . ., ef.r.. ., е 

^ 
) < Y (Q,..., 

9, еr:, q..., а),

а ш8 вопрерввосlu ?п следlоrt что ?(Q,...,qef.,r'...zt!
Поатоцу фувкцшп Р2 Iошо еддвствоЕвшI обрааоч распросrравпть
ша о -алгебру, паошофвуп 6-алгобре в . Поступая TaKшrr

обрвош, шш чор€э /а. шагов поJIучпц Фувкцип Yrn, 8* R+
laayD, чт0

Yr*GrQr...,e) = Vr*(е)

мя эсвх ее* п б -аддrввЕуD по ваIдоIу аргуrевту. По-
сltедЕоо у!верцдоцхе проверяется tar Io, ваs l d-адштпвность
Фуввцпrr Yпъ по /"-чу аргучеЕту после оё распрострацепия
по Lr-уз арIтчевrу. Дцагонадьвое сечеЕtrе фупкцдп ?4 яв-
ляется нопрsршввцц распростраЕевпец Фувкrщ\ Vrrъ ца d .аlt-
гебру В . Согласво леше I !акое распрос!раЕовпо едлвс!воЕЕо.

5.ЛEllllA3. Надшвру v.С(t) l удовIеl-
воряDщуп усповпD Prrt|oIEo првд-
стаВUтъ в в[д0 су!tЦш чпсtцх m--
с!опa"au', 

п?=Б /,о.

ДOКАВАТЕjlЬСТВO. Для довааатольсrва вах дос!а!очЕо поаава!ь,
sто Фупвr$п Чrп , ,rl=lrZr...rfi, поIучаоrцо Е п. 3, Еопро-
ршвЕц. Доваrоч' чrо Еопр€Рвпш фвrчПп Р2а , t+t, 4 , ,., П,
цg Vm= t ". 

. Для этого дос!а!очЕо проЕорп!ъ вшполЕовшо

прдоrъвOг0 пероIOлв дIя саучая I0B0I0Eш8 посIодODаtодъвооtоl.
Пусзь шlrеетоя посдодоDа!олъвосrъ tLal;., IBotBclB ejBoe
laшtlx, чt!о |сr, '€j , 3.42,.... , Дr, = €вvl ТогD,
по опрлвIошD ФуЕкIlхх ?пс о лtL,/l ,..l |Lrхлооl
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lЪ:, F*r")| = |Ё hп*_ЪL"(п,,...,dс ) -
-Б fu Дrrо_ {e(nr,...,a")| <

. l Б hД;--ft"(-,,..., n"y Ё И Б,,,rr*..,+
= V(е) - сrGэ),

Поовоаъву Фвдцдя q вопрорцвва, о!спдд оIодуеlr что

Q,пr4, Ф,* Gi * 0, А - -,
В сщlчао, 8слI поопедоватодьЕост" teBE,, убцвапцtsя, провер_

ка проttаЕод{!сл аЕаJIогпsяо. Посволькj фуввцдп Чr*, ftLJ,.."\
ЕDоIо!аввrш D вшдо 9л= Yy.-Y._, , lx ЕопIрtЕlоо!ь оIод/е!
lB ЕэврЕ[rввосrц ФJвrцri 9- , m- !,2,..., п.

ТЕOРЕШДI. Еадrера veC"(B) l удOздет-
воряпцая услоЕf,п Pn, предсЕ8вп-
ша Е впде дпагOЕальнOг0 сOчевчя

lъ-кразвоfi аддllтп вв оi Фу Евцпlr*).
ДOКА3ДТШЬСТВ0. Полъзуясъ лошlоfi 3, прдставшч Baдlqpy в

впде Gучцш чЕсЕltх /rе-ствпввеfi. Согдасво до8а9атолъс!Dýl в
п. 4 лля чfсlЕх сtепоцоt Е8ла Toopelв верва, Е шш цDаOr
построt|ть спс!еlry Фупкцй, адд[lхвЕцх по IGаIдоrry аргушепт} l
lаапх, чtо ?t;(er....,€)=tlmG), ее 8 (lloшo счпта!ь,
чtо Фунrцяп опредоповш Еа О -алгебр j ). Дпя ваrдоf, фупв-
цхп Vrtъ: 8^*,Q* постропlr фуввцдю Ф*: $П-R"олелуюrчиш
образоll: 

|L

Trn Gr, €аr..., е*) = Yr* ("rr..., е-.r, !^е ъ ).

0човrrдо, чlо прв лобол, rп-=./r..., z Фувкцпя Y,a. явмется
6 -аддшtпвноft по какдошу аргушевlу. Функцlя Y =П, Y,n to-
ао б -аддtпвЕа по ila:цory арIтIшеЕ!у. Прш эточ для лэбого
е€ В lloot шесто соотlоlцоЕuо

*) F!Еее опtrъвое утвер8деЕхо довавано В.А.ВасильевцI в рsоо!о
IZJ, Е0 rспоIьвуешая ,I !ехвIЕа суцес!ЕеЕЕ0 cJlorEoo.
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д
y le, o,..., el - L1-1е,е,..., ф = tgt,I

8оtоро0 шах ш цушо. Теорча пошоотьD дOsаааrа.
В аавдэsецIе хочв!оя шраsп!ь глубоrrD ФагOдврЕOотD Г.Ш.РJ-

бlвшlоШу аа п0O!ацOвЕу аядвtll, всOс'OрOЕцDD п0I0цD l пOддоD8-
8у в 1вбо!0.
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