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I. Раскрой на гЕлъогпне позDопJIет осщесвпять tIpEGIe
сквознце резц, парал,lепъшце стоIюнаш пDf,о.утопъtrоrо Еста.
[{епгу шrполtеццеш оццq,Iьнц резов лпст lioшIo повеIщrтъ ва 90О.
}то позвопяет вцполнять развообразшrе раскроп. Как па этоil Týt-
тп поrryчать пз лIста возlrошо бопъшее tцспо IвЕпrп црrпrоутоJIь
вщ заюзоЕок заданЕоIю раmrер?

Фтвет на этот пзвестЕrй [I,2] воЕрос легко поryчать с по-
моцью ЭВМ. Достатотrо пользоваться спеtца,!ъвlоi аJIпорпггliоl.t тпlц
дднаrшческого гроIраlлшроваЕпя, вЕлDtretпцш в павет [Зl.

2. Бчсrрmа счета по 1тоltщтоrry aJвopmry освоЕцваеася ва
следутщеt Teoperre.

ТDОРЕй I (Кобзев А.В.[2]). П у с т ь л п с т р а 9 -
мером Сх0 11>д) раскроеп
гилъотппвцll способош ва заготов-ки размерош exd |e>d) .Тогд
ков бв пц бцл атот раскроfi 'р

Ее-
,СУ-

ществует дапщпfi то Ie чпсло за-
готовок С-расЕроfi, прх которош
сначала вцполпяDтся только реэц
на полосв цtхрпвн 4 , а затеш этп
полосц реlутся на заготоЕкп lпп-
рпнн d.

(AHallorTшo с]дествует даD!цlt cтoJlшco ,е загоговок d-
раскрй, в которм сЕаtIала вцпоJItцtтся толц(о розш па Еолосн
шир{яч d , а затем этп поJIосш разрезаптся на заготовм дlпшrц С.)
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ДOШЗДIВltЮТЮ. Провапеш щцrпщ по tпcrry по,ryчаемцх Ерп

распрое Р заютоюк. Пр поryчеш всею одноfi заготошсп тео-
IlgE очоlцдЕо EIпa. Пусtь д;rя всех раскроев Р , да.щос мепь
ше а 9аютовок, утверцдеЕlе !еор€ш справqдJЕ[во. Доltалеш ее

для расЕроя Р , дащею rL заютоЕок. Первшfi реs е в раскрое
Р д.шт лст ва дво traoп (лстц А п В ). В кацдом пз лlс-

тоъ А , В поJýпцется Iевше /? заготовок: JЦя ш теореша
вgIяа. Поатоry далъцеf,шfi раскроfi часте8 l п В шово ва-
tla1b с оlтозаЕпя полос шrдпвн С . EG,E хоть qдra ИЗ ПеРВЦХ

С -поlос в частп z4 п fl параlь,Iельва Ёэу е , то раскроfi
всего Jцста MoiEo ца!вть с оrрезшпя этоfi c-EQrloCEl l теоре-
rввеIпа. Ecrпre вв Д rпьВ ЕраскройЕа С-полосшна-
tцвается с резов, перпецщlgrшрщ t , то Ез первцх С -попос
дстов / п В юrцо (ес.lш надо - перевешrв одт}, пз частей
Д П 8 l составЕть одý, С-попосу, оlрозаещп) сразу от Ес-

ходного лпста. Теорема домзана. Ее вторая часть проверяется
так Ie, с зашешоfi С яа d .

3. В a;пopTr,re [3 J вrрабатЕвается цаr.,чтшfi по merr1r зло-
товок С-рсвроfi. В сJччае С >d. Еаr(олпешпе JryчIпего С -
расЕроя бшс*ре, чеш пдкщеtпе соотв€тств},шlего d-рсlсроя.
Поотоry (а тдсrв по техЕоrlогпчесшrr сообраrешлr) в [З ] отлаrrо

црqддоtпеЕяе С-расжроlш.
Фrрзаше по,lос lшщ с осществrиется посJIqдоватеJIыlо.

}Е вправе ctпTaтb, что всепца юtlзовт&,tшlне по,Iосн отрезл}тся
trlaенво ог ЕоIЕrею KIra;I, а вертlкалЕlше - ог rгравого края. Это
окоЕlцтепьво каяовпзцрует Jryqi,Tтfi 4-расttроfi (аналоrтшо для
d-раскроя).

4. Ihлютшдлrе стаЕФ пшепт сrIqдуDцýп) особеЕlость. Прш от-
резанш Е pa$iep цо заданЕопrу упору перед Hololtl гЕльотинн
доЕва оставагюя поrlоса маrерпада щре, чеш некогорая пopl.a
Д . }Ьра ата шrбпрается таtой, тобш вередше пIв.Ехrд{ мог-

JE 9ащс,tровать шаtrерш п чтобш оЕ Bцctтltа.ll за решетщr, пре-
дохрsвщт pylo рабочего. (}la l.длютпнФ( для раскроя к)нко-
лхстового шатеIпала j = I40 шr, а црв огсутствш решетщ
[ = 60 ш.)

Ес.lп эта норв не соdлццеЕа, во неоц)еэаеlшй размер боль-
ше, чеш Д , то вцполЕпть рез все te }Ioпlo. Нqдо оставщйся
кусок лIста располоsпть тл(, чтобн отрезаеrвя в размер часть
бЦла перqд Hoxot,: гtIльот!,!нн, а отход - за цtшп. Поэтоry пра
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A<d--. с лJrтшfi раскрfi шоrво Iцаящ)овать, ка( }rказцвалось
шше. Прш d.<с<Д раскроfi топе шоJrцо шашrровать1 к8Е }:Е8-
зцЕJtось шtше, стIпм размердп мва (C-a)lФ,a).

5.тюРЕпlд2. Пусть лtlст СхЧ Ееко-
торцll способомРuоrно раскроптъна заготовкп crd, ,прпче*d.<д<е
r распроfi Р с его очербдЕостьl)
резов технологпческп роалпзусri
на гшльотlве с учетош Еотерь на
заапш. Тогда суцествует такrе
технологпческп реsлпзуешшfi d,-
раскроil, даDщЕlt то ае чпсло за-
готовок.

Подобного a-расвроя licloт Ее сJrцествовать, поскоrtъry С-
пG,lосц нельзя 0ез цотеръ вр. запI резать ва загок)цп.

ДOКАЗАТВlIЮВ). Првеп.:,;, щтtщ по tпслJr эаIOговок, поJ{у-
tцешсr из ласtа прп весвро. Р . пр поJrпеЕIl всетю олпоЙ за-
гок)вlсl теореша оtввцд!о ве,ва. tIусгь ша сцрsведцва дпя всех
раскрев, дащ шевее /z заютоюк. Дшцеr ее дш рас.вроя
Р , даrщего а загоговов. Первd pes е в раскре Р rcмt

лхст на wrсtl Д l 8 . F каrдоf, пз шк дшлrеfuе раскрои Pn,
Рв реаJшзуешr. По пtцв,швоry прsлlполо!вtшD пх к}Ео заrе-

lцтi так Ie реалIзу$шrш , |чd-" Р;-вспподш. Гшс прп доI€-
зателБстве теорш Irэто п,rзiоляет i-Йеппть Р , вачав с отреза-
шя одпоfi d-полосц. 0стащяся часть Iuе€т 1валrзуеlдfr раск-
роfi, вqдь шоЕо восстаяоштъ Еа Bet рев е . По пцдrктпвноry
ЕрqдполоtеtцD у атоfi часtl есть ралrзуешrf, d-расврй. Тео-

реЕ 2 дФ€заца.
6. Такш образс, цsrллlшЁ pacвpofi в сrцпде d< Д< е

достатоtrЕо пскать тоIысо cI'"дt роалIзуеш8 влоцп,lескIЕr d-
расЕроев.

Пе5вьй алорптш поIсва аюю щ.tшеDо расц)оя л€Ево Еост-
роlть анаIогпtцо алгоргтN(у цФска JцпIшего 4-рсвроя tсш.[З]),
добавпв па соответстщ шагц аJIюрппв цвоворqr р€шпзуе-
шостl очерqдного d-р""л.

7. В этош ry,пкте !iц утаlеш вцд JцгIшбго lз техвоtrоггtIесЕп

реалпауещ (с летош пот€рь на заяшл) &aKoEгrIecIGx d-
раскроев. }то дает в!орfi, бопее короткпй алюIпrr. нцоцде-
нlя тапOго расrDоя. т.а



Еrcrц ве соблщено хоть одtо пз ус.,lовЕй С3С, d<a,
то Ез лхста вообце непьзя ltоrцпать tреФеше заготовtол. Ес.lш
С > Ю , то распотопеtпе заготовок едпнствеЕIо. 0тброспl

атт щюстне с,гучап. Сщтаем, чю Сё Ю
Вццелшr на лцсте С 

^ 
Ю @шrlr С лцста сtптаем гоF-

зовтаlrъпоfi) две поJtосн шшрппоfi с цдоrIь Еmеfi д вцоllь левоri
сторн листа (ртс. i). Jhя щ}авого ввршего пряlоутоlшшtа ý
разlrером (С-с ) х (fl - с) , состаш!,r Jrytш,хй кавоtцчесмtl d-
pcKpoft на залоlговtсл С х а- , ве у,чцтцвая прп этош Еотерь на
зашм. (IД не псruтючаем, что в ý мопет Ее поместЕтъся нп од-
ной заютовкп. )

Ф-с

с

foc. I

hпоlшяя наrtцепцf, d-packpoli rтрm,rощоrьша ý на d,-
пoJtoou, будеш шрqдоIва15 дяr,lнfi р8з через весь ЕФ(qдццf, лпст.
Korлa шr тшшш обрзоii заеонФм рскроfi првlоутuлъшrtа j ,
ог всою лпста останется пFmюtrгольвfr остаток Т . Хотя бш
ОДЕа П9 еГо сторов буtrет .,rrmь незваtцтельпо цровшвть с пJIr

равнятюя еf,. Пршоуrчлшцк 7 резаrЕ, парsJtJtельвш ею мевь_
шеfi сторове, разIвэасI на d-поrrо"ц в l;дtспriдltьно возriоцопд
(уrппlвая qшч погерD ва эашl) коJIхчестве.

ТDOРЕilД3. ПолученвЕfi такц ш образоli
раскроfi дае? прп d<д<с макс!-
шально возхоIЕое чlсло заготовок.

Теореrа 3 содеIлпт вторfi алюtшпr. 0н короче шгоIппrа,
]поrя}rу"ого в црqдцлуцеш щrЕкте, поскольк)r найтш лутпfi ttадо_
lпчесшfi d-pcrqon ддя ý моцо заiетпо бнстрее, чеш дш
всего лпста.
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8. ДOМ3АТЕlIIСltsO Teoplлr 3. Ввцдr теороrз 2,rryшt рсв-
pof, достатоtцо пскать срqдл клоЕпчесш У-расввоев. Пусть

Р - таtоR ЕшJчшхfi раскроf,. Будепr допопtптеIБво с!втать,
tгто шут1п d-полос, DасполопеЕвю( в.шg!е вертшашЕоj з8гФ
товп С х d. сдвЕпуlн до упора в цшfi цвЁ ;пста, а э d-
пoJlocaJ(, располаiеввlп IrоFаФтадъвоr - до утора в леЕd вш
лпсте.

Оdраrтr,lся в d-пo.1loce, о{теsавюfi в раскрое Р послед-
неfi. Пустъ, дtя опроделеЙосrт, оша IпспотG€Еа вI}ЕrаJIшо.
(CJvcaй горrэовтапъшого полшецпя рассlrаlрвается апшоrтrпо. )
týсть 4 - вшяя заютоЕGа в этоt поIосе (рс. 2). Посколъпу
раскрf, Р клоrшческrй, тэ вцраво от загоговш 4, до кшца
JпcTa цдет рп R загоговок, шра.птопfiцх 4, (сш. рс. 2).
Рассмотрлпл тrп сJцFIая.

hс. 2

СJГШДfi I. Последпяя пs оцЕзаеш{х ъ Р d-пutос сqдеDЕт
топшсо одЕу заютоысу Q.rl рдош К псчерцваDтся rcе поry-
чаешlе Ез лIсrа заrrоюшй. (Это Фдет Tw о<Ф-е <d.)
В этоr с.ryчае рскроfi Р удовпетворяет теор€ше 3 (здесь об-
,rасть ý пе шецает lш qдtrоfi запотош).

СJIJПЦй 2. ПоФrедшя 
"з 

otp"."ero " I d-o-n сqдеIшт
Tortы(o одrу заююэку а. , 8 нQд DЕФ,t К есть еще запо!ов-
lq. В aTor с,цrчае к левоrry Kpan лхgга оdязатшъво п!пJIегает
рf,д Ц по!пзопталыlъЕлзаготоюк (1вс. 3). Офlасть re ý
вщдr неуJгуrшаешос!п Р, ооязава бцть запоlвепа вашryrml о6-
розФ, что сцова дает pacкpoil, удошlетвор@ Teopre 3.

слпдff 3. Пошедия rэ отрезаещ в Р d-поlос содер-
llт две дrп более загсговок; 4- ЕпlцJц !з щ, за кацоf,
lз пп слелýrет своП рд R (рс. 4). Обратвшся к веlшеW
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Рвс. 4

Ез эшх рrцов R . Tar, где ов ЕрIrщGает по отр'езrЕ дцнц с
к левощr крш лцста, распоJlошш квадрат С л с . Этот квад-
рат пlестштся в лпсте, тл( кл( С < Ф . Рассlютщл все за-
готошtп R , зqдетше этчIti tсвадратом. Сдвrвеr вабор эпос за-
Iютовок впево. Набор длестштся в квадрате С х С , тл( как
щ)Е поЕяпtцх Ез Iпc. 4 обоэцачек::.тtД +С >d. >Z. Затеи пь
веFем этот lвбор в квадIвте с х С на 90О. },tH поlцrтлп не

цЕщfi, тас;ке вЕшопtпдfr d-pacKpof,, в Korlopoli !цсло ря-
дов R нg елдIgщ, шешьше. Это пэsволяег перехqддть от с,цrчая
3 к оrучап 2. Теореша доказана.
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