
Вryск а(46) 0ПТИМИЭАЦИЯ 1982 г
Модел .цtlнsмf,Iо Е равновесlя

уд( 5I.330.II5

устOfrtD!вшв систЕiы дOmююв в экOнФr1,Iкв

чистOю oEi{EIIA

А.Н.Козшрев

Стачарпrd способ оцрqдеJl€нхя ,цра состопт в тош, что на

иноlостве доryстmш состоЕпfi эковоп@(r оtrределяDт отнФенrе
доlпнхров&tuя по lсацдоf, доrrустf,Iоf, кошпЕп! l назцваDт яцрош

coвoEu.tr}Iocтb допустппц состоrпrЕfi, ве донпнЕруенцх Еr по qд-

воt коsдIщ. Этот способ Ioцo qдел8ть боtlее у-ЕlверлIЕlцх,
есJIr Errecтo оlвФеlшf, допЕхроваЕIя п8 lUшolecтBe доЕустпIцх
состопrl эконошЕш рsссllатрпЕать опlOшепхя дOi{пЕЕроваllпя па
совокJпIностr всЕоllопатепшlц фъ€ктов, наэнЕ еtшх спстеIамr
договорв. Прч этоr каtдоrФ, доЕуспlшоw состоrпrD аRоноlдRr
соотвеDстцl€т lлоrество разлltцц, спстеll доюворв. во кяддоП
спстеше догоЕоров cooTBeTcTEIyeT елднственно€ состоше аконо_
мrдсш. Спстеrrа договорв, не доrпrmпrешая нх по одноi коа.rтцIlrr
назцв8ется квsзryстоfiWЕоf, Iд устоf,rшвоfi , а соответств}mщос
состоrп{пе эконоrпп договорнцlll п.,тl вIIоJIне договорнцr, в зввп-
cxlrocтш от рссriатрпваемого наборs отношеЕIЁ домпнпрвsнчя.
Ввервне тако0 пqptод пспользовдr В.Л.lrlшсарвьш в [I] , где оп-
rЕдаленн основнче повmшя uатехатrческоfi TeopBl договорв Е

rссJtедованч tх trростеfuшо cвoilcтBa. В настояцеfi раOоте дано
оtФqдеIенше устоlwвоf, cxcтoiш доповоров. гри KoTopor ;йое
вельрасовское (.остояNrс аконошIки tпстого обмснs оl€зввает_
c.q впоJIнс доповорlцl. .iалее оно сравнпвается с аяаJIогпчннм

оцредепецrеи пз !It. стрЕтса достаточпо rrростой ш естествен_
нd грlчер рцнка. MHorecTBo впоJrне договорпЕх состоЕtиf, кото-
рого пусто. еслц Еспqльзовать огредеJrеtше устоИтtвоИ систеrл
договоров lз i I].
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ýI. ДоговоЁ, спствl]l договоров r доюворtцс
состоrцЕI

лдгается, что оrъшбЕIя швдпочtrенlя для всох торпоЕцоЕ

эковошоi tцgгого обшона Iлr рцпвоI бдеr назшать чвт-
в€рку

о-1 N,R^,6,IX,,ai,>J _>, (I)

где Д = {/,2,. . ., О }- EoI€cTBo ,-*.*;'#"r""rо" trog
гошIев), /rZ- tпGло паlЕвоваlпf, прод/Rтов (:овроэ),6< 2*
liвotвcтвl) доЕустпrш коалЕшfr, а [ Xi , ai, >. } - опхсяЕте тор
говцд с пошороl / . oшсап".,чзid rоЙоЙ состшт 

", ""опотрбвтепъского rцolecTвa Дi . К , наtlлlьвопо эаJвса Еро_

дmтов ai( Xi r опхошепiя предпочтенпя 2 Еа & . Прлпъ

l тIпвзIтlrввц. Зашсь Х Z У означ8ет, сто t ?/ |
Допоштолшtцо ЕрqдпоJIоlоЕ!я опlосf,тепъшо шоrеств Х,

ЕоlIнц
l,z/

l ог_
вшевIl Ер€лдоtпепя вво!иlтся Ео Eps пеоdхqдлrосrт, тав вап
оrп обшщо свя:!аян с ЕвтеtЕретащеf, rqдеlп. С дЕуго! сторЕц,
Есе освоще повяIпя Iошо оtrредеJrrть ! 0ез дополптелЕвц
trредолоtеЕd. Более вою, оЕрqделеЕlя доювоIв, с!с?€ш до_
говоров, доююЁого r вполtе договорнопо состощя без па-
щ.шбо пшrеношЁ пер€восIтся ва бопее оdцчD кqдчь ршка,
копла о{яоtеЕrя lrропtоtпепlя эадаяц на lшolccтBe П Х; rлх в8
rво!есlЕ8 доryсшrцх состошfi рша i'.

когорое пногда наэцваDт шЕоrоствоl, доryстхmп расшрепепешЁ
товаров. йrсапая IодеJlь отлlчается еав ог классгсесво! Io-
деш tr!{Ka[ZJ, так п m абстрактпо! аковоrш<l с аддltЕввщ
ЕропзЕодствоr, I TJ. Исуr"твпе явсо вщеленпого ЕрIзвqдства
позкrмет }тaевыдlть E{cJto форiвльнЕх пбр€tеЕЕц, tпо ве чц-
вQдrт тех ве reве€ к потвр оdщtостl. тап Еав uqдеrъ пз IIJ
сDоItrтся к ршу (I).

Договороr Z/ вазьrвается пара (z {?/) , ý ( u )) , lто z(?D( R^'
s(уD( 6, цFчеI a?T)=o IMz / r, Д-i(z/) - 0 -

Сrстешоi доюворв назнв:lется вонеtпое соЕlсtво доюЕорв
6?

oBr
х ={ *= @!z2,..., gО.)( Д 

^,' А r' =f,, о' },
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гут совпадать, а Еоа.rщ
пер€сеЕатюя.

Y'lSlgсэ,rтеё(i
lз У , tIрЕч€I ЕовтоЁ J(

- Eol€pg соогввтстщ договоров
?/r),Z(vr,) tTpE раздItlнцх ё п Ё'ю-
SЧ)а 5{тr,)пометц) плп tисtтtшо

С спстшоi договорв V.tur}rr.- естестваЕнцш обрзоl свя-
зав веЕтор перерасtrрsда!6Еrя ЬоЁiйв -rcVl =Jr_ .z (/€) i кото-

polry соогветс?ЕrJrет (не обязатепlЕо доryстхltое) состояде эконо-
l|ЕIý с +g (V). рлJts (a+.r(VD( Х , то систеrrа договоров
V назшается сбалаясцовавцо!.

ЧтобЕ оtrрsдалх?ъ огЕопенпе доlмЕrровая!я } по некоторf,
Еоа.'п]rrх S gs б .введ€ц фрЕIшf,{е оЕерщчп эамDченtя l раз-
рва доюворов а?ой коадцде!. Естествешо цредпоJIоrrть, что
для закдчеЕIя догоЕора z/ sбобtодлrо сотл8сЕе всех его бJrrry-
@ участпшов, т.е. всех торгоЕцеg пз S(t) . а дм раэрЕва
ДОГОВОРа Zr дОСтатощо IелаЕIя qдЕою rз его расвшсов. чть
бн зашсвть аlп усJlовIя боде€ фрма.лъпо, прqдпоJIоЕш, что сЕс-
теца доюворэ t=lUr}дaз ооц1""ется Beкoтopofi коаlrпrшеt ý
rз шещвiся спстеIч до-юворов V=[Uаlцс2 путеI эакJIDченIя Ео_
вц l рвэрЕа час1l старц доюворв, ЕрIчеr ст8рце договоЁ,
не рgзорЕацпче_воашцоi S , сохравшт_своЕдочера пщ пере-
ходе пэ V в У . с кяттлt Iэ rвolegrв L 1 L свrпеI пару
шоlосrв

Z,rl ={с, Zl scur)c s}, i ?r,= [Ес Zt sQl€),os #б l
I

!,r, = !сrZ's(т€)с sJ,:,rl= {Е. Zlrrur)n sll6}
ll€lщr эtш парщ rвolactъ допЕц вЕtrоJIвятюя соошо[еЕtrя

!г

(2,

Е
,le t- f,c iL (s) r; (ý) э i (s).; (s). (3)

В слс деrа, уc.повпе (2) оаrачает, что договоЁ пз V , в
ВоlОрr пе эqде!ствоЕа! Br оlпr торгов8ц lз s , поrtносты)
сохрпяmся, а уqпоше (3) - что доюворн с Jпlвclтera тоFов-
цев, не цодrщl в S , ата коалrrпя шет тоJIько рsзрrватъ.
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Совщвоотъ спотfl доповорв *" 7 , лдя aololв вшо,шfiтсв
. lrerошя (2) r (3), обоввашl черз РlЦs). ЬсеЕе дш-

t ровщrя по воепIщ S ошрsде.щ овачал шь лля сбэлавсrрь
ващ, ctс|lel доI!оDорЕ, а затеI lвсЕростInlrтц ого Еа ц)оlа-
воrllвшо сIстош доюворЕ.

. Сбалапсrрошlвая сlстзIа доююров V дощлувт сбалlвсr-' 
:ffi F?.f,ы"оо-юров 

V Ео коаrщ s ( 6 (т.о. V 3V 1,

ai*g'rVr}4i*2'1Y)
ддя Есц ,С s , ц]шlеI

ai +.z'rV, i ai *."iсY)
хотя бц для олlопо z ( s

Пзrсть топеръ V - ЕрФэвоJtцsя cIcToIa доюDорЕ. 06овва-
tцI череs 6{YJ с,оrвоýшость вс€х сбепавсrрвапц EoJ[cIcTfl
оlсlGш доаоворов li , т.е.

Gcvl = {V'= {ur}r, э, |Е'с Е, (rё,rrц)+а )( Х },

а чореs HCV| - союlчтшость швсrЕIьtrцI (по ввлчощэ) але-
reBQB шсgства 0 CVl . Пр этош упобпо сtптеть, tпо сlстаЕ
ДОI9ВОРОВ, В€ СqД€ШаЦЯ Bl qЕОГО ДОПОВОIЭ, ЕДЯеГСЯ ЕQДСtС-
tэld лdоl дтtrюi сIстошl доюЕоров. }та сrсtеш сбалэвсцlо-
ЕаЕв, t8 лэв а С Х . Таш обравш, 0<Тh*0 лля лбоl crc-
tеш доюворв У п, Glqдоватеtrlво, НсID*И. trр спсlоЕ ло-
гок)рЕ И Мвrавспровg[а, то очецлЕо Н(W=lV l . _,

Crotera доюэороЕ V дошпrlу€т clcTerry договоDоl по

воа.цщ S( 6 (t rr! ), еоп V( ГсVsl в

ai+.zi (V) 4 а'+.ri cV')
лля вооI спGlаI догоЕорв |V'C Уr|'l,Т'? rtlv1" BcoI тоIЕовцов
lэ ý , пIЕlrбI лля .бц V'lV"ваfuется с С S TaKoil, что

ai*aitV1 v аi+э'(V").
Сба.lrавсrршщая сrсlеIа доюв9роЕ V , яе до|@руоIая Е!

Ео qдноf, ЕоеIпш lэ б , шазЕваапся квазryстоlпвоl1 8 Goo!-
вэтстц7Dцее эi состоше а е g( 7/ рша - договоIЕп. СоС?оЯ-
Еlец' 

69

8

яF



Oгрqдалпl уlвс€цIе догоюF Ее сЕадяр, EoraD

дt/ -(2а(т)о s(?/))
лля ЕItоlsmдъЕою допоЕора / п провзволъвою тqпа 2 .

Разбпшеч сIс?flн доюворв V=!ЦJ,.- Еаэtlваgгся clc-
tеЕ доююроъ V'=UЕЦ,(/,-ёt!цJrrТ"1 tдо OlJg( / ,

ё ( g . Спствш договоilов, кацф фэбпепе Eoтopoi ЕЕ8l-
усtоlтю. на8Еается устоtтэоt, а сооtвотglщ€о е! состоя-
вrо эковош - вподне доювоItнщ. ВэвосрQдстваЕпо rз оЕрqле-
ленd c:leryeт, что каlдо€ впошс доюэоIво€ сосtоЕIо явrlявт-
ся доповоIпнх. Еслr обовваtпть lпoloc?Bo догоюItЕц сос!ояпl
рщаё черэ l)Сё ) , 8 шIшество впопвg доповорЕlI состоя-
ш! - черз2, (ё) , то DСе) э D.сё).

Черз Р -обоэваш 
стацдарпвШ опаrIбЕс ъ R', Koтopf,

lвotтa вазцваDт cIIIIJleBco]l цен, а чвроз_<Рr{) _ скдJIIIIЕов
Ершзвэдеше векторов р( l' ,/(1_. СостоппецЕоцпilr_
рЕtЕого рввЕоэsсlя яа8швается Йр(F,фrРrХ, лм rоторо!
trЕп всох z ( N ЕнцоrЕIяI}тся Jrслоrця:

(а) .P,Z'>=1 Prai2,
(6) для -tie Х; зз <Р,.'21<Р,а2iФIqry€т .E'?-'.
Состоше .z( Х яеэuляrется валцпсовсtсI, gал (Р,С) -

Еонryтентпое l}aвoвecle Ерх Hoкoтopol Р( Р . Шоrа69в9
всех ваJIьIпсоюшх состоЕrпfi рдва € Ьозваш черэVСС).

ТЭOРШДI.ЕслаN(d l для каIдого
i(N отношовпе }, строго шовотоп-
Ео (воэрастапщ'ее), а шноrества
l;удо"п Ьт во ряDт усло ъпэ Xi=Xi*P?"
то справедлIво ЕклDчеЕr е QС)ЭWСе).

ДOМЗЛm[ЮВO. Пусть z eVCe l , т.е. суцестryет веЕтор

F ( Р такоfi, чtо ( Р, il _.- кошrryтевтное paвloвsclo. Рас-
cшotTшl сlстоr(r лоюворв У , состощrэ lз ешlствеЕною дого-
ЪОР ?f тцого, *tо S(Zf)= N с acVl -i-a. 0стается покд_
3аrь, чl,о спстеЕ логоворов У устоЁwва. Предпопош прr!в_
ЦОе. Т.е. сутосtвуuт коалщя Sбd ! tпqпо /(t40 тапе,
чю разбlевпg V'= !tЦrrеluJ сп9теlшн договоров У лошrшруе-
хо Ео коалпtвп S . Едщ V'i }" , то беэ ограЕtчерчя оdщlос-
Ir юшо сtIггать, что Г 9остmт lз дцЕ доцоворов 4 / а V ,
пIIчеI S(tl- S g (а+ ttV)lr Х . поскоtъку |' 4 ,i' , лм
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юох 7'( s доrЕц вшIо!Еmюя условпя

ai * g':(il) roc.ri(z.) 4 ai,аiст),
а .IJц всоюропо io ( S - бошо сlлlЕоо JrG[oEe

aio * zЪlD2+1.z'"1т) ?. а'| +2'о(т).
Есп шр агfl ЕшIошяеlся Еорqвщство

a Р, a"+2"722+4a""(v) ) < aРrа'о *z'"1zr2),
to лм iо Еапушвшо уG!оЕпэ (6) ошрqдQIеця водýrрэвrвою рав_
вовес!я. С.rqповатеrъво, вшодЕябтся цроlхюпоIоЕоо BopaвoEgt_
во, Еотороо с yчетош JrG[оЕя (а) rошо aalпcaTb в ЕцIе
<F,з'|d)> 20. С дrугоt сtоDощ, Z .Frzi(Dl>-o, тах, ЕаЕ

i -icil=' . C,tqпoвaTerвo, <Р/Ъiizлr.О пIп ЕоЕоlороr
i€sircs . Но доrле lM ir( s Еапуrово trGtrоЕо (6) шрqдшопя
вошýrDэпвою рgDвоээспя. Де!стштелrво, цrстъ е - пz *ф
в€rюр, Еоо вошовФтв ЕоsоDою атгtrтпF. }tз услошя Y;=Xr+Pi
Glедrеl, lпо

( oi, + z',(t) -. Р, zi'(?) > е ) ( Xir,

а rз сr9оМ юEolomoctt оtвош€шя f , то

ai, +-r4ctl - < Р, zi,til) >е >, a"+z*ctt z а".
Эtо овоеше шоао с IпDоЕстюI

.р, ai, *.i,(t)-, Р, аi'(?))€ ) ='F,о"'
пDo,ItюItotпT оц)qдолоЕID ЕощrDовIцого раЕоЕэсlя. ПоryчоЕо€
Ерtlюрэlце эаЕоIt89t доЕаэателъство тк)IЕшl.

На шогество Л опрqпаml оIцq!еЕlе до@ФоваЕIrI по Bqa- .

щril в б . trM z,r/( X попш . 
.r, /., eс.лrZu.ri=,Zъ'.

l z' а ц' лая вс€s z'6 ý , црпIоI ziJ q'хотя Оi'Ь одо-
то i 'c'S . l&olecTBo cocToffi вз Л ,'fiе лоlпцЕгошп ш оо
олЕоf, коашIцп, Еа9щаgтся mPoll рщд п обовЕачаеrcя С Се) .
Дя пласспчесЕою рщlа Tarзoa яшю совпqIает с 8ц)оц, оц)qпG-
.rя€шI g[Z]. спsщдя ?ooIEE trрqдотевдяэт собо! объqЕ9-
Ехе дЕýгI угэазппешl rB [l]. Тош вв reноо оЕа ЕIЕвqЕтся с
допаЕЕrelrcтвп, тщ ваа оЕрsделоЕIе догоюра в [IJ отлчает-
ся ог lспоJIьgуеrcю qдесь.
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ТtsOРЕIД 2. IIpr лпб о! ко адIцlовво!
струвтурв б справедлlво
вIе СсеlэDсеl, ЕрlчеI Ccel-Dco, еслt
N(c

ДО[ЦЗАТВ[ЮltsO. Пусть.rсDсё) , т.о. с5пlостцrЕг ЕDаsryс-
юf;твая сIсlбrа доюворов V такая, чtо а +а(/),4,. Всл
.r(Cle 1, то паqлrтся к9ащя S п состошоус Х таttrе,

"* ,d /'=,а о' \l/'2 g' , i€ s , цl5чоr 7'- i -u *
вовоЕорото ,1 ( S . Спстаqг доююров V rщо Ерqдсmп!ъ в
чв.V-tУrJrrr, I ллrlвскогоропо€. ( : доIоЕ?ь z'{zr.1)=
=4'-а' п a'(U. ) =О , ев z( S l соогвотсtъсвво zlý .

Даffее, lусть9U].'l=sп

_t = {асJсrсЕ.iъru{ý.}
Тотта У J V , т.е. сiстЪЪ доювоЙЫV Ео яв,lяопся ква8l-
устоf,цво!, что Еро{rюрtпт перэов$rаrцоry ЕрФlпоrоrошD.
Слqдовте.пшrо, цеет несто вЕлDчевg С<Ф >DcCl.

П5rсть теперьэсСССё)l N€6 . СпстgIа доIоворов Y , Ф
стояц9JI lз qдlЕствешrого доюворв zr тавою, стоz(Т)з.z-а l
StD= N, кваш!rстоiwва. Де!стЕ?едьво, бсJп ето во Tat(, то
сществутs воашпя S (d l clc1eg доюЕорв V с ГсV,s>
такпе, то для lсацого z'f ý вшоJIпяется уеJIоше

аi+ alVl ; ai * з"'(V), (4)

а дц вексгоропо ,о ( 
' 

более сшлъвое услоше

а'о * ,'o rtl v. аЬ + аЬ cVl .

Еов прп атq uct . то усrrовпе (4) вшоlвяется лдI DсеI
zrN. Этошавт,что

af zcVl7 а +.z(V),
T.e.c/Ccel.. Рвл a/V , то llоЕо_оtrр€дв.пть 4/FX , E(F
лозъуl=4'лмrlý п,у'=2'+.l'<V) !м lu(S .вр_
зlrльтДте поцпшI / |. ,"сrr"дователъЕо,.z l CCel , что
Ероllворе!пт rcхолпоry цредполоrsнпп. Поlцпешtое Еротlвореtпе
з8в€р!а€т доказатепъство теор€шц.

зАirЕlцпиЕ. ус.лоше Д" ( б r !споJIьтешое црЕ док83sтепЬ
стве вrGлDчеЕrя Dr€,lэГrЕ), стоrtъ пе астоственцо. t(aк, напr-
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Iep, требовап!е оптпI8лъвостц реlпенЕя в сlшGпе Парто. В клас-
cltlecкof, rюде,п рцЕl€ ато ycJoвce вцпо,rЕя€тся. TaJ( как О =2n

.t,"
ý2. Некоторне rюд(ЕпацпЕ оtrрделовхя устоlhтпвой

crcтoxн дог9вороЕ

' НапошlЕх основннв оцредеJtеЕяя пз [ lJ. t$стъ L'.,: - ,l7: -

IoptпJй вектор oorreнa Ердктахв мецдr учвстнЕI9амп | п / l !\е
полоIsтелн{це коirповентц поl€зЕваI)т количество соогветствуtr-
Iщ trродвтов, которне щастнпt7 доJIrен перQдать )пастнfЕу
l , а отрщатшЕIче - паоборт.'По опрелелеппD пtеем a/r/=-zr;_

Договороil Еазцвается coвotvlвocтb векторв Уl.Чt ={tyJ.,' ,
где S _ векоторая коаJrЕця пэ cl- tsектор обЕва проryвтdiш
шеJц,ry учsстнш€llп , п jl ,з J обозначается через uy IДлh

У, r \-ý,'

' Договор u/(s) нsэвается тФавlльнъпr, еслп для лбого ,6J
Еа.fiдrтся /' R * пэ J Talge, что t/,jб ) содерйrт Еолоштель_
вче, а L'iд(S) - отFщ,sтепшrЕе копtrов€втн. Вц,еленЕе lз все8
coBoKyIIвocTE liнсJlrlпцх договорв ExeEIro Еравп.rIъвЕх (в утазав-
Hot внше сrшсле) свя9аяо с rятерцретяt{пей прцедгрн разршва
договоров tcм. I lj;

С шрпэвольппl договорм ?/(s)116дg свяэать набор вектороЕ

{*c'tzlcsl) i r r., ЕоTагая

g'(T(sD=2..4,(s., (5)
/'$,/ l i Zi|

плп вектор.f (U6)) такоf,, jlg a'{T{sl) ошрвл,e:lяется рвоЕст-
воч (5) пш ,FS t.x'(u(s))=O пр z /ý , Из раЕепства
ц;=-ц, непосредствоЕно спеryет, ТГО Z ..r-cz'rsD=t;
'1 n ,.,

с ЛDrlДI. Еслп задаЕц вЪкт opa(R^o"
ко8лицця s<6 T8Kte, ""о2,/'=о я

,. -т'=о лляi/S , 8 чЕсло учЬ"r"!RоD
'.l коалицшЕ.t ве Iеньше трех, то

существует правrльннЁ договор /.r(s),

у д о в л е т в о р я э щ r il у с л о в Е D .z =qG.rG))
ДOl(AЗАТЕПЮlts0. Без оIтэЕпIоЕrя общrосгп ltorro сlитать,

что .9 = ,V . Цустъ z;: - {aKcEIaJtbBaя цо шодуJш кошIоцеЕте
вектора .а Через /ЪОо.q",*, Еектор пз R^. кадц€ц Kollцo-,

нентs когорого раЕва lП,Сr7 l, п пGпошli

?э



(r_,cNl - о -E'n', i -Г,п,, ц. (N) -д.
TorIa лдя каццою j.eVlaщqt

i-|
Z.r'-д*

апаJIогltво лмi=п l z'./ пощппI

.r Псzrс ND - Д - Я a r- А =.2 
О i e'&r( ill) - А-А *,z f=,c|

Пр атош опазЕа€ася, тто длg i.ф вбвтор щi_r(Цсмвgт
поf,оштеIьвшG кошоЕоЕtв, а в€вtор чсq(Д/) оЕрвrоtЕшве.
М i - а. полоптiвльвцо кошФ€шпl cQltaIET вевтор uoo_r{N), а
оlтпцаФllsне - ваЕтор lIп| (N). [lапопоц, щ i =У вэвtор
оiz(N)=д попоЕтаI€в, е веЕtор Zrа(N)от,рдltвлФ. Слодова_

TeJttBo, доювор a(N) Ерыrвf,.
ЕGш коа.щя s состfrт Iз лрт учасrппов, l' п 7 , tо

ввюр ц,/ цоlвостш оЕрqдешет доювор UС{i,iЛ. Есш тспо
участшпdв ЕоапIш боrъше .щуI, ?о *r:rý9.2@6D п tФащя ý
опрqдеrет неrоторrl клесс доювороЕ, срO.r вогорц естъ по
KpalEe! rcр€ qпц прап.lцщ!. Напопmr, !по в IIрQдIщпоI паDв_
грsф Еqц доповороl ЕовIIепась алр(с(?D,S(т)) , т.о. класс
аквпваIбвlвц договорв. В опдlQп,елапrя устоfiчвоl l Евазцrс-
ToЁtBBot спстеI доюворов ЕаЕ в Еас!оrц€! работв, тш п в [IJ,
lспоIцllптся сво!ства лер(а{Т),ý(t))i а Ее саш доюворв.
0гршченле па lсподьзоваЕlе тоJtш(о црашлвЕtлt доюворов Io_
reт оказаться спествsЕнщ лIrь для коа.щ!, соскlщ rз
двп учасlвхЕов, lIF lrсrоlпtr, trlo коа.шIЕя шоает зашппть
тоJlшсо qдхн договор.

Чтобч сравrrветъ rarщr собоi рзптrче оц)qделепlя усю!_
tпBoR спстеш доюворов, утоdяо 9аIпсЕвать tк в сrеДЕЦе! До-
волц{о уъпэерса.llшоП форе. Пусть опрелелgнlе квазгустоtввоfi
сlстеilн доI\оЕорв фшсrряано п совпадавт, ЕацI}Еlер, с оЕре-
двленIеI lз преддпрю пsрштаф. На шоrестве всеI шслlllъп
cEcTeI доюворов ввqдlтся опlФtенхо эквпваленпIосrп тапое. tпо
каlдаrr схсгеЕ доюворв экшваJrевтпа шбоry rз ск)Ех разбпе_
нrt. Таlщ оtвошеrпП аквшваJrенпlостЕ хоЕо IIрццуlвть достаточ-
НО l.ЕlОГо, ПРiчеI ка.цЛОfУ Пэ нпх соотЕетСтвУет неЕОГОРе ОЦРе-
дqпевrе ycTolтBofi спстеllц договоров.

?4
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!a.

ClcTeB доюЕоIlов ваФrrеоrlся lrcTolTBot, оGп Ещая эвц-
ЕаIевtвая el оrстша лоюворов rэаэryсо!ш.

Это оцlqделше доGrоЕо совшЕцаст с oпtrtФtar€Ec rз [IJ,
oJmaro опошешо эвlпЕлоЕтвооtl Erщr сЕстщ доlэЕоDов в
[IJопраполяеася Евсво[ьво Eatlв. С тоцостьш до обошачеш! эю
Iщo оцрqцеп?ь GlqЕrшшl обрэш.

CrcTgrr лоrэворэУ 8V' , вб дшrпуэЕ€ Ео воадIпrI Iз
qЕого учаоtша. вазшаDт,ся эЕl!эадовlшш, сс;Е .z tЙ=еСТ/j.
Сrстеш доповороЕ, в€ дошцхршо по ксщfl lз qцЕою!iчаст-
ша, назЕаD!ся ЕбЕавя9аЕшп. В IIJ дщо Eocвдltвo болgе сш-
бое опрqдеrцIg Ещавяэавво! спстешr лоюворов, Ео лля далlвэ!_
шlsю ато н€ спостЕаЕво. Суцостrуrг доотетtоtцо lц)оспrc l ос-
,осtвонцце Ешорц эвовOш, Е час!восlт IщoB, для воторп
во с,пестЕIуот сrствI доюворов. уеrdпвtп в сцвсrG оц)qдщэ-
впя lз [lJ. qщ I9 tаЕ, Ерэрв сrрlтся ЕIIе.

Ilусть € - щ ЭцtпоIпа. т.о. .щIпрqцуктоЕй IEoB с
дЕуIя торltоlцдш. Улобно сqiтать, то обцоо коrЕqесrво Еаlпою
цDqIцrк?а раЕо ацпltпце, I поtrцlоЕатrcя лля 0щсаЕlя состоrIпrI
рша пароfi св8!яDов J , l . воIоIца обоввачаm воIпI€ство
первою I вЕlорю 

"оЕара 
у пэрою лactTrвa. TorTB второ! юр

гоЕ€ц I}аспо!апвот вборс товцюв в вошчоствц /-/ " /-l
Далое, ryс!ъ ЕачаJrвоý расЕрqдеr€вtп ?oBaItoB сооlв€тстryтr
значешltrl перпгmп /-/ r Р,О , а фrЕЕцп цоIешосtl /Z/

l ll, совпадаDт ва шоIосtве доryсtш cocToffi с СуЕщеfr
ЦоЕДо

ч (ot;l) =2 -(/-J)e - (/-ff .

Таше (Iщ поr€шостЕ mЕо расGЕ{Fать кав l -5rсечовпя
сlтоlч юпуто! IФсlоЕво воsFсrащэl iШrЕЕш, оцlqделзшо!
ае Pi . Это зваtпт, tгo д!я рша_d вшоЕ.ш!ся rcо rребо-
ваЕtя, црqдъяцявше п Fш,ш BIZJ.

Непосрдствепrо цtоЕDfrФся, чrо lтащЫ Парто llаcoш!-
ItlEBaoюIю ршпа ,вrяотся о!рзов с RоЕцаш /=F'О |4-F=/ ,

а coctorlвl€I ралвовасrя - Еар. <С]/э; |/э),(/э i '/z; //2;'%)),
т.е. р =(|/е; '/z ), ,t=F = '/э . ПрЙопагаегся, tгo до-
цrспuц всо BoaJE!щ, поатоlry ,цро| рша ,вlяэтся lracтb lтa-
шш Парто, 8 !I€вно, оlрэзок с вощдш

п-f=l-€/э , 4 =,F=E/, .
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Булеrr ttазшеть z -кратпоЁ рпппсоfi €" эковоr,шкп ё со-
стslЕут аковоlпчесцm шqдэль. состашен}rут lз z субэконочик
ё(J) ,l)= /rz . идеппqнЕх шсходlой эковоlдческой шодепи.
tsсе состарIпще ёtl') отлшчЕlDтся от соотв€тствщ п}r сос-
тавдrпцц дrуmх субэконошк ToJrbKo Hoмepori ti . Клt Е црецде.
цредвоJIагается, чтс доrrусшLоr_лDdче KoaJrxlmп. ! этом аrгfiае
[z] лм состоfitй !еtlt,РtllJjlпз вз ршса d' 

"rшопlfiтся рs-
эеЕстваJ.(П)=JО) для iBcex v=/,Z , прЕчоli 6{tl)r|(V))г,pп-
надJIешт fl,рг псходной aкoнotoшш € . Тцш образш, состоянrе
rз ,црs оп}tсЕвается одrпш параlетрош а =f . 0стается пока-
затъ, что для .lщбого значенtrя парашетра l наrЕется Еравшль_
Е8я неЕавязанЕая спстеrrа доюворо9 \/ , но явrtпщвяся квазп-
устоfrrпво!, такая, что

.(/1ot), ( /-"/; /-ёt))=а(l))+.r(rr(v), t=П.
Иrвет сrшсл paccrioтIвTb отдепъво состоянпя !з ядр8, соот-

ветстцпшие зваqеЕпЕr парахетра 4f //2 
" 
* = '/, . ЕдJш а * ,//2 ,

то без ограrпченпя обпшостт шошlо сtптsть, tпо ,4 > /f . С дпу_
гой сторошl, .{ < l2/2 , так как состояппе U;d.) содерштся
в ,цБв Iсходного рtоfi€. По aTofi Ie Ерл]rппе a(/-.t;/-o{)>zar!,
c.llедовательно, наtдется .s ,'() тапое, что

ч ( /- (/-ё)ёt ; /-(/-Е)оС-ё) = zl (/-J ; /-ё/),

В саlош депе, суцествованtrе тапого С >О эквЕваJIентно с)rще-
ствованпD по,IоrЕтельвого коFя утавнеЕlя

t t-ё)2е2 * [i t-€)l *€J2 = 2Je. (6)

Урашенпе (6) легко rгрt{воJится к цдr

с (е -2/ё +212ё t 2J - 4/' = о ,
его корЕrtмш яыrmтся tпcJta

ё, = о) ё, = 2/ 121- |,,/16l-/)e*J2).
Уtппlвая, 

"rо ф >а' /, r моrно оцеЕхть значешя Сa . По-
Еятво, во ёr>о r так каN Q4-1)2l л (r'-J)'+/" _ пoJto_
лrте,tыlне чrсла. 0стается з€l}lетпть, что

2/ е/ - /.), ( r -l )a-.i' = 4 "r' 
- 2J - / + 2/, - 2/ е 

= 2/е - l,
прпчем равенство достигаотся тоJlы(о rrрч о = E/z Поскоrьку

"6
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za G |-J)(4-ё.); (,|,J)(У,ёr)tё") - ао-.с i /,J ) >а (О; / ),

для Dсаl ё , ё, доrЕо шоЕЕlс,r ЕсIвэщс!в0

й ч((/,1)(f-ё); (/-€)(/-е)+€)<со(r',а(1 /-J)'
а лм О. ё . ё" - ЕеIвэоЕоlш

. ч к /-J)(/-e ); (/-"t)(/-ё)+а) > ц, (/-1; /-ас).

В гропшш сцпао Jп}аввопб (6) шоэт 6|цэ oт''lt (тиd) во-
рэпь, чего Ео шsеl бrтъ. Ес,п ее' % , то щпЕая ctgle-
логоюроэ У состопт всапо lз z доююров, Ео qElw лlя
ваrцо! ш субаiФш ё(ilrУ.П . П9в.шбш У лоююр
rcщr торгощш (/rl) l (2rll) поlвоglш оlпсцваеtся вщrоIш
Zr6r,u1,7z,r1 = G(- /;оС) . Сrстэп допоDороЕ И.эапдош п_
Iяэ!ся праш.rшоl t ЕшавваЕЕоl. В то rэ врrя И во адяат-
ся пэаsryсlо,iqюt, Tar ЕаЕ tоргощ (2, У) l (2, v1 rcTyt
Iв8оDЕlь доIээор uсKl,уJ; (2, у')J) l эsЕшпть воrrfr доге
юр,r(tG,Yr; (2, v' р ' Цо {(э,уl.r"-у, =((1-tУз l а/е).
В ресуIъ?ато пасЕш (2,у) .Q,yi бtffi iшть qЕавовш
ваборч црФgI!оЕ ((,|,О/Ь 

' 
7-J/2 J , чlо сооlвsтсtвJrсl щача-

ш С = |/э.ёр . СлsIоDа".rýо, zrсrоtф;rJ/il>uТ-J;/-о/t,
т.о. Еоа!щя {Q,vl; (z,y)} .dлопдryот ЪпстеЁЪоююровVl
ЕGв €а-< lb , ,о лэfoоюа l < |/2 ,8ос, члоёr<ё < 2С. . Кеа-
лril rэ доюDроЕ сrшош У щqЕ/с! Dаэdt!ъ Еа лЕв до!оЕора:

ё zrclcl, у) ; (2,Dl ) ; t t-Elyc {ct!) ; (2, у) J), у = Г, z.
Поryrаопя в lвryrbrala сrс!ш лоюЕоttов булеt препrrвоt r
в olry цбоIв Е веваэяэашd. 0сtестся Еtе!пь, trзо ,оtюЕ_
ц (2,у) l (2,У')_stу б.IоtцDовать 9тr orcTcry договоItоЕ, Iвs-
РВая дОговор ё?/(t(4D; (2, l)t ) l 3аlD,Iая вовd догоФ

+ 
-?/da,ylr(i,y7l ), лlя Еоtорою /{з,r,1,12,ч)=аЕ6,ф;[l//.

Еасвоrъпо GlоЕ€о ЕФцlilrь ЕqцqдлOт спсlог лоюэороЕ
лд оос!оrщя_Iз ,пtrЕ эвоЕшtп. ооо!ветсщсп0 шаrDпD п8-

* Dшrра 4='/э . Каr п в сqвас ёэ < //з. . Еапqr v сФ- пооlаrrl пару доtэDоров ?/(!cl,y); (е,ч)J ) , ?r|d(/,p);(2,yrl),
гдс

Ql,v1,1z,r,r=F42ý; о,33); 4i,"rr,,"r=(Q25 ; q /?),

Цоryчвпваg clcTola допоDоIхlЕ У вштс" вовавяэашd, ?аl
lд ц: Dаз1rIээ допоэоре 

"|({(1,у); 
(2,|)J) ЕоryчаоI

Tl



Ц (O,?5z 0,I7) = I,2488; U(о,Бi 0,83) = I,4Ф6,
а IIЕп разЁвв договор8 u/(|cl,y);(2,D})

Ц (О,?5',0,33) = I,4886; U(0,25i 0,67) = I,3286,

т.€. эначвtflя Фуmпm полезвостr Ее преюсIqDп I,5. 0лшако
сrстеЕ договоровИ не явrrяется квазЕустоtt!во!, так кав тор-
товц (/, Y) п ( /, У' шогут разорвать договор u'({(t,O;rc,r')I)
I заплlпть пом доrювор Zr({(|,Y); (/rr,lrJ) , t7tе 4, u,,,u,7
= ({,I25; 0,125). В рзультате торговщ (/,v) с 0,Й''Ь;аЬ3..'
ваDтся в qдхЕаковоri состоянпr (0,625; 0,415), когороi(r соогвет-
ствует зваченrе цепевоf, фуrпдщ

ц (o,625i 0,415) = 2 - (0,3?5f - tо,sвsf = I,52015,

болъшее, чеu al ( /а, ; |/z ) = У, ý . Следоватвлыlо, коаJtЕtчя

! ct,vl; (l,yrJ бпоtшрует clc?elry договорв V . Ташпl обрвзоr,
tiвolocтBo сrстеr доюворв, усто!tпвшс в сшнсле ощ)еделенrя
lз [I], Еусто для всех акоЕшr ё', z={з,. Заrclil. что дuI
.шО& rз Ь"о* 6' состоше trcvlJj,, , хц€ €( vl = t |/э ;

/з ; % ; rl ), явJIrIотся BEorIHe доповоFlщ в сl|цсJIе оtrре-

деIеЕIя Iз Ерqдщцею параIра}а. Это с.пеryет непосрдственво
пз tоорш I . Достатоqо легво убедптюя, что дЕlуIтх шоше
договорtцп состояЕ! экщошпп ё2 яе сIцестgует.

Щ9 одо достатоlшо пвтеросЕое оЕрдеJtеЕlе устойпвоt спс,
!aш{ доюворов поцtrчается, осrtr срлr оrвошепrй экшва.llевтнос-
тп TatG, что l€lдая clglola доюворв экшваJlентна вс€I cвoEll

рзбrеш.ш, вшOрать шlIDlлъвов I оц)qдешть ycтotтEocтb твк,
Еак ато сделаво в Eatlars парагрЕDа. Это опрепоlепIе во акш-
ЕалеЕпlо, вообце NЕоDя, опрqда!оЕID пз ЕрадщrцеIю параграi!а,
во IIFвощт ЕIЕdпзmеrъво к тfl to результато!.

ъi

JИШРДТУРА

I. lЦI(AЮВ В.Д. 0 поЕятхr доповоIв в абстрш(пlоf, аконоliпке. -
йтпrлзащя, 1980, вш. 24(4I). с.Ы7.

2. Ю3ЕШШЛЕР П. Кооперtтшнg lI?ц I trдпrr. _ iI.: ltfrp, 1974.

Посrушла в рqд.-хзд. отдел
I0.06.1982 г.

.ь

о

,о


