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В оснсвополаlаrт;еf,. рOоте [Т] акап. Л.IJ.}tанторэяsем бsl.ltи

tsвеа{,нg rолпноь{"l 
krr

P,.r*1= t Cl o*1l-*f-Lln,of'1,*> Ь (])

#,

i: j,с,rsнсвпOна }Ix сходкrrость почти везде Ti суiпmЕемоЙ в ýр(}*

nrjEJTKg (0,I) 1уr*tuди {r*l . .ts кЕиге ii] устаноыiено, что
пр}t f<Bl с; LP{orl) ( t 4 р4 +оо\,

3;* Н Р,.tх) - /с->llr = о,
тдеi.Шо -Lj-нор[t{а.

целjю дашоЁl рботн яыиется построеЕпе обобшsшffý( квази-
лолпlэмов тпgа Л.В.r€нторвшча Еа ( Ф, оо) , устаноыIение rх
c)i ,ntMocTE Е рассмотреrше пркменениfi.

I. IIустъ пос.педователъность { Л"} под.чЕнеRа условsям:

В статъе [З] с последовательЕостъю

дmlая сЕстO}в фнкrй:

Фп,k(в):$}\
с

0-Х" а Д.l< \"е ...< ln& ...

*л;=+оо.

, hr* Xn-'*, t.,, ,L4ф , о)

I lJ ассошшроваЕа сле-

е*' d.}
П (\ * x.l)
t.k
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це контур С Ф(ватнвsот всо особенностп подшнтегралъноЙ

{ункщи.
0ШстепВ {уlд(Iщй [ Ф*,r a-)} , с.rгуfitаlцая для построеня.s

кваltяпоIшцомов типа Берпптеftrc - Хаусдорф, обладаот след}п0-

цплм свойстваltп:
fu

Г -t l2) \ Ф*.r,L.r(е)d,:с -- т, , lc-o, Lr...rfu)

з) слэj,atвl = i*.. Фь,k.1 (t) - 
^L 

Фпrk (т\ , k-!,2r...zъ-Li

соj,оtв) : ДtФ*rllх) i -|urnr*) - -i.,. @*r* (х).

Упомяryтне квазипоJI!лномн тЕпа Берrштеfiна - Хаусдорйа дJя {yllк-
тrди F(т) е С [Оr"О1 оIIредеJIяются рвенствамд

B*LFcBll = * Гlг*,1) Ф*,h (Е) , (4)

1u*fr, П;' - r-" пнтерпоJIщпп, б",*-о (см. [З], а такзе

[д] s Ls] l.
0тносятелъЕо этих квазшпопиномов известнн результаты.
ТmРа/lАА. Есл п по сл ел о ва т ел ь н ос т ь

{Л-} удовлетворяет условtrям (2),
то квазtrдолпЕо}.4ц (4) являются
аппроксЕмдрурщямл агрегатами
для непрврчввоfi на [g+вlфункцлп.

IЕOРЕltАБЕJ.для всякой Ъункцпи Ftх,1 ,
имеющей на for*"gl непр.ернвнур про-
пзводЕую, сЕраведливо равенство

I) Z -*,b('в) = 1 , -*,\ (Е)>о, о< kзw , w=orL2zr.;

*) В работе [О] полооная теореш доказана для отрезка [0,Т]
с дрrI,пмд узлаttи trнтерпаrlfiиff. 0дако после заменц переменноli
и шспоrIьэованпя того факта, что узлн пнтерпапяцпЕ MoJKHo заме_
нптъ др]Епм достатоtIцо Iшопlнм множеством, из теоремч этоfi р_
ботн получштся теорш Б.

бэ



hп bi ДГсt>1 = F'(*)
Е+ф fu

,,. .Ия построения квазипоJlпномов типа Канторовпча к;ркно
п 1о: ;т:'*е ренцдрсзэть квазиполиномн типа Берlппте}ла - ]iаусдорIв
;{ i:сIlо.,iъзовать cBotlcTBo 3 системr; фуrfiц}rf, [ <лэ*,цСХ)}. ilосле
неслокннх внчис,lений поJryчпм

* Вr[ Fсэ] =* Flý*r) -i*(T) -
: Гt Гл,о) lr-r,, (э) -Р(fr.,*) t,,, Ф.,r(t) *

-ё 
'' 

{.,t)[f,L.t Ф.,k* tх) -\чФп,r. (*)l :

: ё[ Г(Сл,.J - P(c.,r)l t* <,э.,*с-) .

i.jеняя иццекс, пршlем к равенству

tsj,. [ Гс.>] = ; Г P({.,,t)-F(E*,.J] I1.. @n..,u. сх).(5)

Ilусть,I,утшtlия F(*) явJLfiется неопрделенннм Ентеrралом
от своей призволной, т.е.

=[f,u d, L r't*> = |ст) .F (ж)

Тогда

*.ьr {у,r*
ГlБ,п..,ь)= \ 1сl>аt, F(ýn..,r.)= \ {tt\at ,

О' Ч...,ч,] < й.r,k , ( L=o, n, ...r''.1 i {..,,...-О.

t
{rrrk - Ч.д,L,l дr.,
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IIринпмая во вн}tl.Iание эти равенства, заIишем ts'*..[Fс*{
в вIце

dп,-[ Рс *>1 = fi ^..,о..,*-,*fr" 
{,u r* 9 л- ( {), t ol

Гn,r,k r

где [. ф,"...ь,.(-)} определяются фрмулалs{ (3).
КвазппоЙнол,ш JCt( f ) dудеи называть кваэипол{ноtя}м

типа JI.В.Канторвпча для фуrпщшл {Сr"lе LР{or"o1r pat. Пос-
ле надлежащlтх преобразованиfi из квазипоппномов (5)-(6) r.:олrно

поrцгчить кJIасситlеские поJIпномц Л.В.Irянторвпча (I). Деiiст-
вительно, для этого lryxHo с!елатъ зап,юну переменноii a=-€ot ,

{Bforlf , поJIожить tn =k я учесть, что

Фo.1,kl (ea,t, = с::: L"'(l-L)'-k ,

а пз фр4ул,л, опрдел.mщей постояrпую Эйлер
it,

0h" Z
i=r t - h*) -_ с ,п+ф

преобраэоватъ Ч"., t п d*..,k t
.[пя устаноыlения сходпмостп ква8Епо,lпномов (6) pacc}raтpl-

ваются два случая.
а) Пустъ в ка{доfi тотtе эе (о, .о) фу}trщпя f с-> в-

ляется производной своего ЕэоЦIвдеЕоltпого интеграла, тогда
почти везде

(lr* Х._, ( l) = { (*) .ъ-о а

Действителыrо, в этом случае на оонованшп теоремн Б спрвед-
лЕво

Kn({)=F|.r[ Гt-ll * Ftв) -fcx,l (rL+e).

б) Пусть fr-l , L?6or-1. В этом сJryчао кваэппоJIиновш
Iiанторовича заIшснваDтся в вцде спвIулярного интеграла rt схо-
димость ос)пцестыцется с помщщ теормн 0дчrича f2].

Ш. В качестве прлоrенй квазппоJIпномор типа Itанторвича
отметпм следrщде.

а) Квазипо.lмношц тиIи IЬнторовшча tr*t{) отобрахапт L?
само на себя и
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ll JC.tl)l[ 4 м l/шt .

о) .;*lrq того чтоdы иIIтегрtrруеNЕя d)унк[tия /С*) принадлеж8ла
iilacc:/ LР(oroo) ( р> ' 

), необходимо.и достiточно, чтоdы

_српiш &"(/) обр;зовнмли ограниченное MHo}iecTBo в LP(or*).
а) 0граlиченное tlхIФкество Г- t{}.L'Oyo"* компактоill

тогда п толы(о тогда, если для всех { a Г

\l-X*t/)llt -О,,!,*-.
В заttлючение отметпм, что квазлпотItrномн типа ТИвторвпча

находят э,r{€ктгвное прпмененЕе пр решениr обофешой пр96ле-
тлтя С.ХаусдорЪ в классах LP ш L- ,

Ъ- л-л"* - ,

f.-l е-- {{ýctc l W*orLrLr.,,

ус*1 .LP(or*-)l t-<p4+a (?)

tJсlи tn-Jl,, , после заменн e--=L прцдем Е ItJIассяsескоЙ
проблевле моментов О.ХвусдорДа [?].

Проблема мом€нтов (7) рсслятриваласъ в рботе LB] Оез пс-
Еользов€нпя прпблжвщшt агре!втов Xrl() . Oтметtrм, что ре-
шеше прФtемн моментов (7) с поlюцъю квазппоllпномов тrпа ItaB-
торовпча оеJпдестыtяется точно так ле, как и Iвшенпе подобноfi
проФlеьтл в классе огрlпчешlой варпацу[Е, с прпвrIеченпем ква-
эиполшномов Бернштеfiва - ХаусдорТв.
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