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Пустъ Х , Е - аЕmrедовш вsкторнцо Iвшеткп, прчем Е
порщково поrlЕа. JIпвейюй oEeIETop 9'Х-Е gаэввается

реIулщ)яцr, есJIп оЕ пIвдставЕм в Ецде lвзностý двух вопOаш_

теЕъЕж. Рассмотдшr простIвЕство Дr= L,(X,E) рцrлJIрlшс
опеlвторв. Известно, что L, - К ЬрстрЕство.

Пдш шсшедоваtsцп структуЁ щrcтравства Ln возвtrкает
эопIюс о строовхп алгебр оскоJкоэ полопптепьного опертора.
Пусть 0 < Т, 9с L. . IЪпоlлшu, что Т пазнвавтса оскоllком
9 , еслп Тл (9- Т)= 0. Нетlцдво показатъ, tпo coEolgyт_

ЕОСТь t (9) всех оокоJIков опоратора 9 мрзует поЕryп
булеву аттtбду.

В с.rучае, ес,lш Х - К _простIвнство (пп рошеlка с про-
екцдям), oJ[euoвTapшlrл оспоJIкапiЕ Еазовем операторн вща
Б"9"Л l гдо S. В(Е) , fiе Pn(X) - проектоg. в соот-

ветствуIпlп простраЕствах. В работах.[Т-ЗJ ЕокаэаЕо, lпо a,le-
IеЕlашце оскопЕп порщдаDт всп а.птебру б ( 9) . Есlш пе
Х - вектоlвая решо8а, то осколкп 5казавного вцда, вооdще

гово;и, отсуIствуt}т. В дашой зашотЕе рассlrвт!сва6,1гоя класс
ooKorIBoB, Еор€цд9ЕвlIх lдоаJlаlr! вектодlttоt ршепsп ,{ .

Полрешетва L с Х Е8внD8отся цдеалои, еслп ЕшпФцено
усJIовцо норашвосm, т.е. ддя пропsвоЕшшц д с Х а t е L
пз EeIraBeEcTDa lTl< lll сдодrg[, !тто g.е L

IýcTb L - цдеал в Х . Paccrreprr отобрапепе trР,Х-*Е , вадаваоlюефрryлой
(Я,,О). = srrp {9 (laL) ,t. LJ 1эс с Х*);

(,Я"Ф)с = 1ý"Ф)а* - (.i,_Ф)z- (r е Х).
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I. Спрвqд.lшво следrхщоо со'отвсшеше: !че . 6(el.
ДOКАаАlЕJIЮlВ. Иаотошость отоб;вrвшя Е"9 очовц{п8,

так каЕ дш;сшбого а. Х 
* шеем (яrР)i , о

Провевш яццtr!Евшостъ. Ддя ЕрпзваrIьЕЕх Ц,l € Х ', l. L*
вшполневн KepaBeHcTBа (z"11,12 < zлl +ул li rа-уlл 2l >

>zлttулl.
Замотпu, gо 2.|с L , о!сцда

9((л- уrл l ) < 9(l л|) +q( ! л t ) 1 ý"Р@) + Я'Р (у)з

9(сл t l *Р(! лl t < 9 (tcty l л2l) +qФсз"у).

Сдедовате;lшrо, . fi,,9(с,!) = fi,9 (.), Я.9(у) .
Итап, .fr.9e Li .'пустJ .', Xt , тоIл,а

Sr9 Л (Ф- ГS)z . tпl lgrР (r-!t" (9-яrФ)а : 0.у< а}.
Слqдоватепrво, для пtюпэволlвотnо l , L'

ЛrР Л (9-Я"Q)в., S,.9 (z-a,r/;.19-99) r а| =

. (гr9 1r1 - $'9 ( с а 11), (9 1 с п l 1 - Sr9 { r tt l)) = О,

Кдюше того, как шluIо, q9,9- sL9 >О , ЕоЕ!Фry
л.9л (9-srP)=o ,

здмЕЧIf,Iв. 0сшоrщ ý"Р оцодвтодв 9 шшrо оц[вдеJпть
для лпdого полtlЕшоства L с Х !акоrо, Ео лдя прФэвоJlь
вого aclY ослl lс.L ,!о пtеL .flоочевцдЁо,tп!о

]q;r#""{ii: c;',L';.ff"'-u 
хцоал, содоIПачtrfi L (1,o,

2. Оrшtш п9сколБво очевцдЕп своf,сtв oпoIEToIE { (P 
:

а) ýrР (|) = 9 (|) ддя .шdого t ,|, ; '
6) вс.ш 9|r= | , tо P|rl 

= 
0 , Iц€ L- - аошповев-

та, порqдеЕвая L ;

в) еслп опоратор 9 поIWЕово ЕоЕIвJшваЕ ( 9 е L,. ), ,о
ýr9(с) = 9(z) для.шбого з_е L' i

r) осrr дr8 вевоrорго цдоада f{ шееr I1nL=O , то
f.9п$пQ-О1'

д) осл L - пошшевта в Х п с цос!ryо, про*тор 6,

ва L , то Sr9 ,9, Б..
06ознаgш схrrвояФr ' r. r ( х ) Есо,сrво Е€а цlеаJ[ов в
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решвтке Х , упорщ,оq8ннов Ео ЕOIDчоцЕD. Извесtво, что Т

полпая Iвпопtа [а]. Крю того, для mdrп L,П е I
(!.лl'l)*= ttn m: l е L*, m е. п'};
(Lчг1)- - [С ч ta з С е L*, ^. П'}.

Пусть В (L") - булева а.шебра проекторв в К.
прстравстве 

- 
L" 

- 
. Рассшотрм отобрrеlше 9, Т - +( L")

.f,,L-ýr (LeI),
sь,9*л.9 (9. L]).

3. Овобрпепе ý яппяется ршегочзнш rюlюю;frпэlюм,
ДOМЗАlВ[ЮltsO. tSстъ L,Пc J,9. L] п ,. Х'.

3ашетrпr, то .E'9 n4fi(P-4t(qi9) , поааФry

ýr* 9(с),sарI9(а,пС а m), I cL,m е Пl =

= sup |Ч9(t атп), mе ПJ . яfi (яl9)r.

Слqдоватешво,

4tлп . Srл ý^.

Теперъ Еокщвш, tпo 4Lчл - ýLv lIа
tпo справqдЁшвв цес,п@че равевства

(s,пЛ")9. (g.nsn)9 - ýt9.ý"9,

.E,,n 9(с) = sчр [Q(. " 1lv пt)l ,

4rл" 91т1 = sup l Рlз а (l а тф)|.

(I)

. Свачала заlЕtЕu,

(2)

Kprre того,

1zal ) а(zлm)+в.лСrч(tпtп|* 1zal1+ (2 л пz).

Слвдователъво,

л.'п grз) * ý.n" 9(а) - ýч9ь) , sп9 {z) ,

поатоrry пв (l) п (2) полýrчаеш {,.",l . !"v ý".
Утвещдше домзано.
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Пусть (Ll)c r . Так пак Т - Ео,Iная ршова, то gу-
ществует L=.s,.pL*. РассrлотtиммвФество (Lp)c J , полJr-
ченное из ( L4) II!псоQдпЕвшем точнlrx BorEEIE гI}ашц аовоч-
нш( мнопеств. Ihx нетýrддо пФtазатъD L = *чр Lp = U Lp.

4. 0тобржевие fi сохрв]rяег TotIEHe B€IEEo гI}ащ:
qi,ab. = SUp ý.

Деfiствптелъцо, u#лodo 9е Li , .. Х*
,о fl., Р(з) - sry ýьр9 (r) =

= st/f ( sч IQ(r n tp) , t, . Lpl)=

= syr{9(т..,/),/ cULf =LJ= Л.9(сl .

3амемм, что аЕвлотЕtяое утэецдоЕпs длЕ нх8Е:r гровеfi,
воофе говоIя, Ее верво.

IIапоlм;, тто опертор Тс Li на9цваglся аноIшалъЕtдr,
ecJm дIя вокоторго цдеаJIа L с Т такого, что L* = Х,
пмеем Tl, = 0 . Соэохушооть воох sЕореялънц оЕо;втодюв
обозначпl'"через Lo = Lo(X, Е) . Извество [ S], тдо L= L,. .
Ташм обравом, спцествувт !роек?ор in е Po(Lo) ва компоЕевту
L, цоряшсово цецрер{ввЕх oII9IlаTopoB, Е ддя каццого оцерато-

рs 9 " Li Е!iеем 9" ;,.fr^9 с Lл
Пусть l- tler: Г'. XJ - rвопеотво Фrцдаtfiввтов

вектоIяоfi ршЪткп Х
5. Спрвед;шво сдедЕцее IEBeBcTBo:

ýn- iл| lяr, L€f.].
Пшlомм л " iпl {Cl, L с I. } . }Vшо показатъ, что Я. fa .

Пустъ Т с L; , ToITa для векоторого пдеа]lа L е I. паеем
Т[* 

' 
п, слодоватшълrо (СШ. 2б), ýrТ =0 , ЕоатоW

ST-0 . Яспо, что ýт - ттулевоfi oEeIETop дlя шdого
Те L- . Отспца IIoJryIBeM, tпo g з tn

Пустъ теперъ Ч = Ло Q . Так вак (Pл - поршltово непIЕ-
рьвлrшfi опе$атор, то r.Ч = Ч для лобого L . ]. (сu.

2э). Следователъпо, Л(Pп - inl ЛL9 - Ч . Стало бнЕь, ý4',.-
= sn ч grýп . РавевстводоказаЕо.
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СДЦДСТВ{Е (ср. [В] ) .

Чr= rrl yl9(.nt),le Le J. I С, е Xt).

Пусзъ - . Х*, t1*1=|ye Х: l пе N lgl < n:el - цдеал,
порщдешнй эдешавтоt а . Ясво, что

а;r_rQ(t) = s..pIgc па^z): п сN l tz. Х*).
Ррсслвотршм lrнo;ocтBo .,Г с Ро( Lr) проечорв вцдs._

J 5*. ýt(ri , rЕо (t*) с Р, (Е), (zд)с Х','п е N.

06ознаwм свлволом ,,tгt мцопество ЕреЕтовов_ вr.ла f, , iп| ýtr,
где (Д") с Jf . CooTBeTcTBeEto .,/", (,rf|)'= [.fi= sup я* :

(et)clIl.
6. Мmпо поЕаэ8ть, tпo справедлхво следпщее равенств0:

Pn(L,)=/lt.
iýсвь Х - К {llюсtраЕство, firr,€ Ро (L.) _ a,IeMeETap-

нd пректор вцда боrQ, =,Я.Р. , тЕ0 Л Э Р"(Х)
Еректор ва кошпоЕеЕlу tлl

Нетдlулво показатъ, что

ýц*) -;Tl t r;ry n,or_ {)*l i t. lr}ДД } . (з)

Odозвашu стrяодош 4 rвoвecTвo пректоров *да б frr, ,
Itre бе Pu(E), а..Х_' . Ив (3) щдво, что Jtc Jt" . Сле-
доватодtЕо, 't" с Jt"" , поатоlry ве[жо равонство

В(L,) =!t"' ,

(ср. [IJJ).
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