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В ввм9тке исслодrатся вопрос о суцествоваЕхи !птпврrrвнтЕцх

!цвsJIов комtrsктЕшх м9Еорпруошrх, операторв. В оdозЕssоlшяI и
твр{шЕологЕЕ W будем слsдовать tl-ЗI.

Ввёдвм необходплtе нам в двJьнвfuем оrгрдвлояия. Пуоть двлве
Е - порядtово полнвя бапвхова рвlцsткв (dlm Е ) .l ), (Х,р,Е)
dвнахово trространство со смоlп8Еной Eoproil t2]. ПодФостранства
r c.tr нsзоввм слвбtпg идааJIом в Х, gcJm p(I) - HoI}6aJlьHos поддно-
fiоство в Е. týсть ? с Х(Х). Идеал r с.f, gвзоввм ?-швариавтшш,
sсл{ fg € r лпя .lшбого g € r. Есла спектрsлъlдй рsшус оперsтор9
r рввsЕ HyJtD, то тшоfi опврвтор пазоввм кв8вчнщьЕот9нтнцм. 3в-
метим, что oсJIIд мssораЕт8 операторs Т с I(x) - Iв8зЕпiльцотопт-
шfr опорвтор, то r - таr(!в lФаsпlпrльпотsнтЕй опврsтор. 06рвтноа
в общам случs8 нвв€рцо.

Teopra. Пgаль ! с Jtx) - ttBt+gleбФ,,соМ. ollarg/llop с
ttfu-sчtlilJьпмпнцOюо пo|tlfi n orpдиllotl. Тоаоо б х саl]рспваыl
lчл$quffi сtдМ tlflBa-l.

[опяаато.ьоtъо. ГJусть

С(Г) * (0 <R € С(Е) : R|r| = lr|R},
.4+ = tO <S € с(Е) : ] R е с(r), O<S < R}.

06оввашl

8=tl€I(.r): |l| €/+}.
Тогдв 8 - JmsEoв подрстрsЕотк) в I(I). ДоiствштоJьЕо, лпя
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лбъп, f,r,x. € В шrвом |Х.l + I, l ý txi| + lx2l € l+, о.qдородlость
док8внваsтся аЕ8JIогшttЕо.

Крме того, з8кбтЕм, что f с 8шдlяmбогоХс 8 оЕsрsтор
rЁ€В.

Твк KBJI Е - бдцвхов8 trюшOткs, то цвнrр Е совпsдsвт с мЕо-
rsотвом вов[ opTot{op(E{BMoB Ев Е. ýвявховs вJЕ.вбр8 l(X) будет
}rодrл9н Евд кOJъцом z(E'). 8ля лшбого т Ё Д(ý) (]ýýрвтор тХ € Bn
ос.шд [ € 8. ДвfiствптвльЕо, lт[l = lтlltl = 1TlS с 4+.

Ддя ЕвЕулеsOго зо € Л опрвде;шш

B[fo]-{lao:Ic8}.

!l|gоввство 8[.Toi - ?-rrr.параятпоо по,щрострst{ство в Х. ДеrотвЕ-
тgльно, дtя Jшбог0 tl € В[.то] еущвствувт l ( В твкоr, qто

U - хдо" тогдв Ilt * tfffб с 8[col, так ý&к Гf с 8. 38MBTlдin что
rо t В[со1-

По$gЕем, что 8[зо) - слвбнft Едвsл в I. ДвýствцтвJlъно, rryсть

.f { p(8tJo]) пrrусть е ( Д. O<аd"Г, тогда сущýствувт тsкой
t с 8, что / = p(xrc). Тsк к&t Е' - Еоря,цtово поJIЕая 68н8Iовв

р€пвrК8, то сущsствуот такоЁ то с Z(B), qто е =,rJ (вто сJIеý€т
иs твоРмн ФрвИвнтвля). t)тсвдs лшЁом в * TJ * тор(Х.то) *

- р(тrоJяо). TBigrM оdр8вом" 9 € p{B{ro] )r гiоэтому 8[эoJ - слдбМ

I,tдgsJt в ,{. Тогдв ега sаfiцканав ВIrо) TsKrKB будвт ?.-Iп{B9pшaEтiilДrl

слsdrп.t ид€sлом в х.
Поквrвм тепsрь сущвствоввrýrв з8мкнутог0 н€тршвшальýогLr

?*Iц{в8ривЕтЕого Rдýалs в I. Для*этого доотвточЕо шок8зgтьt что

еущветвуот я е i твкоfi, что BtT] ,d ,r. Пр€ýIолоtям, что это не

т8к, т.в. 8tr] - { дlя.iвобого -r с.{. ВнОЁрqм JOe Х т8к, чтобн

!зOý } 1 и gТIо$ } 1.

Для гrростOтн мOан0 счлт8ть, чт0 ýТý d 1.
Пусть U - открнтьй шар в N вд{Iшчного p8Jptycв е цантрм g0.

Тgк квк ? - коtдIакт!дЯ опФрýтор, то К - 1U - компOкт. JIюбой

.r € U trрsдстввпм в видв r =,Jо+ z. где lel ( 1. Еслд ! = tt, то

а = Iао+!z u |Tz| < i. Следов8твльно,

lvl > IfJoI - lfzl ) ifso! - l -0 : 0,

щ



опсудs дш .ffiого U € ff Еrеоu

|yl)0>o, (. )

гд0 ý нs sяпЕсят от U.
Так к8к, по ýрдIолоreЕЕrl, 8[cl = Х дJ,я Jшбого r € Х, тс}

дtэ] п U * 9 ц, сJlвдов8твльво, .цпя .lшбого ЕOЕулввого э € ,I суще*
отвует тsкоЁ I € 8, что lr с а, откудв

"Ч*r-'(u) 
= х \ (0}.

в селу (i) пмвем f, с х \ t0}, откуда (t-!(u) : Ё с 8} - открtsк)е
rcкрншs KoMItgKTa Д. ВшOврм IIEI нвго коначЕоб подIоlФштЕs

к . t}r;'tu).

Вовьмsм тоqк]r lго, вшOракýЕ вrдпв. Твк как frо е IU с Д, то нвй-

детсл t.|, { d {, ( п, дlя которго rсо с {](U). Тогдs опрsдвJIЕм

r, = Х,,(frо) € U. Дяалоrтчяо, нвfi,цотся t2, 1 ( t2 < п, лпя ко-
торого t, = lrr{Тsl ), ш твк дsлое. Шолуmi trосладовsтвJБЕOстъ

{r'"}сUтвкуп,что
ro О Ц lпШ |rn_,''''",,*о'

0цоlпш, вокторщrп ворrу 9лsмsЕтов ýоследов8таJьЕостш {r.'"}.
IUcTb

;rrul 
',о 

* r,о (1 < l} <,, S{ъ € d+, лt} с C(f));

Р(r'") = P(fltrrI...fli,I?o) <

lrt,l lrl lI{,,_,I lrl .. - lrl lrr,l |?|р(.rо) <

< Лспlfl fit,,_,l?l...lTl Ri1 lrlр(эо)-

Учlrтьввя пBpocTeEoBoTIBocTb Rt} Е |?| , ЕолуrIпм

р(.rп) < r,,rrrо_,. ..Rr,lflЪ(зо).
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Пуеть О = ,*Tp!rru!, тогда lgr.! ( D*l l?ln! !,rol, откудЕ

|rn|' /n < oi l fl'!' /n|ro|' /n.

ОтсDда шlвем (э,")* О, т.е. t0} € f,, что протшор€шrт (.).
Творомв докsзаЕs.

Заreчsшв. В докssатвльствв теормн. IбспоJъзовsЕв цродложвн-
нвя Б. дв Пагтврм t4] модФш(slsя доказsтвльства Хшльдвнв тео-
pшr В.lД.Ломоносовв [Б].

Следствве 1, Ec.lu Е - баплэобо FtBtttta,, Т е Сr(gl - lлЕнч.лЕ-
боО tцопlлlМ, olЕEд/llap е к.8овutl1-1ьпмллн{пад лоOуlэа, пю б Е
еуцвайуып Hыпp6uлlыЙ, lаltlЩlвцulЙ, чtфJ.

Сохранящй дазъшlктность 0пврвтор ? € Х(Д) н8зовем
d-гомомо@змон, 8сJIи дlя JшOбого r € Х въшоrнявтся р8вgнство

p(f) - lГlрtэl.
Следствпв 2, Ее,lч Т - d-еололофлл, по 0л Jрбоа(] нЕкуrебо-

-эа ка.GпЕ,rопноео нВqgJндlьпgлллЕtцлолоео ollepтюrr;, f сgrчрспбуел пр4о-
,t?Фо6or{,{tf, l-tнбqчМ tДеоJ.
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