
2
. Конди главных идеалов
-

Вспомнить : a) Комодо целостности
,
елĸа

.

Велиĸость

в таĸих Кольцах
,
простой Элт, единств . ?разл . прости .

( см . АНБ
,
АНЬ и §3.5из[ ВИН] );

Б) идеал ĸольца , фаĸтор ĸолец о , фаĸтор ĸользо
но Маĸсим

. идеалу - поле@N8aG9.2usEBUH7JOrp1Tnn.A
и B- ĸонца (алгебры над полем ĸ)

T.ee : A- → В - гомо торфазм ĸолу (алгебр), или

(хау ) 4
=

же
.

-174 Еу ) e -Джул Кху e-A

( и дня алгебр 1244=2Же ) КЕК и их c-A )
.

-



ИЗ очр - я идеала ⇒ Если 1-ДА
,
то от- e

П : А → А# но прячу ат = а c-I - гом- эм
,

он (ĸаĸ и в случае групп) на 3- ся ĸаноничесĸим .

Т
.

I (о чом - зла ) Тут у : А → В - гом - заĸону .

-

.

Тогда 1) Гтч = { ая I ааа}
E B (подĸолы в B)

2) нетE- за c- A- (асо} « А ( идеал в A)

3) От -е я : Чет у →Гту по правилу

( at Нету ) у = ая - и Золотым .

Дед См .
Т - 2 в § 9.2 из [Вин]

.



Пример А = КГх]
,

в = К и с -фиĸетт из К .

[ Я г А → В поправĸу НАД fc c) -чоĸи
Дие = К

,
Кст я = (х - e) КОД - все мы - ны

,

деля унеся на х -с
. Поэтому Котрые= К .

( сравни с теоремой Без b) . Другие примеры
сл

. ЕВИЙ после т . 9.21
.

Чтобы огр -ть фаĸторах гетрз
А
# алгебры А

от идеала I доп . требуется ,
чтобы EI 72 C- К

.

Опр - е Гомоторфазла и теорема о Том - Зонах

легĸо распостраняется не алгебра .



Ауд Кольце (алгебра ) А раĸа ,

в прямую сумму
своих подполз ( под алгебр) Ах , . - де , если

1) абиева группа а - прямая сеĸта аб . чрзт А, - Аĸ
( в . n

.
А есть пряма симĸа ĸорр В А

, - -
Аĸ в

Случае аĸтер )

2) А i. Aj = о при ifj (
но Равносильно тому ,что

A-
i , - - Аĸ - идеалы ) .

Опд
"

( Внешнее) Прямая сумма ĸому - ( алгебр)

Аа , .
.
- Аĸ - это прямая сумма АЖ - -⑦Аĸ

их аддитивных групп (в .

n
.

в шоĸе алгебр )

С но ĸомпонентой операций умножения :
(и , . →

же) (д . . . . уг ) = (xD» . - 22 ) .



Препод Оĸр - я 2.2
'

эĸв - ни в том Смысле
,
что

А 7 А , ⑤ .
-

⑦Аĸ
, где # из ар

2
.

Д-В Таĸже ĸаĸ и в случае групп .
. . .

Приди Если A , .
-
Аĸ a) ассоу , Б)

Комм
, B) С единицей , то и А.Ю . - ⑦ Аĸ тоже ,

3752 Ест Ах ,
-

Де Ы 3 дел . нуля ; верно

ли это для Ато . -
① Аĸ ?

Зад Деĸ -то
,

что 74174 ⑦ Не#(ĸ e) =L
и н = ĸв

.



Далее
,

А - Конт . ассоу . Кольцо с 1
.

Проезд Пусть SEA .
Ми - оо (5) =

= 294-1 + amxm / ж . - -жив
, т . .am C- А } ДА,

при этом (5) - наим . идеал , содержащей $ .

Олд E- (5) - идеал , порожденный
мы - вот $

.

32 Доĸ - то иреал .

3

072 Идеал ( n)
,
порожденный одним эл- том

и ĸонца А НАЗ - СЯ ГЛАВНЫМ .

-



Орд Целостное ĸольцо § ĸотором
все

идеалы главные ,
на } -и ĸонцом Главных

идеалов ( Prinei рее Integrae Дома iu = PID).

Примерз 1) Г- - поле г) 7
,
но не 72 в стиле

Состав и
т.ĸ Там есть Цитен нуля .

3) Каждое е Вĸл
.

но ✗ взо - РГД

( см . прям 3 и > AN 8 или Т
.

9.2.2 из ТВИ] .

4) Стреляют Невĸа .

PID : например ,

А = { a-ts.FI/a.bEZ--£ } -

подĸат
в E

- неевĸлидово ĸольцо главных идеалов .



В ĸонце гл . идеалов А К x. у ЕА сĸлады
их наий . общий делитель d и он может
быть представлен

в виде D= ах+ by , где a. ЬЕА .

Дед Р - м мы - во E- { ах + by ( a. ЬЕА} .

В силу ĸруп .

3 - это идеал . порой .

х и}
Пĸ

.

А - PID По Эге А
: I = G) .

2-Т И - исĸомый

Мы Будем моде о бож
.

I = ( x.g) E- (d).
T- на о Сну и единств - разр . то не Сохр для PID
( но не теорема о делении с остатĸа !)

.



Пусть и - ненулевой ниоĸр .

эл -тКольта

главных идеалов A. Фаĸтор - Кондо A-4ч)
Является полет⇒ М - простой эх F ĸонца A .

1-132 ст . доĸ - во т .
2 из АИ 8 ( аналог. утв- е

древĸо . Колец ) или Т .
9.24 из [ВИНУ

.

И Пусть МиГ - Взаимно простые ж -ты

ĸольца главных идеалов А . Тогда

Арт) = Авг) ⑦ Арт) .

A- - Во : см т. 9.25» [Вину 14£
4 ! А → Мин%)

а 1-(а -114 , а -115) )

и т .
1 о чом - Зма ĸолец .



Прима a) # и
= #ĸто Же ⇒ ния и 1. e)=L

.

2) f (a) = ( х - а )
.

. _

(х -Си )
, где G- - G - ĸаж

.

⇒ К [ х» (f) = ĸое%
. ↳
⑦ .

-

①
""ЦБ

= К ①
.
-

① К = К ?


