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Пётрты ĸонца
-

Всюду в этом лдрагрере А - ĸомн .

асс
. ĸолено с 1

.

Преьл 1 След
.

473- я эĸз - ны :

-

(1) Каждый идеал Г ĸолы a- А ĸонечно порожден;

② не сущ .

бесĸонечной строго Возр . цепочĸи

идеалов ДС .
-
СПС

. .
.

( Iu #Iu» ĸольце А .

A-до : с⇒ г) I I I A. ⇒ I = (хм - xD .

⇒ -4--1
. -

и Эĸ
,
: х, Тĸ , Если

N = них ж ⇒

IEIN ⇒ IN⇒ли,⇒ цепочĸа идеалов не бесĸонечна

(г⇒ 1) Если 7 ЕДА : I на пороге .

Кон
.

числом эл тд
то Э беси

.
посл- сть 2,Ч .

. -

C-I : (7) ¥14,21 . . . . @



Опд Коаьзо А на3- (я нётеро Ван
,
если он удовл

любому из двух условий в нреьл .

1
.

Пруд Если А неmepobo.IE# А то А# ĸемерово
D. Во : Прообраз У идей 5 ĸонца A- = А# -

идеал ĸонца A. Ти .

А ĸемерово
,
то У =L» . -

XD

⇒ 5=25
, .
-

й) рде Т - х, +I - образы
Эл - тов х, . - Хи Ари ĸанон .

чом - Зла из А в A- (±

ТЦ Тцсть М- Ки
. Модуль под пятероВыл ĸондом A .

Если N- порно духе модуля М , то N Конечно порожд .

I - Во : см т-1 из § 9.4 [ВИН] .



За Есм М - свой
. Циĸл модуль над А (те .

МA-)
,

По УВ- е т . 1 это просто Ягра) Кемерова ĸонца A .

Тд ( Гильберта о Базисе Идеала) * Если A- нете
разо ,

то А [Х] Тоже нёберео о
.

III. Вы I I А Ех] .

Мн- во A- Ех ]
и
мы-нов

из АЕХ) степени не выше н - это ĸн
.

А - модуль

с Базисом 41 ,х , - - КУ . Положим I5- I П Ан .

В силу т - 1 К EIIV In - ĸ _ и
.

А- модуль .

Очевидно ,
им III.In

.

Вы 2=4 a.ЕА If н - аих? .
. . ЕДУ

.

Лично

проверит , что Уи E. Унц и Ул 4 A A и C-Бб
.



Тм
.

А не ĸрово Э ТЕТ : In = Уш он> м .

Поэтому f- f- C-I (мм) Эд c-Im : f - х
" -

тд Пи
G- но

,
I =ЕЁ> (ĸаĸ идеал ĸонца A-БЫ) .

Но Ты ĸороче деется мн -ими 1
,
х

. .
-

х
"

ĸаĸ A- -модуль ⇒ I порождается этими
же милымнами ĸеĸ АА Ех ) -модуль ,те ĸаĸ

назвал Камоза A- [х] ЕЕ

Сщыз2 Если а нётер930 , то ааа . -
XD

точе # и ЕПТ
ЗАМ Таĸим образом , Хотя

. F Ем
, - -2) грин > 1

Киева-ся ĸондом т . идеалов , но оно будет
по ĸрайней мере петровым ?



Тцсть A - иодĸользо ĸонца в .
Говорят , что В

порождается эл - мы их . . - ИМЗ над А , если

Каждый в из В можно зажать ĸаĸ мы- и от
Щ , - Чи 0 Копами из A

,
иными словами

,

7- этноним f : А Ехх . -
234 В

, где х ,
→Ж .

В силу т . огом - 3М ах В 7 АГУ -норм f.
Оĸон : В = А ЕИ . -

и] ( это не
Ж , - -Ж неЗА Вишни ! )

-

Значит
,
что

Сщеты К льзо ĸонечно порожденное над
петровым ĸондом И монстеры .

Д - во : применить след .

I и прет . 2



Элт а ĸонца А на 3- ая пыльпотешным
,
если

a
"
0 для неĸой .

т ЕПТ

Град rad А) =3 ааа 1 а нильи } А А .

022 rad (A) - нить патентный радиĸал Каида А

Зад Иногда говорят просто радиĸал ,
но Бывают

идрр
Опд Идеал I ĸонца А на s - Ся простым , если

I #А и AII не имеет делателей нуля .

Принес Если A- - PID
>
то E- 1ч) - прост

<⇒ И - простой эл -т .



Напомним ( см § 5 в файле AN8 из 1 семестра)
,

что идеал I маĸсимален , если I #
# и

E- В f- идеала 8 ĸонца А : I ЕУ
, причём

( это t -
1 в УКАЗ Арон § ,

см
.
таĸие прет 2 из § 9.5

в [ ВИНЫ I таĸс в A-⇐ А # - поле
.

Прщ Если I - маĸе . идеал в А то I простой .

Д2: В поле нет деталей нуля !

1-2 Пыль патентный радиĸал нет. - ĸолы а

совпадает с пересечением всех простых идеалов

D-BO-T.la .

пыль и
. 2-Т ЯВ - Ся дентина нуля

,

то rad ( а) E П I 1=75I - простой
"

можно пустить ! 41 Упр . 7
из 1.3 Рт нет S 51 .



Предположим ,
что а не пиланотентен

. Тогда
"

можно построить ĸольцо A
'
= А [ a-5. "драйвер, где

b C- А и и C-IV. фаĸтореза
Мн- то Ах { a

"

( наб} пар вида ( Ь , a
")

по отношению (t.at) 16ч
,
ап ) ⇒↳a

"
e- Ьча

"
1

и предела на фаĸтор мн - ве огеразии
[¥#¥3 ПЕТЕЙКниг
аналогично оĸружению полю частных Целой - Кольца

В силу следствия 2 из г
-

2 A ' нём еро Во . Поэтому
в А '

есть неĸот . Маĸс . идеалI ! T.ua обратим в
в А

'

,
то а #I '

.



Положим I = I
' Ла

.
По Второй Т . о Гон - хах

А# 2 А +тут , 1 A '

# Пĸ .

А↳ - поле
,

то в А # нет дембелей нуля ⇒ I- простой
идеал в А , ĸоторый не содержит а
Используя ту же идею , мы доĸажем еще

одну важную теорему .

Тц сть A - антифа под полы К (по
прежнему,

а саоу .

Комм и @1)
.

Да те Бр - А ĸоп .

порождена
,
если она ĸонечно порождена (ĸеĸ ĸолено )

над К .
Нам понадобится след .Утĸам

ĸоторое мы доĸажем позже в Части 11 :



Прест Если ĸ _ и
. алгебра А над алт

.

готиĸи
.

полет К Сама явл - СЯ полем ,
то А = К

.

(т Гиль Берта о нулях в ал тетр . форме)
Тусть A - К - п

. алгебра над алт. Зам .

полет К
.

Тогда 7 ненальют.
Т - та а C- А существует гол -Зм

4 : А → К
, для ĸоторого ад# О

,

1-1302 Каĸ и при д -Вет .

3 строим ĸольцо
(и даж алгебру) А

'
= АГ a- '5

. Выбирая в А
'

Маĸс
. идеал I

'

.
(он не созенита

,

Пĸ
,
а обратим вА

')
.

Поле ## - ĸ . п . алгебра над К Ё НЕ = К ,



Снова AII E A
'

f- ' .
Если я : A

'

→
A '

#
= ĸ

- ĸанон .

гом .Зм
,
то

'исĸомый гол - 3М 4 = Т ( дед,


