
4
. Старательность и расширения Галуа
-

вдд Мн -н f-Ю EКЕК) на 3- ся сеиарабель ным , если
он не имеет ĸратĸих Корней (В своем поле разложения).

Пренс fcx) старатели⇒ Cf, f) =L , где
f-F- производная для f- (см . оир .

5.3
.

4из ПЛП))
.

В частности
,
если f ĸраж

. Над К , то f- неселĸра Белеĸ
⇐> f-

'

6) = 0 ( тождественно)

Тусы fcx) C- КОД ĸерамиĸи Тогда
1) если свет F -О ,то f Смертина
2) если свет F=p чо , то f. нечитателеи⇒ 71 c-Каз

f-(х) = h (XP) .

В частности
,
если р Х Жд f , то f

шараДеян .



1-1302 Тĸ fcx) нетаĸ , то degf го .

.Из предл 1 ⇒ 1)
.

ты свят=p и fc» -Ёаĸх . Где f о⇒

аĸ = о Аĸ # о Ср)⇒ fc» аое а#t . - + .
.

.

⇒

Нх) = h (xD для неĸот .

в C- Кое) ща

Хотя существуют примеры несенттемных

мн - нов
,

в Большинстве
a
Разумных

"

случаев Все

Хорошо !

£ Поле К совершенно
,

если ĸаждый шрам.
мы - н из К Ех] старатели ; и несовершенно в

в противном СЛУЧАЕ .

ВЫ К
- поле . Мда

a) Мат К =о ⇒ К совершенно
.



2) Если свет F =p 2 о, то F совершенно вслед .

Случаях : a) F аж замĸи б) F ĸонечно ,

д_р П
. 1) Вытеĸает из т . Т П

.
2 a) очевиден , Пĸ .

F аĸт. Запи ⇒ ĸаждый неĸто,
ми-и линееĸ

Д - ет Пб) . В силу прет .

11.32 (см AN- 73) На C- F

7- Ь ЕЕ : в 1-а
.
Если fcx) нешептали то

рт

fcx) - всх ' )- a. + архPt . - + арĸх
"
= 6.7 III. я t.mx

= ( botb.se .
.
-

+ bpm
"

p
X
"

) I
, противоречие с КЕРАЗЛ .

Примерить F- Пр (E)=L 7¥, /Но , g. НАРЫВ
- простое тренсу . Расширение ĸольца 7-р .

Р - м мы -и fcx)= XP - t C-ЕМ . Очевидно , что fа =
= (Х - S Р , где s

'
= t

,
т. e АН имеет пр . ĸорни .

Чтобы



доĸ - Т , что Их ) ИРАЗлотин над F, найдем степень

| FCS) : F I . Если SP"
,

8ч
, -
9,1 лан .

неЗав
.

под F ,
то 79 . C-Чр A) : ао -19,51 . .

-1 Ар . , S
Р- '
= О

"

Умножая на знаменатель; минет, что g. C- Ер Et] .
Дир -я мин

.

Зав- сть (рт) раз ним ар→ G-ДАА.

-2-1--0

над Кр⇒ ар -то .

Анютино
, д

. - О ti⇒

t.im/FCs):FI =p ⇒ XP-t нет a-Значит над F.

042 Пусть L
-

расширение ноля К
,
жти C-L

сеиарабелен над К , если И - ĸорень ШРАМ .
Се -

ĸарательного мн -на . Алгебр . расширение
L поля К сеисрабенто над К , если

все его жты

сеиерабель ни над К .



+2 Каждое аж расширение Соверш.
поля

Сеисрабель но над ним .

Т .
3 (о примитивном эп -те) Пусть ↳ К 12%2» . .

# -

t.CL/UReue поля К и Ж -Th 22
. . .
.#

(но не отĸат. М ) шар абеĸь ны над К . Тпд а
⇒ О E L : ↳ КСА)

,
т- e L- простое расширение ,

д -Во .

.
Для 1=1 доĸ-т нечего .

Пусть сначала 1--2
.

=L = К Сны и р страшен .

Пусть fcx) и да)
- пер АЗЛ

.

МИ - ны три Мр Со0170
,
И 2--2

, .dz . -L -РАЗЛ .

Корни f
, 13=2 . . - Вs

- разл
. ĸорни дсх) ( В частности ,

de.gg - S Пĸ . да) старатели ) .

Можно читать что

поле К беси
.

,
иначе L тоĸ ĸонечно ⇒ L простое

( см АК 73 ) .



Для ĸ= 2
,
- -

S Рĸ # р ⇒ 41=1 . . .

r -4--2 . . . s ур
- е

2 ,
+ ĸрай=L, + ĸрч А )

имеет не Более одно решения
в поле К

.

Вĸберем С C- К
,
отличный от всех ĸорней ур - й из A).

Положим 0=2
,
+ СР, =L -143 . Где ⑦ E K ( 2

,
Р

.

Мы f- - ел , что Ка , D= КСО) .

Эл -тр явл - ся ĸорнем др -й де»-он fСо
- ех) - о

,

Коэр -т ĸоторых лежат в КР) , Поэтому x-p делит
их Ножа .

Заметим
,
но Рĸ при ĸ # 2 неявл- ĸорнем

f-С@ - Сх)
,
ты иначе 0- сроĸ- Li для неĸой .

I =L
. -
т
,
что

противоречит выбору е и Д
.

Са -но
,
d A) = ⇐ - РУ , но

р - простой ĸорень да) ⇒ dc» - x-p .

Но ĸоф -ты d ,



ĸаĸ нов де» иНа сх) должны писать в К (A)
⇒ р C- КФ )⇒ 2=0

-

ср C-КСП⇒НА =L ,

Тцсть t > 2 и т-на уме доĸа >а не для t-1 ,те

72 C- L : К СМ . . - 4.→ ) = К12 ) . Тпда L -КА, - - 2ч ,4) =
= К (2,2" ) = К 10) по доĸазанно ну при E-2

Следствием Каждое Кон . сеиерабель ное расширение
- простое .

Мы - Во авт- Зотов раса . L над полем К (см .
АМН)

Отра нет группу , Кот. мы обозначим Aut« L .

Следствие? Если L - ĸоп. сеиазабельное раем .

Щто 1КАКИЕ IL : К / .
ЗАМ

.
Читатель по ст тт можно жрать (смт7- из AN-74)



t-t-B.no/-.3L--KC0)ulL:KI=degmo.=n
Согласно ленте о продолжениях томонанизма

(в д - Вет .

11
.
1.7

,
стати) / АПЛ )

, равное

числ способ продолжить тождество .

авт- зм поляĸ

до Которой >на поля L , рано числу ĸорней
то в L , т .

e E неа

Опр 4 Конечное расширение L поля К на 3- СЯ

Тщетны Галуа
,
если 1ДАЛ 1 = IL : К /

.

В этом случае группа Айĸ ( наз - группой Галуа
этого расширения

.

ОБож : Gal (Уĸ )-Мĸ L .



0725 Алгебраичесĸие раĸа, L ног я К НА3- Сянормальным
,
если Кащей нета зл . мн - н из КЕК]

расĸоладевается под L на линейные множители .

£3 Кон
.
аĸт. расы

.

К ноля К нормально #

L - пой ртношения ĸои .

семейства 1 fi li EI }

мн - нов и 3 КЕ ĸ] » .
е получено присоединением

Всех ĸорней этих мы -нов .

Унд Д - ть предл .

3 Уĸазание : Все сводится ĸ

стилю ,
ĸота L- поле разложения одного мн- НА .

T.ITУсть L- ĸаĸ старательнее норм .

расширениеполя К . Тогда L- расширение Галуа .



III. В силу сĸоротечности L
= КСО) для неĸот .

А C- К
.
В силу нормальности L

- поле

разложениямы- не в = то , т.е Все ĸорни h лежатв L .

По ленте о продолжении гом - Зма / КАКИ = Лед в
= 11 : К 1

.@

Зад Группа Галуа , ĸонечно , не Зависит от Вĸ-

Боря примитивного 2 - та @ расширения L над К
.

Более того
, для

её описания Зачастую нет

необходимостиисĸать этот элемент , можно Р По L =

= К СМ . - 4) - ĸаĸ ĸонечное расширение патрон
Эн - тоВ ИТМ ,



Очрв Вы ↳ КСМ . - 2) - поле разложения

#fcx) C- Код
,
не имеющего ĸратĸих ĸорней,

С мн - Вом херней µ . . -

2
" .
Группой Галуа уравнения

f-(e) = 0 (или м?
- на Нĸ ) ) на 3- ся при Gal (LIK)

.

Притчи Тусы в ОБОЗН . Днр в -2=34 .
- dn } иG-

= Gal (Иĸ) .Т пая в точно действует на E
,

т - е Зао- и инвеĸтив ный гом- 3М 6 из G в Synl-2 ),
для ĸоторого 27=21 .

¥0 : ИЗ Лемми о продолжении Гом -та ⇒

Корень переходит в Корею под дй свят Ж -та из G.
Тот фаĸт ,

что это гол -3М вытеĸает из апр -
й

.



при том
,
если 5- E )

,
то )

"

=

= 1%9%127) поэтому Тц .

ноциĸорий
соответствует Тыгсдеств авт - зп расширения ←

Мы Будем часто отождествлять G с 69

Принес Если f- Кой ) - ĸвадр .

Расширение

( аят К# 2)
, где

d C- К 1 Кг
,
то L- рано .Галуа

G-ае (Иĸ ) = 447
, где я : а

+ на ⇒ a-ЮП

- авт - Зм пор я она 2 .

Его могло по ним ты ĸаĸ

перестановĸу ĸорней ГЙ и Fd цая х↳ d =0

442 f-6) неразл . над ĸ ⇐> грзта Ганза
Транзите не
13 Найдите группу Галуа ур -я#Ржд В ЗА -



Ви сытости от р и q
(Уĸаз

.

Ест Н» ĸраж .

рассмотритеD= -4227Г = 12,14 -5 )?
Чужд найти дату банда поля Галуа GF(р

")
a) над GF Ср)
б ) над GF (рт ) , где т ( n

.


