
3
.

Конечно мерные а с соц ахтеьрĸ

Ёмĸомнут!)
аатеьра над полем F. Итар на поле F

будут Наĸатать сд Условия ( свет F Х d.и А ,
сват F = О

,
F -алл

.

Зпт
. I

.

В любом стиле
,
Все

b. тв -я верил , если F =¢ .

Напомнил
,
что оĸтября А ĸиньпатентне , если

любой а c-А пыль потеĸли
,
т.е 7чЕПТ : a

" -0
.

Принс А = { ( 8¥ ) E Ми (F) У алтаря Сверхних)нильтрйрольпых м -

у пилюлина .

Более того
,

произведение топа и эл -тв этой анĸор и =D .



T.se Для нюыйниаьиаентнатахгьр А 3-иЕЙ:

произведение любых и ж -тов равно нулю .

Зад Конечно мерин странны !

Отд - В
,

С E А ⇒ ВС =3 вс I вав ,
а С} и

в
"
= зв , -в .

. - ви I G. C-В} .

Мы b- ем
,
что A-о

.

Ад: Прет . противное и путь в с A -мне .

нодир - во
в А

, для
ĸот

.
Эн : в

"
- 0

.

В нары
а C- A ( в

.

Ти
.
7 ĸхо : аВ

"

¢ В
,
но аВ

" '
e-B.то

можно взял этт a
'
C-аВĸ I B : a

' В C- В
.

Заменим а на a
'

. Тĸ
.
А нильи .

,
то Эш c-ТЮ : а 4- о

Положит C- В ⑦ ( а)
.

По выбору a. имеет Сми -0
,

что противоречит выбору В ←



Прах 1) Каждая надежда и ĸидая фаĸтор -

алгебра живи , алмазы ниĸь нотенты
.

2) Если I ДА , то из нильи I и А# -7 А ниĸем .

Хд Ать прет .

1

В отличие от ĸомм случая все пыльи эхты

ахтебргг А не обязаны отражался идеал
( и даже подир - Во ! )

. 422 Приведите примеры .

Зад . Идеал = двухсторонний идеал .

Грей Если I ,У - пыль и . идеалы аĸт . А
,
то

«У - ними . идеал А . В частности, щаз.наибольшийпилы
. идеал . алгебры А .



Ад . У ДГУ и
«% =7-щютĸа

о том -Злых .

В
силу прет .

1 ⇒ ЕУ нельn
,
@

Ард Наибольший пень n
.

наĸал алгебры А

на 3- c.я её радиĸалом
и оĸон

.

таd (A)
.

Ауд Джара А наз-я понуро стой, если rad -о
.

Зад Арая (а) либо живая , либо науирайая .

Гранде Если мы-и в C- ГОД ,
то А = ПЫЩ)

ĸонтраста ⇒ Я не имеет ĸратных ĸератин лет .

Мы опишем строение наутроаж алгебр
(при

свет F =о) с помощью их пренадлежит !



ВЫ р : А →2 (а)
-(правоe) регулярное приставлены

алгебры А (см . пример 3 из ЛП
-91)

,

т.е аррр) =ах
Ка

,
ĸ ЕА , вирусным на А сим

.
биллин

. ф -ухо
,

Которою ждет на 3-В Сĸнаринмир -ет (хотя он
может

Быть воронам !)
правилом : ( a. b) = trfadp-tr.CC вРД НА

Предв Если a. b. с ЕА
,
то Сав

,
c) = (а.be)

442 Проверьте, что огрех .

нами р-н С
)
) -

сим
.
был

.

и д -то прах .
3

.

Если М E A
,
то М# 2ч C- А 1 ( три) - о} наЗоны

артомаь ним дополнением ĸ М .



Приди ЕптДА , то It ДА .

Ед . ВЫ Х ЕБ а C- А
, уEI Тогда Сĸа,у) =

= (х
, ау) =

0 и ( ах,у )
= ру , ах) = Суаре)

= о ←

Прест Если свет F
= о
,
то Кащей а C-А > орто -

нельнет всем своим степеням
,
нильиотентен

.

Д-да Прямо К nЕЕ (а ,d) = tr ( a
""

р) - о ,

Тцсть К - расы
.
поля F : хар - ин - н flt) оператора

ар раж .

на мен
.

мы -м : ftt-E.lt - н ) " (xi # о ионы)
мда О = На

" "

р) = tr (арте Ёĸ. . х:* ĸ c-ЖАР
ТУП и проĸлят ЗН-я 1 . . . - S .

Р- м равенства ĸаĸ

Систему одиор .
ММ

.

УР -й отн-ю ĸа
.
- Ц

.

Её оир - ль



Ст .

е
. ар -м мцы этой системы) лишь мн-лен I . - й

отличается от апр -ля Вандертоже⇒ отличиеот 0

⇒ Ц= .
. . -9=0 в поле К ( исп .

,
что свет К = о )

⇒ s= О ⇒ оператор ар пыль пятентел ⇒эт :@рта
⇒ ат" - а@РГ = О ЕЕ

T.tlĸритерий нощиреĸам) 1) Если Сĸм - ир - е A- 2)

нлвыро жарĸо ,
то A поĸрыта .

2) Если А нотрупа и светF-о,то сĸал . чр-e (xD
невпрощено ,

1-60-1) Если I -ĸильи идеал в А ,то Ах C- I На C-А
2-таĸ C-I

,
т - е ĸинь и

.
⇒ (а

,
х ) = Ыйдр - о ⇒

IE At = 0 В силу невыдачу . силы . про ⇒ А полутона .



2) Ем Сны
. пр - е выращено, то О #At

.

В силу

гзреол .

4 На H
. Неĸому , # х c-At пере

"

) -0
.

Ти .

свет F - О
,
то прил 5 ⇒ At ними .

g. противоречие .

Зад .

В часто чти
, при

свет F =0МЫ поĸазали
,

что rad (A) = At тавро сĸлада ного пр- я .

Принф3_ Каĸ уже говорилось в д - ве т-ни Бёрна ля
( см . AN - 92)

, режярĸое пр
- е р алгебра L (V)

430типно
.

Более точно
, р=Гt = пй , где

n = dim
-

V и Г :L (E)КГ) - таĸой '[неĸое пристав -
пение алгеьрн КГ ) , те . рожд .

от-е изНГ) в 1

Сл - но
,
силаярĸое ирл А1) в LП ) имеет вид

(хз) (А
, B) = и НАВ) V-A.BE НГ)

.



Если Eij - пр . е с н -дей Eij ( вФиĸе .
ты ее)

,
то

НЕ Ел -23 i ⇒ НА - оE. сын

"

.

-
свет FХи

Предл 5 ⇒ I СТ ) потроха Сири Лот F-
о )

. .

на самом деле ЖЕ) даже ТЁРКЕ
.

Ард Алгебра А на 3- простой , если А # 0 и

А не имеет немца .
Соьств

. идеалов .

Приĸид Ели ноя L
-Расея

.

пол?
F
,
то антифа L (ну F)

проста .

Унд Если L - простая ĸомм . алгебре над полем F
,
то

либо L - рано
.

поля F
,
либо d.и 1--1 и чмиыямя

- пылевое
.

"К



Пруд Если А проста , то А ĸонтраст , за исĸл .

сын Аея
, НУ А - одномерная алтаря с ĸул .

Ниĸем
.

Двд f. ĸ пр - е ввĸ идеалов- Снова идеал , то АША .

Если А - пыльи
,
то АЧА (иначе A-Но Ни EEV)

⇒ За исĸл
.

сына я dnn А =L и A- 0 простая

алгебра не может быть нильп .

⇒ А наутро стать

Снятся Алгебра НГ) проста ия - но , ноприроста .

Днд Достойно поĸазать , ибо в Мп ( F) нет петре .

идеалов . Пря Х =И;) ¥ О C- I ⇐ МЛН
. При

.

ить

же # о
. Мдя И , j C-11 . -в инет

[ĸХ Eej ← хĸеEij EI ⇒ E; C-I⇒E- Миф
←



72 Каждая ĸотрую стая ас сад . ахтеьря А над полемF

Хдр -ни 0 разлетается в прям ю сижу (пермь) прости
аĸтер : A - А , ④ . .

А
s ,

1*4 )
прилёт любой 51 А ееы аĸта неĸоторы из А: ↳ А4).

Зад эта теорема верна и ĸаĸовая ЧотF -О !

Атд Если А проста ,то
все доĸазано (9--1) .

Рыть А не прота и Аĸ - её млн . идеал .

Если Аĸад
то В силу прет . 5 Весь мы им .

ЛотE-о) Аg. ниль нотами,
противоречие ⇒ стал

.

Умножение на A невыротд⇒
А = А

,
⑦ АЙ .

С#5)
разложение 65) означает , что всяĸий идеал ва , и АН
- идеал во всей А . Дей-но

,
если хЕДА, и



а = a
,
-ой, где дааа , ай c-А1 , то@ а ,

'

,
ай) - о

айЕА I⇒ ха
,
↳о Кайса . Поэтому ха - харт .

(Антонио для идеале из АТ) .

Таĸим образом,
А
±
- нерв . простая алгебра, а АР- ĸолунрожд.

меньшей размерности мы А . Индуĸция но РАЗНЫ

доживает Существование разложения (¥4),
ВЫ I ДА

.
В Мо Пĸ : А → Ай проеĸтировал в 1*41

и ТЕПЛА) . Очевидно ,
что Гĸ А Аĸ .

ТЖ
.

Де трата
,

то если ДА О
,
тоТаĸ⇒ Аĸ - АE-АТЕАТ€5

Где E-фри , где
ĸ C- У⇒ Аĸ EI ,

425 a) Ет ĸм . Комус антре А падароĸ
,
то



А есть прямая анима Кон
. расы .

поля F (ст. пр . 4) ;
б) Если при этом поле F аж Зам

.µ АЕЁ F
B) g-те иб с помощью Т . Гильберта о нулях .

Примат В Ао в ЕЕ [й и в =p s . - Ps - разложение
h в пр - е петьж .

мы - лет
,причем pitpj при ¥ .

В силу
.

Т .

Ч А N-52 (4. таĸже Т 9.2.53 ГВИН) имел
A.ЕЖУ,я ) ← ЮЩ» ⑦ -

- ⑦ ЖИР»
-

это и есть ртлыжные 43 п .

а) в пр.
5

если f-= Е
,
то А = s ¢ (см . пунĸт D ну .

5)
Если же F-Б2

,
то А а t.RO E

, где t
-

число весу . ĸозней ми- не вC- FЕй .



Каждая нетрив, простая а наз . алгебра А

над ал ĸ зам .

полет F ĸолорфит алгебре 2 Ст ),
где

-

V- b. и
. под

"

нонет F
. Каждое нетрив неправ .

пр - е алгебры А эĸвивалентно Тавтологичесĸому
представлению аагеьры 1А) .

Зад Дтв - пр - е ч# dim V - 1 и не -0 .

Дед ты р : А →НА)
-Крсвоб раж . пр - e для Д

Г- мин
.

инв
.
отн-по р нодир - во Сте . правый иĸал вA)

,

и д : А → 2A) - отражение р не
-

V
,
т.е б@g) = Кр)

КП E-V и НаЕА . Пр - е я уже неправодино и но т .

Бер найма (см .

А-99 либо АаАу=L ,

что и треп
,



либо dim
-

V=Lи А 4=0
.

В последнем случае ,
О # V E А о = { ХЕА : ха = О 7 а ЕА} .

T
- ĸ АзЕА

A. у ЕА и уж ЕА , то ААА .

В силу простота
должно быть В

= А
,
но это противр . нетрив ,

анг. А
,

И тоĸ
,
А =LF) для неĸот. в . и

-

Г
.

Еслиб-таĸта

ломимся пр - с алтетры А в пр - в Гто речи . пр -
е

§ а лГ .( ст . пример 3 ) . ВЫ Y :а →20) -

- произв . перв . пр - е алт- А
.
Вылет но C- и

Р - м от - е @ i А → 0 по правилу а наИо@4) Таĸ ĸаĸ
② (ар))О = да) @ = Чо @a)у = чо@4)(ау) =@аду) ,
то А - морфин из- я р в пр -ер .

Если 4 -нарыв
,

то Ему= ⇒ у эĸв. неĸоторому фаĸтор -представте -



нию пр -я р .

Тĸ у неирлворлио , 1-й ( см . живя

ю т. т т AN-92 ) ③

T.5frmpuunaif.at сяĸая полусухая ас соц .

алгебра А под aar. вот полет F и запорна алгебре

(* 6) Mn
,

(F) ⑦
.
. Мп
,

(F)
,
где

М
" ,
(F) - полная партия алтаря разны д .

В частности
,

dim A - и = НЕ . - +НГ .
N←В Вытеĸает из Т .

3 и т- Ч ДЕ

Сауд 2-(A)- {НА : za-aztats-wupant.ph .

Ставер Еш А ĸаĸ в#6) , то Ли На) -$.

d- Во : I (Ми CF)) - одномерное пр - во сĸладных м -ц .



Путь для E-1 . . -s 9 : А → Мп
,
(F) - неизгладимое

пр - е алт. А , заданное нроеĸтуий А не i - ю ĸонно-

нету разложения (*6) .
Следствия жжж
-

Каждое неизгладимое пр . е алгебры А

из т .[ эĸвивалентно одному ш представлений ох , - яд .

¥: Если § : A - 10) - нарыв. негр . пр - е ,то

16) -Ая- простая алгебра , по Кисе III.МЫ
и t.me←Ми

.

. (E)
.

По т-4
. 4 эĸвивлеиПо 4;


