
2. Дели ность в евĸл . Кольцах .

Од Пусть А - целостное ĸольцо .

Элементв

ĸольца А делит элемент . а C-A
,
если Эд C- A :

а = qb Со Бон : в 1а или a : в
"

а ниже не в
"

)
.

Эл - ты а и В ĸолы А аĸации ровд ĸа , если

a. I в и в(а воти a-в)

Преĸр ( св- в день ст) Если А - целостное
ĸольцо ,

то 1) с / a и с / в ⇒ с ( а e- b ;
г) На ЕА с 1 в ⇒ с /@b) - КБДтв -

3) a и Ь ассоциировал⇒ эс c- А
*
: а = cb

Ухх D- То прет 1 , исходя из апр I .



Одд Целостное ĸольцо А наз - ся евĸлидова,
если сущ -

от f- эля N : А 11 о}→ То
( называемая нормой ) , Ухова . след

.

ценовая м :

1) N (а b) » N (a) и рав - во имеет место ⇒ ЬЕА}
2) Ка ,

во А
,
b # О

,
Э др

ЕА : a- qbtlr
и либо г ← О

,
ибо N (г) а N ( b)

.

ЗАЕ В г) не требуется даже . 9 и г
.

В х) второе
могло вывести из сост . условий

Принес 1 .

А =#
,
На f- Ial

2
.
А = FE х]

,
✓ (f) = лед f} он

- пример и

Кр2_ ВЫ ,
ито 2- [ i ] -_ { а -1 bi 1 1673 -ĸому о делах

Гауатовых имел евĸлидово одно NG)- а46 .



Отд наибольшим общим дембелем эл- тов aub

целостного Кольца А называется эл -т d ЕА :

1) d ( a и d ( b ( d- общий делитель аль ) ;
2) если d

'

ЕА : d
'

I a a d
' lb
,
то d) d .

Отан .

D= С f , g) .

¥ Ты A- евĸл
. Кольцо

. Тогда для любых a. ЬЕА

существует ни Б . общий делитель D=G. b) и
пытатся и

,
V C- А : D= аж brr

.

Днд.

Если 6--0
,
то ( a. о) = а ← a - 1+6.0

и д - ть нечего .

Можно считать
,
что в # О

.

Ленд
.

Если г - остатоĸ отделения а не в, то
мн - во общих делателей аль и мн- во



⑥Бнзих зрителей Ь и r совпадают. В частности,
Ка , b) = (Ь, r) ( если они ищем> сот)

.

⇐. Вы а = bq -1 г .

Если h ( a - h ( в
,
то

Я 1 r = a- bq .

Анютино
,
если в ) в и в 1ч

,
то

hta-bq-r.EE

¥5 : см b-во Т - мы 35 .tw ТВИТ
и т - мы 5- 2.2

.

из ЕВМ)
,

072 Эл - ты а и в e. Вĸл
. Конца на3-Я

взаимно простыни , если (а , b) =L .

Следы ( ĸритерий в Занижай простоты )
( a. b) =L# 74 VEA : анеbr- 1

.



Дане см
. § 3.5 из ТВИНУ ,

начиная с

Определения 4

Простой эх -т ĸонца FE» пн- нов аад поĸа
F

НА 3 - Ся НЕРАЗлогичным .

Cescbue263t-M-T.co F-поле, ftf.
Тогда найдутся а C- F и ры . -

рт C- ЕЙ :

4- о-1
. -
и pi - неразменный мн-н

Со старшим ĸартом в таĸие
,
что

f- = ар 2- - рт и это разложение единств.
С точностью до перестановĸи сонно жителей

.

-



Преол 2 ВЫ A '

- явĸа
. Колвзо , а , b. с C-A .

G) ( а
,
b) =L a. (a) c) =L ⇒ ( а .be )- 1

г) ( a. b) =L и а ( ( ве ) ⇒ a ( с

3) (a. b) =L ,
а I e и blc ⇒ Cab) I e .

D- Во : см . следствие 1 ( т - е следствие
из T - ни 2 в § 3.5 из [ВИН) )

.

Альтернативный путь - использовать тольĸо
Критерий взаимной простоты (следствие сьт .}
Ст

.

В - Во предл .

5-2.2 из ГВМУ @

Унд Разложите в 2- Ei] числе За 5 на

простые множители .


