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Т - В. п .

ноя полет Г-
,

I(Г) - алгебра тт . пр-Т наГ.
Если Мы ✓ = и

,
то выбор Банĸа в V3пьет из- змИТ) и алгебры

матриц Мы (Е)
.

ад линейным принятиеЙТТн- ва ✗ наТЕ

на ] - Ся произв- от-е д : ✗ → I (т) (*)

Пр -ВОТ - ПР - во представления
,
МНЕ _ разм- ть представления,

хд , ĸ е-✗ - операторы представления .

Если на ✗

задана операри (умножения
- для трат , чаяния

и ты но же та - для ĸому,
сложения

,

имношения и



умножения не сĸаляр - для алгебр ] , то у должно
Быть атласов и с ними

>
т- е ЯВА - Ся Гот -Зтом

.

Иными словами
,

✓
ну е-✗ НЕЕ-€3.11

Дух = жеуу - тыж)
у
ĸому]•тлфн(☒2) (жру = же+74

Ту = ✗ хд

ад пить y : ✗ →Ит) и я :X→40) -мир-я
одного итоже мы - ва✗ под одним и тем же полет

.

При меня 4 и µ Авивапёйтны (подобны , изоморфны)
,

Если 7ч30м . зм ② : T → т . ч .

Vd0-_@OIxYtvEY-Vxc-X.t»)
@ - изоморфизм представлений

.



Произв . (не05 .ьгяĸт .) лиĸ . от - е @ : ✓→ Вдовы . (*3)
,

принято называть морфизм- мир -Й Я и 4 .

Гринцер Если @ : → F
"

,
-22,1 - 14 , -- 2)

,

где ei , i -1 . .

и

"

,

- ба >ий и я :X → 2Gt )
,

то -

✗ = у@ : ✗ → Ми (F) - матричное пр -е ни - ☐а- ×
,

эĸвивалентное пр - ю Я .

Унд ты ✗ = 4×3 - ◦диван .

мы - то
.

В⇒
то

пр - я Чи и в Ми ( F) ноу ат . эт
.

поĸаF эĸв
-ни

⇔ Хд и Ху имеют оду и ТУ же жор д. форму
( с точно стою до перестановĸи ĸлетоĸ ) .
Зад Если ✗ - проще, мы - во (Без операций ) и 1×1>-2 , то

разумного от семи лип . пр-й ✗ уже нет.



Путь L- расширение поля F и ✓ ↳
=

-

✓др - В. п . над ↳

Если у :X → 647) - представление над
-

✓
,
то оно

продолжается до пр- я у i. ✗ → GL (Т» , причём
если А- лица хд в базисеЩ }

,
то А - м -н-

ха в таĸсе { Ст ☒ 1 } пр -ваГЁЁ
hpeax.bg Если Г- - Баĸ

.

поле и L - его расширение , то

пр-я у : ✗→НГ ) и у : ✗ →ИТ
,
эĸвивалентные

над ↳
,
эĸвивалентны и над F .

Д-В Ст .
иреж 11.1 .

1 из [ ВИН]
,

Зад Бесĸонечность поля F гарантирует тождеств .

совпадение МН- нов , ĸоторые Равны ĸаĸ отображения,



Ауд Пусть у : ✗ → Z А) - представление . Поору -ĸо
На } - Ся инвариантным относительно 4 ,если

(хд ) E для Мото ХЕХ ,
Если

-

V инв
. отн-но

4 , то у индуцирует
от - я

д- : ✗→20) , и@д) = и@4) иЦЕХ
и

уж : ✗ →ЖЕ) , ТАМж) -4)+0
КЕЙ

,
не ЕХ

,

ĸоторые на }-Ся поутру старлетом и фаĸторпредст . . ем .

32 Корреĸтность .hНĸлет из того,что тождеств . вложение
② : →Г- ( соот- но ĸанон .

Гом - Зм✓→ Увова
.

Соотн
.@3) , т.е яВАСЯ торфяном представлений .



В матричной форме .

. Если Базис пр -ВАТ состыĸован

С БАЗИСОМ ИНВ . поди р-Вадо # ←✗

И] = ( [же
] *

О [хдд) . Уж 2 Проверить !

oyg-FEEE-up.eu : ✗ → LА) на>-ся приводимым
,

если найдется инв . ОТН- но у надир- Во : ОФСТ
,

и неприводимых в противном случае .
Пр - е я на}-

разложимыы , если найдутся со тов
. назир-ВА µ

пр - ВА
-

V
,
инв

. ОТН .

-по 4 , для ĸоторых Г- U-0, и

неразложимым
,
аз противном Случае .

Наĸонец ,
4 Вполне приводит >Если ✓есть прямая сумма инв .

Жду - в I. таĸих, что ноднр - я уж ,

не приводит Кi.



Зуд Неправд ⇒ пер аж .

>
но обратное неверно .

Примус Вы 6=41-2 , +> и у :&→ЖЕ)

+ у = (
со t - s.it) в орто поры - оазисеКиев

,sint сон

Года у нееутв дано под Б2 >
ты

. , Киршнер,
м-ца ( д } ) не имеет одном .

инв
- иодир - в ,

и даже вполне привозим-

Однаĸо у приводимому € (т.е в пр -н % ) ,
посĸольĸу одномерные поды р-ва ,

натянутые

не ври я + ie , не, - iez, янв- ни от- но и
и выпасе и > этих в-ря + д-(е

# °

о е-⇒ >
те ,

4¢ даже Вполне приводило
.



Еще одно притяжение я : Ст→ GL (Е) той же
группы , где + + = (3£ ) , приводимом .

= ( ( о ,
т)) инв - по отп - но 4 , но педантично,

+И
, других одномерных у

- щя
. ĸорр- В нет !

Унд Проверить ТВ-я из примера 2 ,

Припудрить А- а с соу . (но не отĸат . ĸот тт)
алгебра (01) . Тогда + -м адр) = ах Каĸ ← А
Знает лин . пр - ер : А → 2 (А) называемое

правым регулярным представлением .

Дей- но
,
несложно проверить св -ва@г) .

В частности
,

'

(хд ) р = xp ур вытеĸает из ассоц .
алгебрыA .



Инвариантные Норд -Ва этого представления - это
в точности правые идеалы этой ж гетры .

Мы уже говорили ЬБ этом, но на языĸе А-модулей .
Более ОБЩО, если на В. г . Т/F Зажил- струĸтуру

правоЮ A - модуля (ст .
+айл АТЗ )

,
то от- е

y : А→ 2 (Т)
,

✓ (хд) = ✓ *х НЕТ, ✗ е-A
- Лин . проставление на в. п . Г (фаĸи оир- я) .
В этом стиле , А - подыщут⇒ сена нодггр - ВА

и тд .

Припудрить § : в→ бут (Я) - действиеурны
G не мы- ве Я- { 1, - - -х} и { li , 1=1 . -

и } -БАЗАРЮ.

Отец : G→GL
,
Заха тоя на эти тахты

(*4) Е#4) = Ей@р) , - гоп
- Зм⇒ лан . представление .



Представление у 43 принца 4 на}-я
надета порочным (ĸаĸ впрочем и само Р ) .

Это представление дует пример монопольного

представления, т- е. представления у ĸоторого в
неĸой . база а все м -ди имеют Ровно по одному
ненулевому Эл -ту в ĸаждой строĸе и ĸаждом стаде .

Хдд а) Д-те , что при ним 72 пр -е 4 из

примера 4 приводило .

б) Если свой 1=-0 у 6- ври (А) , р -то гид .
от-е
,

то ✓0--4=249 : €4 .
- о } и V,

-<Ё.ei li - 1- - и>
Е-|

- не приводимые у - сил . ĸорр - es и ✓=
-

V0 V1 .



Приз Пыть q : ✗→2N) и у :X→НО) -нация
Лин

. пр -Я Ми-ВАХ под ĸотел ! Если А-Нотр (и

удовл .

Я- вз v40 = а)⇔ www.xc-X
,
то

либо 0--0
,
либо 0-430торфом представлений .

Ард Кей @ ≤Т и ĸв .от - но у >
аДО ≤ Бина .

0TH- Но µ ,

ИЗ Ширл о диĸости я и у ⇒ ибо

нет в = ✓ и Ты 0--0
,
т .
е

.

0--0
,
либо Кто - 0 и

← @ =
-

Й
,
т - е ② - ИЗ- 3M@

Теорема 1 ( лента Шта) Если ✓ - В. п
. над ахг. Зал . полыF

,

ТТТ ) -шутя. пр - е
,
@ е-НГ) : ✓(ĸу ) в

-Жж)
4- v6 V V ĸ E Х

,
то ② = ✗Е для неĸот ✗EF .



Иными словами
,
всяĸий эхоморфизм (морфизм в себя)

неужтотепло пр-я над анг - Зам
.

номы сĸаляром .

Д-в Посĸольĸу 4 и ② пересталовоин h , то

я перестановĸи и с ② - ✗ Е К ✗ EF
. Посĸольĸу

Г- ах г.замĸнуто , то Э
✗EF : ĸот СО -✗Е) =/0

.

В

силу прет .

2 ⇒ 0 - х Е = О

Суд Все морфизм двух неиривод .

представлений одного мы - ва ( над один понел)
пропорциональны между собой .
Следствие 2 Всяĸое неприводимое представление
Ё-Рпп ĸ ноя алг. Замĸи- полем одномерно .

-130 : тут у : в-→ШТ) - неправ . пред абелевой



группа 6 .

Еж хд EG , то ну
-

ух ⇒4)Цу) =
← (хз ) у= (ух ) у-44) ⇒ хд - эндаморфизм

пр- я 4 для любого ХEG .

По ленте Шура ⇒

хд = ✗ (И E
- сĸалярный оператор .

Нотогда любое

Лдпр - во
-

☐ @ ) -инв. Их EG
,
те ине

.
от-но 4 .

В силу неиривад . Я это возможно Тольĸо
,
если ЛИ=L

☒


