
3.koneuwhepuneaccoyaareg.ba
не A - ĸм

. анод (не отжат ĸомнат
!)

алтеьра над полем
Г-
, Итар на поле F

Вот Наĸатать Условия ( свет Г- 4 dm А
]

Ааа г- = о
,
F -апл

.

3mm
. )

.

В любом стиле
,
все

9 тв -я верил , если Г- =[ .
Напомнил

,
что атьБра А ĸиньпатентне , если

любой а ←А пыль потомĸи
,
т.е 7ч ЕПТ : a

"=D
.

Минеев А = { ( 8¥ ) ≤ М „ (F) } альт верхних)
нильтраропьних м -

у пильчатыми .

Более того
,

произведение топа и эл -тов этой алтари -0 .



Д- Для нюыйниаьиаентнатахгьр А 3-и ЕБИ
произведение любых и эа -тов равно нулю .

Зад Конечно мерило мировых !

Под :B ,

С ≤ А ⇒ ВС =3 веĸов ,
« С} и

в
"

= 44 -в .

. - в. ( в EB} .

Ми в- ем
,
что A

"
-0

.

Ад . Прим . противное и путь в с A -маĸе .

ĸорр - во
в A

, для
ĸот

.
Эн : в

"
- 0

. Выберем
а E A ( в

.

Тм
.
7 ĸ≥о : аВ

"

¢13
,
но аВ

" '
≤В

>
то

можно в«П т-т a
'

Еа вĸ \ В : a
' В ≤ В

.

Заменим а на a
'

. Таĸ
.
А нильи .

,
то Этаж : а 4- о

Пологих С= В ⑦ < а>
.

По выбору а имеем С
" "

-0
,

что противоречит выбору В ☒



Прахе 1) Каждая надежда и ĸидая фаĸтор -

алгебра живи , алгебры пить нотенты
.

2) Если I ≤ А ◦
то из пилы I и Aд- -7A ними .

Худ вть прет .

1

В отличие от ĸомм случая все нервы Аты

апгейм А не обязаны образовывать идеал
( и даже подир - Во ! )

. V22 Приведите принт .

3rd . Идеал = двухсторонний идеал .

Проще Если I ,У - пыль и . идет аĸт . А
,
то

-2-9 - нить и . идеал A . В частности, суд.наибольшийпилон
. Идеал . алгебры A .



1-20 . УЕДУ и
«% ≈2-у ногте

о том -Злых .

В
силу прет .

1 ⇒ -1+7 ĸельи ,
@

вид Наибольший тыл
.

наĸал алгебры А

на 3-ся её радиĸалом
и оĸон

.

Гаd (А)
,

0yd Лотара А на}-я полуротой, если МЯСА)-0.
3Mt Арама) либо Живая , либо ползущая .

Циĸад Если мы-и в ← их]
,
то А = Недр

ĸонтраста ⇔ Я не имеет ĸретин ĸератин нет .

Мы отошли строение ĸозырных аĸтор
(при

свет Г- =D с помощью их промартелей !



ВЫ р : А →L (а)
-Справае) рапорта приставлены

алгебры А (см . пример 3 и >АТА )
,
T.ca/7p)--aX

а
,
ĸ EA , вирусным на А сим

. былин
. ф -унд

ĸоторою ĸует на 3-В сĸалярным пр -ет (хотя он
может

Быть воротам !)
правилом : ( а. D= trdadp-tkapxl.jo» ⇔
Правд Если а

,Цсĸа
,
то (ав , е) = (а.be)

ĸд Проверьте, что огрел нами фух С
,
) -

Син
.
билл

.

и д-та приĸ .
3

.

Если М ≤ A
,
то М÷ { ЧЕ А | ( три) - о} наЗоны

ортогональным дополнением ĸ М .



Прод Если I ≤ A
,
то 52 ≤ A

.

Д- ДА ХЕЙ а £ A
, уEI Где Сĸа,д) =

= (х
, ау) =

0 и / ах,д) = ру , ах) -Ца,х)
= о ☒

Прет5 Ест свет Г-
= о

>
то Кащей а E А > ортыо -

ЖЕ всем своим степеням
,
нильнотентен

.

1-10 : При. что V-nfl.IN (аж = tr ( a
""

р) - О ,

Тцсть К - расы
.
поля F : ✗ар - ин - н flt) отрада

ар раж .

на мен
.

мы -м : flt) = ЕЙ (t - н )
"
i ( × , ≠ ◦ и оĸт)

мда 0 = На
" "

р) = tr (ар
"2-

"

Ё.ĸ, ✗11 КАТЮ

Гры и проĸтит ЗН-я 1 . . . - S .

Р- м равенства ĸаĸ

Систему одну .
ММ

.

УР -й от-но и
.
- Ц

.

Её очр - ль



Ст .

е
. ар -м муа этой системы) лишь мы-лен I . - й

отличается от апр -ля Вандертопĸ⇒ отличиеот 0

⇒ Ц= .
. . -9--0 в поле К ( и т .

,
что свет К = о )

⇒ s= О ⇒ оператор ар пыль патентеи ⇒Эт :@Б-о
⇒ a

""
= асар

"

= О а-

Д-(ĸритерий ĸондрата) 1) Если сĸажу - е (x-D
нгвырожарĸо ,

то А поĸрыта .

г) Если А нотруба и свет-5=0,то оĸт . чр-е (xD
низпрощено ,

Д-во : 1) Если I -живи . идеал в А ,то ↓ хEI ЖЕА

ТаĸEI
,
т - е ĸиль и

.
⇒ (а

,
х ) = Ый а)р - о ⇒

I≤ Д- = 0 В силу ĸварту . сĸот . про ⇒ А поĸрыта .



г) Ен Сит . пр - е выращено, то О ≠At
.

В силу

уĸол .

4 Д- ≤ Д
. Неĸому , х е-А1 пере

"

) -0
.

Тм .

свет F - О
,
то гулял Б ⇒ А

1-
ними

.

◦ противоречие .

Зад .

В частоте
, при

свет Г- =0Мы поĸазали
,

что rad (А) = в тавро сĸалярного пр- я .

Примерз ĸаĸ же твориться в д - ве т-на Бриайн
( см . А-18 )

, реторте пр
- е р аĸтеры L (Г)

430типно
.

Более точно
, Р≈ Хдддд = и т , где

n = din.lt и Г :L (Г)→КГ) - патологичесĸое пристав -
пение алгеьрп НГ ) , г. е . рожд .

от-е изНГ) в НТВ
.

Сл - но
, сĸалярное ирл 61) в 1А ) имеет вид

(43) (А
, В) = и НАВ) V-A.BE НГ)

.



Если Eij - пр - е с м -зей Eij ( в Риĸе -
был)

,
то

tr Eij Ен -

_[
«%" ⇒ др)

1-
= о

0 иначе Если
-

свет Г-✗и

бреда 5 ⇒ & (Г) понтона ( при свет Г-
= о )

. .

На самом деле ЖЕ) даже проста ,причём не Зав .

= от свет F
.

вуз Алгебра А на ]- простой , если А ≠ 0 и

А не имеет немца Сотов . идеалов .

Гринд Если поле L-Раш
. над F, то алтаря

< (ну Е)

проста .

Унд Если L - простая ĸомм . алгебра над Колен F
,
то

либо L -Раш
.

поля F
,
либо Ли 1--1 и чтитемат

- нулевое
.



Прод Ест А проста , по А по

"

прирост , за исĸа .

слои АЕЯ
, Мда А - одномерная алтаря с шĸ .

Ниĸем
.

A-BO-T.ie пр - с Двух идеалов- Снова идем , то АТА .

Если А - нитьи
,
то АНА (иначе А- А-10 КСТ)

⇒ За исĸа
.

Сына я dnn А =L и А-2=0 простая

алгебра не может Быть нильп .

⇒ А ĸонтратаĸа

Смыве Алгебра в (Г) проста иµ - то
, полурота .

Днд Достаточно поĸазать
,

что в Мп ( F) нет петре .

идеалов .Т ✗ =И;) ≠ О EI ≤ МЛЕ)
. Прям

хм ≠ 0
. Где i

, j 611 . -из
имен

Еле✗ Eej - х неEi, -EI ⇒ Е; EI⇒5- Миф
☒



72 Каждая полуиростая а с соц .

ахмда А над полемГ-

Хар -ни 0 Разлетается в прям ю сижу (ĸедыв) прост
аĸтер : A - А ✗

⊕
. .

А
> ,

1*4 )
приём любой 51 А мы ажна неĸоторых из Ада> АД

Зĸд эта теорема верна ив тви» вот Г- -О !

ДРЕ Есм А проста ,то
все доĸазано (9--1) .

Рыть А не проПА и Аа - её млн . идеал .

Если А
,
≤АД

то В силу прет . 5 роль мы им .

Лобĸо) А1 неть ĸотаны
,

претворение ⇒ сĸал
.

Умножение на A невер отд⇒

А = А
,
⊕ АЙ .

(*5)
разложение 65) означает , что всяĸий идеал вА , и Ай
- идеал во всей А . Дей-но

,
если К ЕГДА, и



а = а
, -9,3, где дед , а:c

- А1
,
то@ а ,

'

,
а:) - о

КИА I⇒ хд
'
-о Кайса,2. пытĸу ха - харт .

Антонио для идеале и> АЙ) .

Таĸим образом,
А
≥
- нерв . простая алгебра, а АП- полураспад

меньшей размерности мы A . Индуĸция по РАНЫ

доживает Существование разложения (¥4).
Вся I # A

.
Гость Пĸ : А → Ай проеĸтировĸа в 1*4

ИДЕТКА) . Очевидно ,
что I ĸ ≤ Аĸ .

Тиĸ
.

Де проста
,

то если 2--10
,
то КАК⇒ Аĸ - АЁ-Алтай≤5

ГдеЕ-☒ Ах , где КЕ У⇔ Аĸ ≤Г .

И E ]

425 а) Ем k . м . Корĸой алтаря А подрастать



А ест прямая Сомма ĸон . рано .

поля Г- (см. пр . 4) ;

б) Если при этом поле Г- аж:3ĸм
.µ А≈# Г-

а- с

в) д-те иб с помощью Г. Пинтера о нулях .

ПристВ То в е-Г- [ĸ] и в =p s . - ps - разложение
в Е.

пр
- е нежна

.
мы - нет

,причем р , =/pj при#j .
В силу т .

4 A N-52 ( см .

таĸие 19.25ns ТВИТ) имеет
А-=

Г-«% )
← ТУТ⊕ _

. ④ Ндр»
-

это и есть НА>жжение 43 п .
а) в Кнр. 5

если Г-= ¢
,
то А ≈ s ¢ (см . пунĸт б) Ну .

5)
Если же F -Б2

,
то А ≈ €

.

@ ⑦ €
, где t

-

число вау . ĸозней мы- не в← Г-[Ж .



Тд Каждая нетрив, простая а ĸаз . алгебра А

над ах Г. 3mn .

полет F изоморфна алгебре L (Т),
где Г- Б. п

. над
'

нонет F
. Каждое нерĸа неправ .

пр - е алгебры А эĸвивалентно Tавтоматичесĸому
представлению аĸтеры 1A) .

Зад Дтв - пр - е у⇔ d.im ✓ - 1 и V4 -0 .

Днд ВЫ р : A -КА)
- Трех . ну - e для -9

Г- млн
.

инв
.
от-пор иодир - во Стс . правый иĸал вА)

,

и µ : А → 1A) - отражение p не T, т.е б@д) = Пар)
ИЕЙ и 4аEA , пр - е у ул пеириво дано и по т .

Бернсайда (см .
МВД либо А ≈А4--10-3, что и треĸ,



либо dim
-

✓=Lи А 9=0
.

В последнем стиле ,
о ≠ ✓ ≤ А ◦ = { хEA : ха = о а ЕА} .

T.ie ЩА
А. у ≤A и да ЕА , то Ао

≤ A
.

В силу простота
должно бы 6- A, но это противу . нерв .

аĸĸ А
.

И ты
,
А =L(Г) дая песат. в. и Т .

ЕслиГ-тлф-

помните пр - с алгебры А в пр - ведь рент . пр -
е

р ĸ л Г.( ст . пример 3 ) . Гость 4 ?А → 260) -

- произв . неправ . пр - е ал г. А
.
Вылет и

◦
ЕЙ и

Р - м от - е @ : А → по правилу а↳Иод Вĸ ĸаĸ
② (ар))0 =хд @ = Чо @а)у = Чо@4)(а4) =@а)@ 4) ,
то ② - морфизм из- Я р в пр#✗ .

Если 4 -ĸарта
,

то [м 4--5 ⇒ у эĸв. неĸоторому фаĸтор -представь



нию пр -я Р .

Тĸ µ нарядили , 8-Г ( см . слава

ю т. 1 ns AN-92 ) ☒

Т5(матричная∅ -па) Всяĸая ползущая ассоу .

Грызут полет F изоморфна алгебре

(* 6) М„ (F) ⊕ .
. Мы
,

(Е)
,
где

Ми
,
(Г- ) - полная парнях алтаря размен 4 .

В частности
,

di и А- и = 47 . - +ИЗ .
Две втеĸает и> т.

3 и т- 4 Д-

Ауд 2-(А)= {НА : г-а⇒ г- аж } -Итр алгебры А.

Синем Ем А ĸаĸ в# 6) , то авт Ша) -$.

-

Д- Во : 2- (Ми (F)) - одномерное пр - во сĸалярных м -ц .



Пусть для 1=1 . . -s % : А → Мы
,
/F) - неприводимое

пр - с анг. А , поданное проеĸций А не i - ю ĸонно-

нету разложения (*6) .

6dnek-kaxgttipnkgunoeup.caпары А
из т -[ эĸвивалентно одно ну ю представлений ох , - 4s .
⇔: Если § : A - 10 ) - нерĸа негр . пр - е ,то

10) -Ая- простая алгебра , то Ко я ≈£7415
и t.me#.MniCF) .

По т-4
. 4 эĸвивалентно 4; ☒


